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AD LECTOREaI. 



kCQlJETl ^ritbtw- 

ticam , (apiut recufam y 
demo tiii /i/to., Beue- 
vt/e LeBor y quumfaltem iu mfirit 
bifce regionihut difficile effet eam 
ttmparare . Jion Hc te moror i» 
tperit Au^ore /auititut proj-quen- 
io i quippe ^uem, & fua i» invt- 
itiendtjubtiHtai , & ejufdem in ex- 
fimentk folertiajtm tmni fecit lau- 
ele mdjorem. Multo minut EJitio- 
nem hanc meam tibi commendo; 
nam quantum p'tecetlentibut fit *<- 
tiJior, iS emendatioTy velex fol 
tarum collatione liquebit . Idun' 
monitum te volo , Editioni 
tperam daffe prticlariffmur 
venem "Hicolaum de Marti 
«s illuftri Lyceo tleapoU 
fft» afplaH\u publict 
A 2. 



frm, ut mujnurety aJeo prmltn 
rum oput fme aliquo eomildtu ite- 
rum iu lucem proMre , toghtbtt 
ille krevi Algebr» ipeeimiue ho- 
fum ejas BtHtioitem armtre. Sed 
MnJe opufcu/nm A PetmuiatioiU' 
bus t & Comfiuatiouihu y iu e/il. 
ce Operii jam afpoptum , compo. 
jttii { quia doHriad ifia , adeo 
atHii , vi[a efi ei leviter ab Au. 
Sore pertraSata . tmerim hco. 
fpecimiuit iutegram , omttibajjae 
uuiuerii aifoluiam Algebram tibi 
paratf qiue propediem lucem ac^pi. 
ciety quumprima ejut pagiuajam 
fub fralo reperiamur. l/ale. ■ 
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fra^t 



UBRORUM AC C A?m7M . 7^ 

fraHts itiam decimalibus . 
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GAP:1X. Ujfii^ laminarumTaMs Py^hagih^ 

ricm in extraSume radicum . 
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Z>e Regulis. 

CAP. I. Reguia fimplex p^oparHonum dire* 
^a^^everfar. / ) 
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direHa , quam everfa . 
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CAP. L Trogrejjhms Aritbmetifsr i^Ok^ 
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CAP. n. Frogreffimis Aritbmetics ProUe^ 

mata • 
CAP. ISLi^fiimeseircaprogrefitmes Aritb^ 

meticas. 
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Dc PiQneffioBe Geometridl » catt 
fiiml»maimfiAiii. 

■ 

CAP. IV. fr^Jlhmi Ckmetrua finhs^ 

^ ififinita affi^mim$ . 
CAP. V. Progreffionis Geometricsfimts » ac 

hfiyfitaPrfittmata. 
CAR VI. Quafiioms circap^ogreffiancsGeih 

metrfcas . . ? . * 
C AP. Vn. De meiiis fmtctmque propmuh 
^ nslibuf numtris inter duas dai&9 i. 
C AP. Vm. De fcrmtatianibui » ^ camikuh 
"-'timtui. . 

AP ¥ B a D M X, 

SubtraBh; 
Mdthlkafit: 

ToMsf^arm . 
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Ficnras oiDtiet <ipei!i$:cdd appcmeadis.een* 
1k> » ha qnidem ^ m ad afiim extxa.pagellas 
t1frfrwi*f>rtBfliHiiNnf I 
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A.ILlTHME;TICyE^ 
P^OL.£G0M£NA. 



metici eA pan Mat 
I , cxxxvQx ex princi! 
nm natis, occdtas 
^--prietaMi, Ac intri' 
tianes le^ , & facn^ exfrftcare doccT 
. AdjmiAa Arnfametice ; a^ fiur 
ma toa Matlieinatic», ea fciUcCT, q 
taz • atia font q>fi propria , qoz 

f. Arithnieticz , ficat & V 
the£aiiriB tantos eft , ot nemo ' 
toaan e:diaurire potnedt . Oim 
Gcs de fejjfii fiucn co^tnr , 
ieipfb.teftatnc , ctvn ait . 

• 1. Anthmetica , ficut 8r 
JOJBa Sapicntic hnmanx i 
acaes omaes , ot Medicir 
alias ; ordine vero Ethic 
aandfatiooesenim acq< 
firiadns eft: obie&i 
imcec Ipeculatiras , PI 
nca k Metaphyfica . 
|. Maxima Denef 
conyenfkntor , ait ) 
aeaoB , fitet M-' 
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K) ARITHMETICM 

quam de pmnibQ^ «^tim^ meritam multi non 
tantimi negligunt ; fed & ut inutilem contem- 

nunt.' *L 

4. QjiaBlibet tetra anem alif^: ASx vero re* 
giones aUam in primis-. Sic Arithmeticam 
praecipue Phanices , Gcometriam ^gyptii t 
Aftronomiam Chaldaci , Gracci uiiivcrfam Ma- 
thcmaticam cxcotaiflc tradumur ; intcr quos 
Piato 9 Vir fapicntiflumis Gra^cia? cxtitit . 
5« Aritfamctica^ ut Matlicmatica , una anti* 

3uiflimarumfcientianim'cft . Nam & Vctcrcs 
lam docebant , difccbant , excrccbaht , prkfr 
quam vcl Phyfica » vcl Ethica, vclLogidL- 
eflct : & in vcntis ctiam his, & aliis artibus , aut 
fdcntiis 9 ab hac mitia fliudiorum duccbant : 
eruditionis vcr6 abfolutionem & Phylicis ^ 6c 
Poiiticis pctebant .^ * 

X. Aritfamctica omnium 
prima eft , 8s veluti parcns ^ dux ^ & domina • 
Hac enim fid>latd , cvanefcunt 8c c«crae : fed 
non contra , fublatis casteris y ctiam hasc ipfa* 
cvancfcit . 

2. NuUius airtis tam fifcquehs^ qukm Arith- 
mcticas , adlio eft . Hasc agit , five quis ncgo-» 
rio , five otio fc dedkt: Wc operam dat &- 
diofo , mm pccunia^ , tum anium libcraBum: ' 
hatc privatam ; 8cpd>ficam vitam agcnti fidc^ 
lcm miniftranrfij pracbct . 

). Floruifle apud Phasniccs proptcr merca- 
tucam 9 rcfciunt iuftbrid : iflorct eadem ctiam- 

mun ' 
♦ Pluraaliavideripojjurtt in narratiime hu 

fibrica de brtu ^ ?Jr progre/pi Mathefe9s ^ 

Elemmtis Geometfria ejiifdem Auworis 

frafatd y Editiene ultnhd Amfielodami 

1701; apitd F. vafl4er Plaats . 
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I* D E FINITTO N£,V 

5. Pars aliqttou oiuneri eft , qax numemai 
metitnr : pan aliquanta , qfos non meiitut . 
. NmnKTUs 1. ^ ^itrf atiquota io.fuia metU 
tur 10. atftptus nmvrum jfui^uies . |. vfri 
eft pars aliquanta 10. ^um non metittfrto. 
mamterarceftutfiicft^ ^cofftui ptflttrfaeit 
t%. 

■ 6. SimilesaliqMtcpanesfiu»,qiiiefiiatota 
sqluliteir.nictmnDV ; five , quae m fiiis totis 
cqui &pe coaUneanir . 

s^ ISc 3. Ctmt /hftiles ali^tmMU- 10. l^. 
«•rr0rMftio.^i5^fHMtsf»s.m xa ■% 3 
fuam ).>n 15. »r»m«nt»r ftnnfftfr^: 
fiiittam %. totumfuum lo^^uam ). y!<ii)n to» 
tmn 15. mAiuRtur t>rr eumdem numerum f. 

7. SimilcB parces aliqoaotK &Qt , qine in fins 
lotis acqii^ izpe conimcDtur , at^ infopec 
awi^multx ipfarum paii:es aliqdotwfimBes . 

Vd panes aliquaaia: Gmiles nmt , qux xqud 
nultas fuonim totorum .contincat aliquotas 
fimiles.' ■ - , V . 

14 «8 Bfici6./mtjhiilesfartetaliaumtta 
9 . ttf nuinerortfm i4.,8e i8 quUjki^ 8 
continetur femet in i^^atque tnfafrr 5.^fim ter 
t. hae efl tret fuartM partet ipfius 8., ita 16 m 
«8- eontpoetwr,femtf * atfuejr^uper. ix,fiuter 
^hoc ejl etiam tres fuarta partes i/k 
i. (felficBt^l^ifitntfimiletpartetaliqua»- 
tatetorum t^^tS.y fuiafieuti 9 cemtimttOm 
tius 14 quatuarfiptimat partet , nempe fuater 
a.^ita t6contimettotiusi&quatuorfiftimasy 
nempevuater^ 
. ■ 8. inmipeFisruio, (iveptopoitiodldBo- 
somnumeroium mutua qmcaam habitudo fe- 
cundJun 



Qmdiim etceSmi , Tcl deicAnBi , Td oquOH 
biem. ^ 

ttmmprofmiomtihiofam »mMH, fwa, 
Tymit dicitw anteeedmt ^ fitiprim»locofivt 
m rc^ ruminatur ; alter em^t^tttns . Cum 
f^ftetdent efl major cottfifuerOe \ dicitur fra^ 
tvrtio m^oris imofuaiitatit , fim majarit ad 
mmut . Ov» antecedens efi minor con/ejaent» , 
p-ofortio Mffioru inaqudlitatit ^ feu minoris 
adm^ apDetlatur . Qtm amteeedent conji- 
foentt par efi , dicitftr afuO/itMit profortio , 

9. In nimicris dm proponioneft A^t tt^xa- 
w, caMleai, fimiles ( ideitt Ifia figni^cam) 
fivc qoJUBor mimcri { A. B. C. D. ) dicufatwj 
prt^nioaales , ciini minorcs mriufque pro- 
portionis tennini iti maJOTibiis eodem nrodo 
coniiocnrar . Conrincntur amcm eodem moj 
do , fi^mineres ( B , D ) fmt majorom ( A^ C ) 

A 8 1 B fimilcs partes a aliquots , « vide 
C 14 4 D ^"* finulcs pirTCs^ ali^uan' dc£ ff. 

A «4 8B jBamtetproportionttJscef'^^-^' 
C t8 itfD ferimtti,i.efiadt.uti4 
tfiad^ 
J^el 8. ^i^ o^ ». eamdem ratie»em , «uiifn 
i& -«/4. ' . 

10. Cbm plurcs extitcrint xqnalcs ratioBK « 
& [nioris conftqaens fiicrit anicccdeos pofte^ 
rioris ( fic nr medii tcrmini bb fumantur , ) ^to 
ponio conrmua dicitnf ; & numeri ipfi dicun- 
tar coiiiiniJi-pr(^rtJofiides . 

Continuat rationet fic efferu 1. 1. 4. 8. 
J'na:s.€fiad-t.«tt.ad4.A'4. 16. «a. 
*d8.^B.adi6.^c. 

IX. Quodfi QBlSB Kqiufifitm pcoportienim 
cottTc' 



»4 DETtVri ri^NES 

cbnfequtns iion'fit antec^ens-alterms , ac 
proindc mcdii termini pon accipiantut bis , ^' 
«reta proportio erk ; & numen ipli proponid- 
nales aicantur , n«llo alio addito . 

Difcretas proportknesfic tfferimta . 9. j. 
f.efiad^.ut i%.ad:^. it. 4. 

xt. Cuminimertfue- a B C t) E 
lint continu^ propor- , * f ' ^** Z,* «' 
tiooalesCA.b.^C. ' {9 *7 «J. 
D,E.-)r»tioprimiA ." '^ 9, i « 
ad teniura C dapltcaia dtcitar rarionis, quam 
iubet ptiihus A ad fecundum B ; 8cTatropnmi 
A ad quarmm D «bdiBr mplicata rationa pri- 
sni AadiecundumB., 8c fic-deinceps . 

De rationum denominatoriku ^ comp<ifrtiO' 
ne^ vide Etemmta noflr» Gtometrks l. 5. pjr- 

I j. Namena A «auliiplicare didmr DOin^ 
cum B , cum B muUiplicandus toties accipitur , 
quot riui Dsitatcs in A mnltiplicaate . . ' 

Vel lic : numcrus A muliiplicat nttmerura B I 
ctun invenitur aumerus G toiies contincDsmuI- 
ciplicatBmB» <]UotiesAmahiplJcaiis coBiiHef 
«nitatcm , , . 

Verimi univerCalibs muk^- C8 B4 : 
catiofic definimr. Numerus A A^s -i 

iBQltiplicat numcrum B , cum 
jiumer^s reperimr C , qui ita iit ad B mnltqdK 
caism , «1 A raultipltcaosad uaitatem . 

Numerus £;, f «i invemtur , 4 
dicitur produitus , feu gew- O-B^ 
tus .■ Porro £um multipticant j 
]A efi numerue integer\^ fem- 1 

fer produShts C mtyor efl mt^ly A— I 

tiflieato B ^ uX fata «c ^ 9 



i($ T> E Fl NiriOK BS 

t6. Parnuments eft^ qni bi&lllni «lividi 
poteft . Omnem erga paran nu/innm miifm» 
numerut metiturper %. 

17. IiQpar namerm cA , qaibifariam dirifi 
aou poteft , live , qui unkatc difiert & ptrl . 

t8. PaPitct ptr eft ^ qiftm pu ptr patcm 
mctitur . Taiis eji 14. fmm pnr.mmmrm 6 
mttitur t>er parami^ 

19. Pariter tmpar eil, qucm par mctinir 
pec iiopftrfim -. Tadn eflitt fuem^pmrnmi- 
tmrper j. i mf art m . . 

10. Idtpantertiipareft, qaim in^ mn* 
dtur pec imparem . TVm ^ m • fwfn fimfm 
mefHur per imparem f . 

ii. Pciiaiis, featnofm^oGtiwwuBtrusoftii 

2uem toU Dalta$ metknr , *: prvmie nmlUt 
abet psrtes atigm*m ^ r wtT f nwp fMit . 

r<i;M/rf«r,*,j,5.r,ii, ij, ift if, 

t}, 39, ^^HfiqiAiiti^ pBrrtemui t primn* 
namerus neee^riiin^ar e(i t sli^tmmmeiirt^ 
tur bhtarius . 

ti. Coikpof]ttts4uatRis«ft» qotinjMHet 
ufiitatem , Uiqwk flniQeiw ab ipfo dittcte 
raedhif , ac preindein^rt pmtu nHfumat m^ 
unitatibusdiverfas. 

<y dii mj^iti, 

sj. Primitntef feffMieriftat^ <pMadA 
^ Aienfiira conmuaiG raccitvr , qim vlitaB.. 

DuQinterfeprinmfumtl^.<^9, fifM ^''V* 
Jmgmios alifm nmmeri metiantur , me pnMe 
nemter primat fie ; tamen nmltm mmmermf. 
tttramfiumHitar . Pari modo I. ■•. tf^fimtf 
tres prtmi inter fe ^ f hm maUm «Marrw iUot , 
trcs metitur , ^y?c deinf^, - , . 

«4 Com^ 
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i8 JlXlO MAT A. 

^.Quadratus numenis cft»qni fit cxmultbli- 
ctcionc duorum aMualiimi nomcronun ; uvc 
ex mukiplica ionc aiicujus muneci pcr fcipfum^ 
^ radix quadraia dicitur . 

Prim^is quadratorum. eft ^qulfk €X%/tn%, 
fio€ ix 1. inp . Sicundus efi 9«, qui fit ex '3. in 
fi * &fi^ detn^ets in infinitum • 

ap. Cubus eft , qui-fit ex multiplicatione 
trium 9Bqualium numcrornm , iivc cjufHcm tCr 
pofiti , qui radix cubica appcllacur • . 

Primus cubus efi 8, Fit e» mulpiplicatume bu 

narii ter pofiti ( 2. 2. 2« ) nam x. inu facit 4., 

' ^ 4. n» 2. facit 8. Secundus efi 17« ^qui fitjx 

multiplicatiQne temarii ter pofiti , ( 9- }• 3. ) 

nmn j. •« vfacit 9. , ^ 9. fn j.facit 47. 

)o. Pcrtc<5his numcrus cft , qui omnibui 
fuis panibus aliquotis aequalis cft • 

Primus perf £ius efi 6, illius enim omnes 
\otie partes fmt i. 2. i.^qusfimulfaciifnt 
4. Secundus efi i9. nam illius omnes dliquojts 
fuut I. 4. 4. 7,14, q^sfimul efficiwft 7S.Debis 
wdo prop. ultimam lit. f.f ^Jcbolium. 

AXIOMATA. 

A B 1« Numcri A » 6 , ^b^c multi- 

Z pliccs cjuldcm iiumen Z , ij^nt 

^ualcs . Et numeri , ^sque mul. 

tiplices flsqualtom numeroium , ^uales func . 

%. .SqualcsfuQt numerj A^^Dfquoruin^ 

«quj^ multiplcx eft idcm numerus TL 

£)t aequales funt illi aumeriY quoruni aeqod 
multipliccs funt a^uales . 
3« .^qual^unc nuacd, <|ai iimt eiufdeai 

nime* 



AX10 MATA: f9 

tnnnetl eadem pais y Qt^nidu t vd tcnia 4 vd 
quana, Sed 

Et ilU nameri fwit «qnalcs , qoi aquaUnm 
numeronun eadem pars ibnt, 

4. iCquales fant numeri , quorum unus nu« 
tnerus eadbn pars eft » 

Et illi numeri funt squales» quorum dKjuales 
numeri eadem pars. funt . 

5« Unitas omnem numerum per unitates , 
quas in ipfo funt y ( jioccil pep ipfym numc- 
rum ) metitiu: : * 

6. Omnis numerus feipfum metitur per 
«nitatein, . -. . . 

% Si nuQieros A , mihiptip 4A B} 
cans aUwn B» gentterit-^ncm C* 

C , miiltipticaius B genimm C %% 
metinir per mukipticamem A, 

%. SinameruiABuaierumCiBetiaturf ftu 

. dividat per quotieniem fi ; etiam quotieos B » 

nmltiplicans metieniem A ^ pnxiiicct mtsfum 

C: ttve metieos A per^qyoticpiem Bmultyti- 

catuB 9 reftimit menfum C 

* Vme% cx defin. i f. 15« 14. 

9. QffoUbct nomero fumipotefl major . 

la Numerus . A-** 

A metieiis quof^ B" - ■ & i ^'- ■ D^E 

eumqiie munc* 

rosBC^ CD,DE, etiaiii BE compofitum ex 
ipfis raetitur • 

ti. NumemsA me^ A^% 
tiens qoemcunque nume- Br-«^ 
lum V , metitttr quoque C *** " -" *8 
oamem numerum C*, 
quemiUe B^ metitur, 

B % x%. Nu- 



■• 



w jiDmmnojiDtEeroREM. 

II. Numenis A ae- - A^ 

tiens totum BC , & B~^D--<C 

.^timi BD. 9 mititiir 

Se rdiquum DC.« 

• . • ... 

A D M O N I T I O 

A P 

LECTOREM. 

"T^Xpejfhii Dtfimtimiilms ^ i^Axhmath^ 
& . exqiiiiui tots fhimerorumfciefftia deduce^ 
tuTj ad propejfitiMes ipfas progredi^r ^fi nriui 
quiddam mmuero teSores , ^uod hneri^ ipjht 
pire . Euclides pro mmeru ubifue ' litterss 
alpbsbeti afJlUmit optimofsni eonfilio : fic emm 
fropi>fitwtMn^ ac demotiflratiomim unhetfsli^ 
tas melius exprimiiur « At cum mmerunu 
fuempiam per alktm multiplicat^ A puttL» 
per B , produSum tertid fuddam litterd^ 
puta Cy dfignat. Ex fuo id pterumque m^ 
Ivmmedi njfiitur^ ut cumplures infUtui muU 
tiplicaiianes neceffi efl 9 memorid excidat ^fwt 
froduSh ex qmr^m mHttipHcatione laterunt^ 
geniitfintjf^imaleflm efle folet le&oribut^ 
^ tenebras ojfundere . Sapeigitur expedietprom 
4uttummultipiicatiomseo modo exprimeri 
fuoinlogifiicd/^eciofdutimury fold 
mtm^rorttm^ quifiinvicm muMpticant;, ap^ 
prfitione j utfi cuinam muttiplicare numeruxt^ 
A pern^m Tum B\ produShm erit AB . Pr»- 
mus i^qn^dfciam) togifiicam Jfeciofam velin* 
^cnit.p vit certi adhibukt Frandfcus yieta^z 

fed 



j^MONTnOADLECrOMEM. %t 

fidRetuitus Cartcfiiis ad fommadhrem farmam 
moemn^ • fraceftahujusm tbodia FrandfcQ 
a Scbo0ttn cmfcripta ^ jam in lucemfmt edita 
fer Fr. Bartbolinum. 

Pono operarioimin fpeciofamin prima m* 
4inienta luec fnnt . S\ cnpiam nnniemm A ad- 
dere nniBero B 9 fumma erit A -f- B. Signnm 
enim (-4*) plus fignificat . Si ibmnia qnaeritnr 
phuium A,B, C,eaeritA-f-BH-C. 

Si k nnmero Aiiibtrahendns eft nnmems B , 
refidnum erit A «----- B. S^nm diim (—— ) 
^gnificatminns . 

S^ nnmeruB A mnltiplicandus (it per miraer 
inmJS, prodoAttm, nt jam dixi fupra, ecic 
AB.feiiBA. 
^ Si A per A , produAnm er it AA . 

Si ABperBC, prodnfhun erit ABBC- 

Si AAper A 9 produ«%un erit AAA . 
^ Si A H- B -f* C per D , fingufis particnlis 
«pooe D ^ 8t prcxhaument AD-h-BD 

CD. 

i A, B, Cy D perinvicem, prodoanm 
eritABCD. 

Etficinaliis. UU id notaadnm eft « perin- 
de efle , qno ocdine in prodoAo litter» fibi 
^jBomb^qiponantnr. Ut fi prodndbim qnaeratnr 
ex nnmeris A ^B, C, D iater Ib muhmlicatis^ 
iDud erit^vd ABCD , vd ACBD ^ vd 
AD B C &c Cum eaim appofitio aumeronmi 
multi(dicadoiiem defigoet, ea verb inter phrei 
numeros , qoocnaqne oidine £ifta, ideuL^ 
fismper prodnAnm exhibeat « (qubd iafcho* 
lio piop. 19. L 8. demonftrabimus ) pennde 
etiam erit , qno ordine fibi mutnbapponantnr • 

Deni^ u anmemm A dividere oponeaK 

B } pcr 



fc 



fc - ADmNtno AD LECTOREM^ 

jt numerum B , , quotiens A 

^cfignabitur, fi iotradivi- 'g 

dendum A« lineol^ inter- 
pofitl , fcriDamr diviforB • 

Si AB per A f (^uotiens erit B ^ A qoippe 
dttiSfaiminBrcftitttitAB. . / 

Si AB -^ AC — AD per A , quotiens erit 
B H- C— D, Nara B -*- C— D duaum in A, 
reftituit AB -^ AC— AD , 

Hacmetbodo^ quod fuidenf admulHplicM' 
tknem^ttinet^ in demcfi/iraudis horum trium 
libroruni propqfitionibus non paucis utemur 9.. 
tum videlicet cum facilitari inde demonfiratio^ 
nespoterunti idquodpepeaccidet , cumplurU' 
mwn referat in decurfi demonflrationisproduSti 
latera ante ocutos oijervari , yerian boc o^fer^ 
vandum erit^ duas litteras conJunCias alifuai^ 
dotantimJhnplcemnumirumd0gnate^ ut.in 
'hribus primis prop. ^ ^ paucis ^liij ^ , qwod 
jatis eoc. tepetu ipfop ^ fenju vefborum colli^ 
getur. 

Csterumnon mhi propofitum fuit' hic tra^ 
dere pr^eceptaLogifiics fpeciofa^dt qud^ atque 
Algebrd tum numerotfif tumjpeciosd^ fi Deo 
flacuerit , alio loco a^utusfum ; fed eafi^Umt 
atsingeref quorum in his elementit ^ aodeind€ 
i» Aritbmtic4frs(iic4ufu$ erit « 
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ELEMENTORUM*' 

ARITHMETIC^ 

LIBER PRIMUS. 
EUCLIDI SEPTIMUS. 

la citirioDibu9 librotuin 

Buclidii nnaicri 

retioenTui . 

PROPOSITIO PRIMA. 

Sliduaim tnmerit msqualihus detnAa* 
tvr femper mmir de majore sltemd 
quddam daraSime , nefue retiyims 
mtfuammftiatur praeedentem , fuoad 
, vemum fit ad anitatem ; prpm ( <■> • 
interfe erunt datinameri . f 

Dari fim ddo aumeri Ar—S — G~V 

A B , 8c C D ; iiimc« G — F^ 

CDdetraaiBcxAB, H 

qttoriespoteft , relta- 
qnatEB: EBver&deira^hisex CD, qO' 
poicft , reliagnat FD : FD , ^oties pr 
aeif»5fai^ ex EB relinquat UQitateio . Di 
meros AB , CD efle primos iater fe . 
Efto caim , fi fieri poteft , aom^ 
AB, CDcommunis mcDfara HQme' 
H . Qponiam ergo H vis metiri CT 
metJtorAAE. caamH c metTetiii 
H vis metiiiqaoqBc totum AJB < f 
B 4 



«4 ELEMENTORUM 
4 ax« is. titor d etiam reliqaum EB . Metitur autcm^ 
» hyp EB ipfum € CF . Ergo , & H / metiiur CF . 
f ax. n. Qiiarecum H volueris metiri etiam lotumH» 

fax. 11. QD ; H quoque metiemr reliquum g FD : 
hyp- FD autem meurur A EG . Ergo H quQquc^ 
jlax. 11 mctitur.iEG. OaciKli;verd;flpra H. metiri 
• "• *•• ctiam totum EB . Ergo H metitur k eiiam-^ 
rcliquum GB , numerus uniutem , qiKxl cik 
abfurdum. 



D 



PROPOSITIO ir. 

Uobus numeris datis AB^ DFnon pri-r 
mis mter fe ^ moKimam eorum commw* 
nem menfuram invenire . 

A '" — C ^B Minor D F dctraihi» 

D— E— F ex majori AB , quoties; 

O-— poteft 9 relinquat C B» 
C.BdetraAus^ auoties potefl , ex DF relin-» 
quat EF , &: (tc aeinceps . 

Hlc alrern^ detra^one relinqneturxandeni 

aliquts numerus , qui praecedentem mctiatur: 

nam ^ ad unitatem deveniremr, dati nnmeri 

«pr«ced. a eflcnt primi , contra hyp. Efto jgitur reliquusi 

EF> qoi praBcedcntem C B metiatur . DicoE 

F efle maximam communem menfaram numc*»^ 

Ijonim AB 9 & D F. Qjiod fic demonftrabi^ 

tur.. 

icontk. - EFmctirar^CB, & CB mctimrrDE. 

€ conft. Ergo E F ctiam d metitnr D E . Mctimr vtth 

rf ax. 11. E F etiam fe . Ergo E F metietur e totum D 

ic^ a^' ^* ^ DPmctimr/AC. Ergo EF mcti* 

I ax iV ^ ctiwo^ A C . Mctitur. autem E F ctiam * 

* conft ^ ® • ^^SP E F mctimr.quoquc/' totum A B. 

$ a^. 10. EF igitur ripforum AB, ^ DF communis 

mcnfuraefl» Q^od 
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-itf r t FMENTORV M 

jpfum O. Daonim ighur O 9 E inveni mssA^ 
mam commanem moifuram P . Dioo , P com^ 
€ conff. mnnem efle maidmam trium C 9 D , E. 
f conft. Crnn enim P e metiamr O ; O ver6 raetiamt 
1 "iiA* /CrD; ctiamP;rmcticturC, D. Mctitur 
i> cpmu j^yjgjn ^ p E|;jj^n g Ej.gQ p ^ tncnfura trium 

C , b , E , Qjiod vcr6 maxima fit ^fic oftcndi* 
tur • Sit alia S ma)or ^ fi ficri potcft , quam P» 
. corol Qvoo^ ^&> S mctitmr C , D , E , mctietur 
piatc. * i quoque ipforum C 9 Dmaximam menfuram 
k idem O . Quia ergo S mctitiir E « & O « meticmr k 
cord. rurfum S eorum maximam menfuram / P» 
f cooft t major minorem « Qaod cft abliirdom . 

D- — ^C— E— - 
Cerollarium. O— -S— 

P- 
I. T^Odemaftificiorepcrtcturquatuor, imo 
LL quotvis,nonimmoruminterfenumc« 
torum^ irienfuracommuinsmaxima. 

«. Numerus S^ mctiens qudfcunquc numc- 
ros E , D 9 C 9 mecimr etiam corum maximam 
communem menfuram P . Patct cx ultima 
^ parte dcmonftrationis . 

PROPOSITIQ IV. 

ETreliqua ufquead 15: inclufive cmrinenm 
tur in propofitiornbus univerfalibus libri 
f. Elem.GeonL 

PROPOSITIO XVf. 

DTUolmmeri A^B^fe mutuo multiplkan^ 
' tes ^ ^if^iales n^mn^os producunt C^ D. 
Quoniam A multiplicans unit. i. 

f l^iS«B&dt D.crk^ mutas dd A6 B4 
'•^* A,ut 



A, utBadD. Igiittr boet' G 14 D ^4 ti6. i. |. 

moiafKio, ututiitascd mS* 

fic A ad D . Rurfus qitia * B milh^Iicaiis A 

fsck C t ait iK onitas f ad B , lio A ad C . Ergo ' def !{• 

A ad p , 8«C camdcm faabei raiiaaem . Ergo V ' . . 

C&D ^ SBqwlcs funt. Q|icdCratcl«iB6iH ' ''' 

ftrandtiiD. 

t^ SiBBinenuA» mdt^ilicaDs n^ A 
lnenimB, fec^tC, moItipltcaiisA B 
nietiemr produdbun C per BoaHltipli- C 
otam . Nam quia A in B ftKit C , edam B iti 
A facit C per naac prop. £rgo , cum A , qui 
prius erat multiplicaDs , }am (itetiam multi^i*. 
catus refpe^hi e]ufdem prodo^ C.i patct eX. 
axio. 7. A raetiri B per C . 

». 5i A metirar fefi dividit C per B , Ag 
etauB B quoiieiu pec A raetietur <um- C 
dcmC. 

Mam dttia A perB metituc C , ergo per ax. 
8. Bauuifdica&s Afaciet C. Ergo per hauc 
XVI. edam A muluplicaos B facititC. Erga 
pcr ax. 7. B per A metitUrC. Qfiod crat pcopo« 

PROPOSITIO XVII. 

Slituntentt A ^ tauit^Jicamfttotem^tttmm 
meroi £ » C » toMent genuerit nutHeroa 
AB^ ACi ermtgmitiABf ACmultiflka* 
tiiB, C froportionaitt, 

- ComeftimAt ttultiplictas 9 * ^cctcit 
AB, 



» "* 



*8 EL E ME tr^lfXf RfTM 
» lef. |. viiius AB , erit tt.4-qiii^ ad A , fic B 
1- 7* .1 adAfi..RttrAiSKiin.A0aildi^&:aii» 

$ ibid -^ Cfecerit AC» erit nt ^ nnitas ad 

R C. A, iic Cad AG>. ^i^ B eft ftd 
c ti 1.^ AB AC AB, utrCadAC.Ji^pennn* 
d i6. l.f. tandoeft Bad C, J ut AB adiAC. Qpod 
erat demonfiiandam .. 

ScMimn. 

COepimus hic multiptkathms pfofySum^ 
txprmere fild mtmevorum mHkiplican^ 
tium mutud appofitume^ de q^id vide diSa^ 
ante principium hujus 7. libri . H^c mcthodut 
cum iUlhibebituT ^ quod ingenti pltrunufuc^*^ 
compendiofift ^ commodius ^eretur propojitio^ 
neij.huneintniodum. 

Numeri quotciuiqae AB , BC , conimune 
latus habemes B , eam imer fe propon* 
habent, quam latera reliqua A ^ & C* 
' Latera numeri funt , ex quorum muhipli^ 
catione producitur . Forro ^ uthuic methoJo ^ 
qua 9 ut dixi , commodi permuftum , ac com^ 
^endH habet , Tirones melius affkrpant , pr/t^ 
ter exemplum in prop, adduHum f atia aibua^ 
wmnulla vifum efl Jiihjungere . < 

lAAe/fadAB^ufAadB. 

ILABeftadBBf utAadB^ 

m AAA-fladAAB^ utAadB. 

tf^. ABBefiadBBB^ ut AadB. 

In t commwii Fatus efl A^ reHqua ver^ 
fimt A ficundum « ^ B. ht 17. latuscom^' 
munti efl B^ reliq^Mvero fim A^ ^ B fe^ 
epnimn . JnUk /ntM cmmmm efi AA*^ re« 



4 -* ~ 



nriavero/mtAttniiim, d* S. InlKla- 
tureommm» efi BBj rdiqud fimt A^ ^ B 

V.AA, ^,BB.fimte<mtimiiproportiam 
nalesinr/aioneAhdB. Fatef exL^IL 

yi AAA i AAB , ABB , BBB nmt 
eonttmu proportianaies in ratiorie AadB. Pa.. 

tetexin.,^ ly: • '^ 

yilAB^AC^ AD-A^, AFeaminter 
ferattonem badent , ouamB, (?, D« E. F 
Patttexipfaprofofitume. ' 

\ QttntiisfitJkujasfchofiiiiftis^demonftra. 
tion« prolix» alik , 8e diflSdles fiwilliinft 

expeoiendas , mm in his libris deinceps , tmn ' 
in AritluBetica PraAica , f hirimis Jocis appi. 

PROPpSITIO XVIII. 

Sl fuotemifut numrtB, C, nmltiplieantet 
tumdem mmerum A, toiiJem genutrint 
numerosD, F; eruntgemti D., Fmultiflir 
tatitibuiB^ C f rofoti u maiet . • • 

B » C 4 Nara c«m B per A ftceritl^ ; 

A I etiamAdperBftckD: &ann « ,( }, 
D tf F M CperAfedatP} etianr* Aper » iWd. 

CfadetF.ErgorBeftadC,itt*|»tteced. 
D ad F, Qpod cratdemoniicandam . 

Corollarium ^ 

'^^lfmen^ A dividens^-ieh metieBs qdotam- vide^ 

1 "^ qnennmeros I, F , gignitmioiientes R , Schem« 

d ^nameri» <Bvifis ,-^ menfis pr^^wnio- pag. fe^. 



fo ELEMENTORVM 
Nam quQQiam A ipfos I, P metinir, feii 
dividit pcc qucrtiewes R , S ; manifeftum eft 
ex 8. axio. A in R , & S dudfaim producerc I , 
.6eP. Ergopa 17, wlcft «d P, £c R eft 
*dS, 

Iit P «6 Cbm A metie w 9 feii drridcQS 
i(dcfi4. A4 IfccericRjiericiitiimtusadR, 
f itfl ^ JEl 3 ^ I ficAad I, IgimrrpermicandQt 

tiftic» tir unitas eft «i A ^ ficReft td h 

$ Ruifiim cnin A metteiis P , ftce-* 

/ de£ 4. cit S ) eric/uQicas adS, «t A ad 

P, E^fermutMdoBCtmitastfttdA» ficS 

eftadP. Qiiarecom jam ofteodcrim » etiam 
t »^1-J- Rcflcadl, mwitascft ad A, <rit^Radl, 

vtSadP^EcpermQtandoR adS, «cladP^ 

Quod erat dcmonftraQdum ^ 

PROPOSITIO XIX 

SI quatiwrnmneriAy M^ C^ D prp far tio ^ 
nalesfu&fnt ; genitus AD ex frtmo jA ^ 
^qudirtoDgnikaBCeMjicuikio S^ ^ ter^ 
t» C ^quoHs 4rit ^ . Et i cnv^fo^ 

I.Fars,AtiraltipU6aiisCfa< A 3 B % 
« rt.wt. ciat AC. ACeftad ADa^ut C <?" D 4 
«7.1.7- CadD.at ACcftadBC*, BG 1» AD i% 
cild wA«d3.Qj»arcajmtfAflt AG 
^ hvp ^B, utCadDf etiam AC 
4l ik V <*eftadAD» at AG «ft ad BC. Ergo BC, 
# f.L $. . AD e jBqjQales funt . Q^uA ctat dcmoaftriui^ 
4nm. 

Pan 



■ Pars n. Qposiam genitt AD, ^ jam po- 
«mmraEquales; crit/AC ad BC, m ACf?- I- S- 
adAD. ScdmACcftadBC,fie^A<ll« »* 7- 
adB:8cuACeil ad AD, Hc C eft ad D. . 
Ergo.AAcftadB, mCadaQModcrat de- * "' ^ 
inoiiftf aiiduin . 

CorMariim t 

SI duo inmien B , Cmctiantur, (di A 
. dividjuit eimidem nomenun A , B. C 
.ptt qiKHieKes O , P ; erit lit B ad C , Q. P 
lU reciproc& P ad O . 

Nam quia B', C metiuntur , Tcb dividunt A 
per O, « P , ergo per ax. 8. tam B in.C, 
quam C in P £icinnt A • Ergo per hanc prop. 
BcftadCotPadO. 

Corollarm» B. 

.CIA ad Bniai(»ea rationem A .4 % B 
C^ habeat , quam C adD; C tf 4 P 
AD genitDs ex primo A inADitf. ixSC 
qturtum D niajor crit , qukm A C 
BC geainis cx fecundo 3 in 
-cdrtatra C. 
- Eti&eonvedb, 

L P^rs . A in C &Giat AC, ACnd BC 
camdemproportionem habct,;quimjAadB; *»cno»-jJ»' 
.'hdc eft raajoEcm A , qu^ C ad D ; Jioc cft Y]J'^' 
• raajocem r, quiun nirfua ACadAD. .Ergo jfcQ*-, 
BC ratnor^/nl, qnkoiAC. 17.. 

-'1 U. Pars.. Qponuffl ADiampanimr «oajor, d to. I.> 
qnuDBC ; «rit raiio AC ad BC major rationc « 8. 1. ;. 
ic ad AD . jSed »09 AC adBCfift «tio/ A / fchoJ. 



|c E L'E M BN TORVM 

f idcm. adB; 8e rado ACadADeftratio^CadD. 
Ergo etiam utio A ad Bmajor eft ratituie G 
adD. 

PROFO SITI O XX. 

Sltres mmeri A^B^C prop&rthmales fue^ 
rint\ A Cgenitus ab extremis aqualis efl 
B B quadrato tnedH • 



fi- getAus ai esetremis fuadrato medH 
^ualisefti tres msmeri proportionales erimt. 

A 4 B 8 Pars L Ponatnr medii» 

B 8 C i6 B bis . Igitur per hypotlL A 

BB^AC44 eftadBtUt BadC. Cuni 

crgo quamor jaqi habeafttnr 
^ '* ^' proportionales ; erit a eenittts ab extremis AG 
pr^rccd. pju- ffeniio ex B fecmiad , & B tertio , hoc cil 
quaorato ipfius B. 

Pars n. £odem modo demonftraUttaf ex IL 
parte prascedeme . 



PROPOSIT lO 



:♦;« 



NUmeri A f ^ B 9 omniumJSHproportia» 
nalium miniffii , numeros/M pn^ortio^ 
nalesCf ^ D sque ninlkntur . 

Namquiaperhyp. AetfiadB, «tCadD; 
eriam permuundo' A eft ad C ^ ut B ad D . Er^ 
a AtC 9* go A 9 8c B ipforum C « & D funt ^ipanesfimi'* 
les , vd aliquow » yel aliquantas . ^ Efle ver6 
A , B minores ipfis C 9 D, patet ex hypothefi . ) 
Sed ooa fuat fimiles aliyanrg ; quod fic ofteii-* 

do* 
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)4 ELEMBNTORUM 

h %\.\ 7. me iiimur b ipfos A» B aBqn&^ imh. . 

^- >l* lioc dk per eamdeni niimtnun^ 

E . QuiaTrgoCniet tnr A pc^ £ ; iin tas cft 
ad E. VLvC ad A: & pcrmutando , ut nnitas 
eftaaC>ficEeftadA. SedunitasmctiiurC^ 
Ergo etiam E metitur A . Eodcm modo often« 
dam , E mctiri B • Coml^itur E metiatur A^ 
€6 B , Bon emnt A, B primi inter fe : quod 
evertit hypoihefim . 

T^Odempforfasmododemon- ABCD 
r^ ifarabitur ^ fi cuotvis fue- F G H I 
rint numeri A « B, C , D E 
t>rimi intcr jfc , cos fore quorum* unitas 
libct fibi lotidem pr qyonioAaliom minimos . 

PROPOSITIO XXIV- 



NUmeri ^ mmam fiH prapcrthnatimiim 
mhrimiAf SJuntinnrfefrimi. 

Si noo f CMomanis menfkra B A4 Bf 
mctiatur A pcr C , & B pcr D . E 
Y?- P- Ergo^wAadB, ficC adD. C D 
■•• *'7- Ciim ^rg^ c^ Q fiut minores, 

quam A, B , non crunt A , B miflimi om« 
nium fibi propprtionaliiim : quod evcrtit hv- 
pothcfim. 

» 

CoroUarium» 

A B C D T^Odem modo<Iemonftrabtmr ^ 
E X^ fi quotcumque fueriiK na« 

mcri 



AJtiTHMETICJB. LtB,t }| 
F G H I meri A, B* Cf D qaonnliba 
fit» toddem pcoponioaaliiiiiu 
auoiini , eos fore interfe primos . 

PHOPQSITIO XXV. 

NUmenuNf pde» dmbus A% B mnr 
fifrkmsmninirimmnAf ad nliqmttn 
B 9 frimm tfi . 
j. Q NamfiN, Bnon fintprmiiiiiter 

^ «^ lc,mriimq«eQieuatiirXQpoiiiam 
^ ^ ergo Xmetitur N y & N mecicar if « Iqrp. 
A; ctiamXmeuetur ^ A Vold>as amem , X * u. «« 
etiam mctiri B. Ergo A ^ B non fimt inter fe 
primi : qood repogoat bypothefi. 

PROPO^ITIO XXVI. 

Sl dwmmuriA^ Badpiemfiam C pimi 
fu0rin$ f etiam A B ese m j^emtui ad 
eymdemCfrpmuirie, 

A 7 B ) Si enim AB , & C non fint 
C 8 inter fe primi 9 utramqoe metia- 
AB^i wrDperF- ErgoDm Ffadt ^ «• •• 
D^^^F^ AB . Atqoi etiam i A to B faeit i hyp. 

4B . Crgo D eft ad A» em B ad # 19. 1 7* 
P. )am verb, auia A, 8r C funt inter fc^ 
primi , tc D volebas mctiri ipfura C , erit ff pt»^. 
D ad A primus . Ergo D , & A in fui pro^ 
poitione ^ fnnt minimi . Ergo fibi proportio- g M-l-T* 
ualet b B ^ ¥ «qoe mttiufimr; D nempe^ h 1». 1.7« 
ipfum B , & A ipfum F . Quare » cum D 
V(ducri»9 etiammctiri ipfum C, metietur D 
«mmqoc C»>ac B * Ergo C » B oon func 

C % primi 



t< Ja/LE M E NT O Rtf M 
primi intcr fc ^ auod hjrpbthcfim cvcrtit ? Pri- 
mus crgo crit AB ad <j . Qpod erat dcmon* 

ftrandum • 

• . • • 

P R O P O S I T I O XXVIl. 

'^&IduoikumertA^ B fiurint knerfi pirhm 
^ etiamAApqusJratusmtku^adrieiijuwH 
Bprimus erit . 

A4 B7 PonatnrAbis. -Qpiaianir 

• hfp. AA 16 A a prior primus cft ad B\ 

A 4 eti^m A pollcrior ad Bpri- 

jDus crit . Ergp fadhis cx A ia 
ipr«c. A^hoccftAAadBctiam^prhnuscft. 

m 

PROPOSITIO XXVIII. 

Sl dnonumeri A ^B ad duosnwneroe C^D ^ 
uterque ad utrumqfse , prhni fuerint ; 
fttam ex iis geniti AB 9 CD inter fi frimi 
runt. 

hyp. A B Nam 9 cpiiz « A « & B primtrunt 
i %6. I7. AB adC.; ctiam b ABprunuscrit ad 

C ' t> C. Rurfum, quia A, & Bprimi 
c hyp. Cp funt c ad D 9 ctiam . AB ad D pri« 

mus crit . Cum igjimr C^ 8c D ad 

AB prubi fint , ctiam CD cx lis gcnitusad AB 
d %€. 1. 7. d pnmus crit . Qjiod crat d^monurandum . 

PRO POSiTlO XXIX. 

* 

C 7 dfUi numeriA\ B inierfi* fuethst frhni | 
^ etiam eorum quadrati AA , BB « cubi 

AAAy 
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AAA 9 BBB 9 iyfic dtmctfs f mtcrfifrmi 

Qponiam A t B fiiiit pri^ A B 

m\ intec fe f etiam AA ad . AA BB « 97. Ly. 
B a primus eft . Et qQo- A AA BBB 
HiJimAA, acBfimtpnmi AAAA BBBB 
inter fe « etiam ^ BB ad AA * pet 

pnmns erit • Qpod erat primbm demonftraii- eaiad. 
dum. 

Rmrfus ^qaoniam A^B inter fe primi limt , 
etiam BB ad A ^ primus erit . ErgoB^ 8cBB e per 
ad A primi funt • Oftenfum quoque eft A^ & camd. 
AA ad B efte primos . Ergo AAA , genitus cx 
AinAA, adBBB» geniium OiBuxBBfd d t%.\.7^ 
primus eft . Qjiod erat alteram • 

beniqne ^ quia A , & AA ad Bprimi fimt ^ 
ctiam AAA « exiiafadhis , ad <r Bprimus eft . • •^ *•''* 
Eodem modo,quia B« & BBad Aprimi funt, 
edam BBB ad A f orimus erit . Qponiam igi- f ihid. 
.tnrAy&AAAaaB,. iiemB, ac^Bad A 
primi funt ; etiam ex iis geniti AAAA , BBBB 
mterfe^primierunt. Et fic deinceps in iafiK f at.L7- 
nitmn. 

PR OP OSI TIO XX3C 

SI dtto tmmeri A f B mter fi frhm fiterim i 
ctUm A^Bf facr^finul^adfmnWAct 
iUarum frimus crh . 

m 

Etfi utcrfm fimui A^B ad oltcnarMm 
primus fiurit ; ctiam fw h$ princ^io datoK* 
tmrmtmcriAfBintcrfifriMcrmtt. 

C } Pais 



10 e tS MENTORVM 
ParsLNamfiA^BadAnoa A -^ ft 
fit primus , metietur eos nnmerus C — — 
# az. II. C , qui proinde ctiam i metiemr 

B. Brgo A , B non fiuu inter fe primi , quod 
repwgnat hypothefi • 

PftTs n. Si primi non (int A , B, metietur eos 
t ix.19. c, qui proinde metietur ^ eciam A^B qnod 
bypothefim cvertit . 

Qnrcllarium . 

SI A H- B ad A primus cft ^ etiam A -+- B ad 
. B primos erh . Nam , qota A ^ B ad A 
primus eft , erunt A , B inter fc primi pcr IL 
par • Tnm qiiia jam primi imer fe funt A , B, 
etiam pcr I. panem Ah-B ad B primus ent • 



o 



PROPOSITIO XXXL 

tumSf qmmnanmetiturf pimusefi». 



NamfiA, Bnonfimprimi A B 
inter fe , metienir eos aliquis 
mimerus C diverfiis ab A , cnm C 

A 9 per hypotbefim , non me« 
m de£ ti. tiatur B . ErgoC aon eft a primus • 

PROPOSITIO XXXIL 

f deC tf. Qlplanum a numerum AB alifuis pimus C 
cl metiasuri is etiam i flani tatnitus A ^ B 
Btterutrummaictur. 



Plih 
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A B Planum AB metiatiir pri- 

AB flnis C pcr D ; fi jam C non 

C D mctiararA, crant C, AA * P"*^ 

primi inter fe ; idcoqiic itt 
ypropordQoe ' ' — ^" '" " 

nttir 
etiam 

B 

ponionc minimi , C metictor B • Eodem di£- 
cnrftt probibitiir 9 C metiri A, fi non mctiamr 
ELiqactergo p ropo fi tnm . 



o 



PROPOSITIO XXXIIL 

Mum C0mpofiimm mmerm m slipusfrP' 
mui maitur. 



Compo&DS qnicnmqnc eflo 
F . Enm igitnr a metimitnr 
nnns, ▼€! (riures nnincri^ qno- 
ruraminimns iit N. Dioo N primnm efle . Si 
enim primns non cft , cnm metietnr aliqnis P , 
qni proindc 9 licet niinor fit 9 quamN, metiC'' 
tor t etiam F • Qiiod cft ^iluidum , cnm N 
ponanir minimns omnium ^ qni F 



M 1I 



PROPOSITIO XXXIV. 

OMnitmanerus^ataprhmu^^mitMiali^ 
quofrimo tueujkrstur • 

Ptf ct cx prMoodenti « 



G 4 PRO- 
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PROPOSITIO XXXV, 

NUmerb da^is qwtcumque Ay B^ C^ mut 
ntmos ipfis propwrtMuUes invmire . ^ 

« 3.K7. Inveniaitir <9 O inaxinia mcn«; A B C 
fura comiDuins datonun A, B, . O^ 

C ^ qusB cos oicticns , fcu divi- D E F 
dcns , feciat D , E , F . Dioo P Q. R 
hos datis A , B , C cflc propor- X— 

tionalcs miniroos . Si mcnfurd 
communi carcant , crunt ipfi intcr fc prinri 
pcr I Lib. VIL adcoq* minimi in fui propor- 
tioncpcr XXIIL EilcproportionalcsD^ E^ 
,F.9 patci cxCoroL p. XVIIL Mioinaod eflc, 
fic oftcndo . Sint , (\ ficri jpotefi: , alii P n Ct, R 
Minimi proportionilcs ipus A, B ^ C , Ergo P, 

* »i.8c Q^ B.nicjtiunrar VA, B, Cpcrcimdemnu- 
co«^o"- mcnsn , ut per X . Ergo P in X facit r A . Sed 
••7- ctiam D in O facit 'A. Ergo <?utPcftadD, 
d coQiK fic O eft ad X . Sed P volebas cfle minorem ^ 
& as. 8. quim D . Ergo etiam O minor cft , qu^ X . 

• 19. l- 7- fam quia P , Q, R mctiunnir A « B , C per X , 
f ax. t. patct ^ X in P , Q.» R/producere A , B » C « 
g ax.7. acproindeXmctiri^ A,B,CpcrP,Q,R, 

Ergp O non eft ipforum A , B « C maxima 
cooimimis menfura , quod evertit hypothefim» 

Orolfarium^ 

MAxima mcnfura quotlibet numcronim 
ipfos mecitur per miaimos omniom ipfia 
proportionalium • 

PRO* 



ARirHMEriCM. tlB.h 4« 
PROPOSITIO XXXVI. 

DXJQbus^numeris^atis-A yB; reptrire mini» 
mwn numerumffucm mtiuntur . 

Si dati A , B fant iiiser fe primi y A B 
ab iis genitus AB /cft dua^tns; AB ' 
Nam 9 quia A in B facit AB, Ame- ' O 
ticttHi^ AB. Et ^iaB inAfacit N P # m9» 
eiiam i AB » B metietiir AB • Amho k i^. L 7« 

^tur A 9 8c B metiunnu: AB • Q)iodver6roi^ 
aimosfit AB, quem A, & B metiuntur, iic 
oftendo ^ Efto ; fi fieri poteft y O minor » mc- 
tianturque A, & B ipfum O per N^ & P . QfiSL^ ( 

tCv-A eft ad B,ut Pad M. Quia autem A, B c cor. p^ 
iant d primi , eruBt minimuQ fiil i? ^oportio» ^9 '• 7* 




N, fic AB ad O . Sed jam oftcndi B metiri N . 
Ergo ctiam A3 metictur O fc minorem : quod 
t&, abibrdiim ; ^ 

SidatiA, & B non funt pri- A B 
miintcrfe» inveniC, Dmini-- C D ^pnrccd^ 
mosit ipfe prpportionares. Tum AD vel BC 
AinD faciat AD, & B inC O 

MnatBC.DicoAD,fcuBC N P. 
(squalcs i enim funt ) efle mi*^ i i^. t7^ 

nimum^quemA^ Bmctiuntqr. Namfivelis 
A 9 8c B metiri O minorem aliqucm , qdun 
AD ; eodem difcucfn , quo fupra , oftcndami 
iU> mctiri O fc miBorcm> 



FllO^ 



4* ^^^ ^^ NTORTJ Itt 
PROPOSITIO XXXVIl 

SlduonumeriAy ^ B metimtur a^uiuenL» 
numerum CO ; ttignjn F mimmui ^ fuem^ 
ilUA^ ^ B metiuntur^ enmdem 00 metie^ 
tur. 

A B Nam fi F aon metitur 

C ^D-^-^ CO , O ablatus cx <;, 

F ^oties poteft # relin(|uat 

D Ofe miBorem . Qpomam 

# hy p; s vero , tam A , qu^m B metkmtur F , F ver6 

* ax. II. mctitur CD ; etiam ^ A , & B mctieniur 
^ '^yP* ipfum C D. Atqui A , B metiuntur c ctiamto* 
d ax.i». tum CO. Ergo metiemur , & rdiquum d 

DO minorcm , quam F , quod evertit hypo« 
tkefim. 



PROPOSITIO XXXVIII. 



D 



Atis tribus numeris A^ B^ C% invenire 
minimum numerum y quem metiuntur. 

A I*. !• 7* A B C Inveni a minimum P , quem A , 

P & B metiuntur . Si tertius C etiara 

R metiatur P , erit P minimus , quem 

X meriunmr > A « B , C . Sit eniro » A 

fieri poteft , alius min<»r R , quem 

A , B 9 C metiamur . Ergo P non eft minimus i 

quem metiuntur A , B , quod eft contra hypo- 

- thefim . 

camd Quod fi C non metiatur P , inveni b R mini* 

mum 9 quem P ^ & C metiunmr , & crit R mi- 
nimus 9 quem metiuntur A 9 B 9 C . Nam^quia 

A»B 



A, BinetiiiJitmP^&PimiorR;etijaA, 
&Bmetk:ntiirrR,MctiairMcem8KO0^^ t 
K. IVcsigitnrA^B^CnenararR. C^iod 

fificripotoft^XiiiiMr^^dniR^^acaiA^^ 
Cneaaiitiir . ErgoP, miiumiis» ouem metiun- 
torAyB^iMtietiiredaniX. Ec^camC,'ptt 
PmetiantiirX (C cx hyp.jSc P ex jam dc- «*™l 
ixmfttttis ) tniBbran ^mM R « ikm cnc Rnii» 
oumis^ ^IQCfbC^ PnMOiuMHt» QpDd^ftdb* 
liirdum oontra o 
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CbnU. 



L T?Odemanificfedacis -{fKHitjnftt ami^ 
JC ris.yinvemeciirmiflraniy^ncnittniO» 
tiDntiir • 

n. SitresMuuecl A^B^C^ im#<piotIibetf 
aliqnem namemm X mctiantar , etiam R mi« 
irimiB 9 qnem A ^ B^ C medoBiBr , ifeCtid« 
tarX. 

Conftro^ enim iifdem 9 aax fbpra, com 
A, B^ mctianturR, etiam P /metietnr X . J ^TP* 
BtcBmC^PmctiaftinrXXC eKlmMiikefi,&i *^* ^* 
Rc«amdemonikaas)t^ mcttetnrX^ 
Qnod trtt<lemonflnDkimi • 

PROPOSITIO XXXIX. 

SImuwui ms -i jjniiriiJii iB i^etiMwr fttfw^r^ 



fibNtt 
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Nam ciun A nietiatur B per A | B 14 

A , hoc eft C toties acceptus , * 

2uot funt unitates m A^ fi&ciet B ; ac proinde 
!eftparsipfiusB;d>A ' 



PROPOSITIO XL. 

STnumems A Partem bahttrit fuamlitet B i 
mftUtur iUum umherus E fartm dem^ 
miiums. 

Qponiam B eft pars nttmeri A 14 B 6 
A , denominata ab E , er^o B g 

raetitur Aper E • Ergo viaf&m ^ 

#«.9. E mctitur ^ A per E 

PROPOSITIO XLI. 

NUmrrum reperire fninimum , qui psrtes 
bateat ^ h datis numeris A^B ^ Cdem^ 
mtnatas » 

* !•• 7- Inyeniatur 6 minimusG, / At Bj C4 

. ^ quem panium denomiiiato- 6 12 

resdatiA^ B , C metiantur • Ptf Q4 R| 
Aio» G eum efle , qui^uxri^ X 

tur. 

Metiantur enim A ^ B , C ipfum G per 
quotientes P , Q» R . Igitur P , Q, R erunt 
c 39*7* c partes ipfius G.ab A 9 fi « C denominantas • 
Qpod autem G minimus fit , manifefhun e& . 
Si enim X minor ^ qu^m G , haberet partes h 
numeris A , B ^ C denominatas ; A « B , C 

• prcc. if iQcdrcntur ^fum X : adeoque G non cilct 

mini- 
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mininms, qnem netireiuiir i contca hypo» 
thcfim ■ 

CmtlUriwn . 

Mlninn» zninienis , quera dati qaotcun^ 
noincri A , B , C mecinntur , cft etum 
minioXBonuihun, bahenrium paites, i dalis 
utnKris ^eaomiauas . ' 



EI£- 




^£LEM£NTOIlUM 

ARITHMETIC^ 

LIBBRSECUNPUS. 

EUCLIDI OCTA VUS . 

PROPOSITIO PRIMA- 

Ifiterint fuotcumque numerifroportiandm 
tes Af B^C f D9 fuorum extremi 
A f D fint frimi inter fe ; erune 
A^ B^ C^ D ommim fibi froportio^ 
nalium mmimi. 

A B C D Sint enim , fi fieri poteft , 

£ F G H alii Ef F, G» H , mmores, 

8c frop(mioiudcs ipfis A , B^ 
m %%.%. C, D. Iginir «couoaerit A iia D, ut E 

adH. Et<|uia At & D foiit ioter fe primi » 
h s] . 7. eruBt fibi proportioiuliBni miQimi ; ac proin- 
^%t.7* de metientur c iilbs E • H £e miaores » quod 

tA abfurdum ^ 
Apui Euclidem nmmriA^ B^ C^ D fo» 

nuntur continui frofemionales ^ quod non re^ 

quiri ^ fatet ex demonflratione . 

PROPOSITIO II. 

^TU^ii^o^ , fuot flacuerit^ in ratione^ 
H datd A ad B^ continui froportionalei 
minimos referire. 

Sint 
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UiL SintA^Blni. 

A% B% nimi tcrmiai ra- 

AA AB BB tionisdaije. A in 

469. A ftciat AA , A 

AAA AAB ABB BBB m B faciat AB, 
8 IX 18 27 B in B y faciat 

BB. Enint AA» 
AB, BBtresminimiinrationeAadB. 

Quxl enim pmportionalesiint in ratione A 
adB,4>atet exXVD. lib. VIL ejiifa; Scholio . 
Qjiodminimi. fic oftendo. Quia A» B faot 
^iaiinimiilifi^piaponione» enmt imer fe^ ' ^ vp. 
^primi. Qjintre etiam ecvum mudrati AA , 8c ^M-Lj. 
BB ittter ic r primi enmt. Ergo AA, AB, c x^a 7. 
BB, fimttres d minimifibiproportianalium, ^ px«c. 
boct& lax ratione A ad B^. 

IMnltipUcans deinde A tr/K )ara inventos , 
faciat AAA, AAB^ ABB; tnm B mnltiplicans 
fertittmBB* &cutBBB: enut h\ qaamorin 
ratione A ad B prt^Kxrtionales minimi. Qiiod 
fint proportionales m ratione^A ad B patet ex 
XVII. ub. Vn. ejufque Scholio . Quod mini- 
m' , patet exXXIX. lib.VIL, &expr9ceden« 
tibus. 

Nam AAA; BBB font e primi inrer ie ; ac ' ^-1- 7- 
proinde AAA, AAB, ABB^ BB3 funt aaa- 
mor / ndnimi in fua proportione t qus eitAf prcc. 
adB. 

Eodem artificio invenientur minimi quatuory 
quinque^ & deinceps ^urin in infinitum • 

C$rMarium. 

h Trium minimorum nnmerorum AA, 
ABcQMinui^ proportiQnaliiiai ^ cxtrenH funt 

^ua. 
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^nadraci» ii qaamor fueriiit, extremi enmt 
cubi , & fic dcmceps . 

0. Namerorum iQininionim coatiQu^ pro- 
portioiialium , jam invcntorum , e3(tierai funt 
primiintcrfe, patctcxeorum gcncfi, & cx 
XXIX. lib. VII 

IIL Duo rationis data^ minimi A , B metian<« 
tur omnes reljquos infinitos . Cum enim rcli- 
quos omncsgignant A, & B^ eos qaogucw 
meticntttr , per ax. 7 , & coroL prop. XVL 
!ib.VIL ^ ^ 

IV. Unitas , A , AA , AAA , funt conti- 

Ime proportionales : iimfliter & onitas , B » 

BB , BBB . Nam 9 cum A » multiplicans A . 

g dcf.ti. faciat AA; erit^ ut^unitas ad A, &c A ad 

AA . Et cum A 9 multii^icans AA , faciac 

* P5^ AAA; erk*,atunitasadA- hoccft, utA 
"«^- AdAAadAAA.Ergo&c. 

5. Inter extremos AAA, 6c BBB caduac 

^u^ malti aedii 9 atqiie iater ipfos ^ & unita^ 

iUA^. patetexdemoflMratis^ 

PROPOSITIO Ilt 

Slfiietint juotenmque cMtimk prafmhnalet 
A 9 B^ CjtD mimmi eamdem cum ipjSs ra^ 
fionf fh habemim ; eiftremi A^D ktur fe pri^ 

mi erunt , 

s %i. 7* taveflianiur a Aao S « P A 0. C JGI 
Ainimi in ratione A ad B ^ E F 

Tum per prseced. invenian- O P Q, R 
ii»r O, P, Q., R totidcm mi- 
liimi in ratione E ad F . Quoniam igimr tant 
O^ P^ Q^ R^^uam A| B|Cj D^ )mnt mim- 

mi 
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tiii jn ratione E ad F ^ & aKjae Hiulti ; eoloeni 
ntrinqnc numeros illos efle necefle ell . Sed ex- 
tremi O , R firnt imer fe < > primi • Ergo etiam ^ Cor. a« 
A , D imer fe primi erunt . Quod erat demon* P^^* 
ftrandum. 

Porroferim prQpcrtianalium fontinue nu* 
merorum minifnorumy quorufn proinde extremi 
funt interfe primi , non pojfi uiterius ceminua» 
rij demmflraiitur .prop. JT^-TT. lib. IX, 

PROPOSITIO IV. 



DAtis quotcunque ratiombus in nUmerii 
minimis ; eafdem in mintmis etiam nu^ 
fneris continuafe • 

I. Dentur in minimis A ad B. C ad D 
termmis raciones dii^ A N O P 

adB, & CadD.Inveni QR S 

O m nimum, quem me^ e ]tf. 7. 

ikmuurBy &: C. Tura (^oties B metitiir O, 
toties A m^ciamr numerum N , & quoties C 
metirtK O , torics D raetiacur P . Dico N , O , 
P eile minimos , qui concinuant rationes datas 
A ad B ^ & C ad L) . Qjiod enim concinuent 
ntioncs datas , paf ec ex ipsl eorura genefi , vi 
cuias 9 ui A-ell ad N , iic B ell ad O*; & uc C 
ell ad O , fic D ad P • Quare pcrmutando , ut 
AadB, ficNadO; &utCadD,ficO ad 
P. Qpodmintmi fint , fic oftendo . Minores 
enim , fi ficri potett , CL I^ ^ continuent ratio* 
ne? daias . Qjioniam igitiir , at A eft ad B j fic 
Qad R y fun^que A , b in ratione ftid minimi , 
iiquet d A^ B metiri ipfos Q» R • Eandem ob d 11 . 7« 
caufam C , D mcuenmr R ^ S. Quoniam ergo 

D ambo 
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tunbo B9 C mcthmtur R 9 etiaffl O miaimus « 
37.7. «^uem meciuatur B, Q ipfum R ^ mecietur, ma^ 
]«miaorem. Qjiod etl ab&rdum . 

a. Demur ia mi- Aad& C ad D. E. adF. 
nimis term nis ra- N O P Q, 

tiones tres A ad B» R S T V 

CadD, E ad F. 

Inveni O minimum , quem metiuntur B , 8t 
C; &quotiesB9 C metiuniur O, toties A^ 
Ei metianiur numeros N , P. Tum fiEmeti- 
tur P , fiat , ut toties F metiacur Q, . Dico N , 
O t P 9 Q« efle minimos , qui tres rationes da- 
tas coatiaaant . 

Q^odenimNfitadO^m AadB, &Oad 
P , u t C ad D , & P ad Q , uc E ad F ^ ex ipsA 
comlrudtione patet . Qfiod minimi fint , fic 
oftendo . Contmuent minores alii R, S, T, V^ 
fi fieri poteil 9 rationes dacas. Ollendam » nc 
fupra , mojocem O meciri minorem S . Qyiod 
eftabfurdum^ 

Si ver6E non AadE C ad D. E ad F. 
netiatur P^ iave- N O P 

niamr S minimus^ Q R S T 
quemP,&Emc V— X— Y«« Z— 
tiuatnr^ '& quo* 

xicsVmetiiur S^totiesO ,N medantnr nnme« 
xos R , Q 9 item quoties £ metitur S j toties F 
metiatur T. Dico, Q.» R^ S^ T efle mmi«- 
mos , qui tres raaones datas coatinuaat . 

Nam c% conftrui^one pam ^ S e(fe ad T ^ 
ut E ad F ; item Q, R^ Sproportionales dBk 
lpfisN,0,P. SedNyO, Pcontinuant, uc 
oftenfum fupra » rationes A ad B ^ & Cad D • 
Ergo eaam Q« R 9 S eafdem continuant » aC 
proinde > cum ctiamfic tHt EadF^ficSadT; 

pate )C 
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potet ^ Qy R , S ^T continaaretrcs ratioiies A 
adB,CadD,EadF, Qpod aiitem Q^ R^ S; 
T minimi fint ^ iic oftendo • Coniinuent , fi 
fied poteft 9 tt€s raciones datas mmores alii V, 
X, Y, Z. Qponiam igitnr A eft ad B 9 ntV 
ad X , funtque A , B mmimifm ratione M ; ^ hyp. 
3 g meiieiur X • Eodem modo oftendam, g »1.7* 
etiam C metiri X • Ergo k etiam O miaimus ^b 3 7* 7« 
qnera metiunmr B 9 ac C , metiemr ipfum X . 
um quia ponitur , Xefle adT^ ut C ell ad D, 
noc eft , ut 9 adP, etiam permutando X ent 
ad O , ut Y ad P . Cum ergo O metiamr X t 
etiam P metieiur Y . Sed etiam £ metieiur Y» 
( cum E 9 F fint in ratione / ful miniuAi , &; ve* j h yp 
J^,utEadF»ficYeiIeadZ. )£rgDeiiam 
S minimus^ ^uera E , & P metinniur » maie- 
mrY, mmor majorem . Qjiod eft abfiirdum • 
Eodem artificio in minimis terminis conti- 
auabontur radoaes quatnor ^ & {dures. dein- 
ceps in mfinitnqi . 



P R O P O S I T I O V. 

PLani tmmeri AB\ CD rathnem mer fi 
-hahent ccmpofitam ex laterum rationibus . 
Nimirumex rauonibus A ad C , &B»adD; 
vel rationibus A adD , &B ad C. 

B ^ multiplicafis C^ fadatBC. AB CD 
RatioAB^dCDcompofitaeft^t BC 
rationibus AB ad BC^ & BCad 
CD , «t demcoftravi in Elem. Geom. L V. 
par. JIL n. i x. Sed ratio AB ad BC eft ^» eadem « x^. 7. 
cumrationeA^C, & ratioBC adCDea- 
dem b eii cum ratione B ad D . Ergo etiam h ibid. 
mio AB ad CD compc^ia eft ex rationibus la- 

D % terum 
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tenim A ad C , 8c B ad D . Qjiod erat denton- 
flraaduit). 

PROPOSITIO Vt 

Slnumeroramcontinuipropm-tionalium A^' 
B , C, Dt E primut Aftcmdum B non 
metiatur ; ne^ ullut ullum metietur . 

Qjiod Qullus meii&tilr pro- A B C D E 
jamh infequcntcni , patet ex 
ipfa hypochefi . Qjiod vero 
nec ullus uUum mciiatur , lic oAendo . Tnbus 
M JJ.7. A;B,CinveniantutiJ proporaonalcsminimi 

N, O, P. EruntergoN.P 
* **. S primi intcr fe , critque cx b A B C D E 
asquo.utAadCficNadP. N O P 
Quia vero A ell ad B , ut N 
• def. » sd , 5: A non mci,itur B , neque N meitctur 
\ " O ; ac proinde N non eil uniias . Qjure cum 
N , P fint primi inter fe , N non r menerar P. 
Aiqui A eit ad C , ui N ad P . Ergo neque A 
mctitur C . Eodem modo oflendam , nequc B 
metiri tenium a fc numenim D , neque C & fe 
tertium E . Ei fi qua.uor fumintnr minimi ^ 
{>roporaonaIcs datis A, B, C, D, firaili viidfr< 
moeftrabitur, ncquc A metiri quaraim D, 
neque B ^ fequarnim E, 5c fic dcinceps . 

PROPOSITIO VII. 

C^'^ nrtm^rttrumcontinueproportiMalium Afi^ 
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Nam (i A qoq metiatur B, ncquc ulltis ul- 
iQm ex fequentibus c ipetietur , quod cv?ni{ F ptxc. 
liTpothefim. 

PROPOSITIO VIII. 

Ql quatwrnumeri in eddem fuerint pr$par^ 
O time t utAadB^ficCadDi quot inter 
duot frimos A9 ^ By exijhmt proportionales 
mdH^ tatidminter fofteriores duos C^ ^D 
ixifient, 

A P <X B Inter A , B cadaut inedii 

N O R S P,Q. NumerisA,P,(l,B 
C V X D ioveoi^ proponionales mmi- ^ 35*7« 

mosNyO, R, S. Igimrex 
«quo*eritutNadS, ficA adB, hoccftC **»•*• 
ad D . Suot autcm N , S r primi inter fe , ac r j. t. 
proinde in fua d proportione minimi . ErgoN» d m. 7. 
S teqoe mctiumur ^nbi proportionales C » D^^ ^^^^7* 
Toties O , & R metiaotur dios V 9 X. Qpo- 
niam igitur N , O , R * S ssque metiunmr ipibs 
C,V,X,D,patctC, V, X, D^effepro- ^ 
pordonalesipfisN,0,R, S, hoceftdatis// *7P' 
A,P,Q,P. QparecumA^P.OtBfmt^^^^yP- 
coniiiin& pr(^rtio9aies , etiamC» V, X, D 
totidem conciaue proponionales pnmt : ac pro- 
indeinter A , B , 8c intcr C 9 D soue multi 
cxiftnnt mec^ proporponalcs : quoa eratde* 
monftrandum • 

PROPOSITIO IX; 

SI im numeri C, ^ Dprimi interp 
fuotintfr ipfos exiftunt medii 




« a.S. 



»hyp. 

€ »1.7. 



rfhyp. 



cx 
conft. 
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nales , midem ^ inter corum/mgulos , ^ tim- 
tatem exiflem . 



C O P D 
I, 

Unitas 

A B 

AA AB BB 

AAA AAB ABB BBB 



Intcr C , ac 
D cxiftant mc- 
dii proportiona- 
lcs O , P . In- 
vcni a duos A ^ 
B minimos in ra« 
tionc C ad D ; 
dcindc trcs AA ^ AB « BB , dcmum quatnor 
A AA , AAB 9 ABB , BBB^ doncc invcnteruni 
nmltitudo par fit midtitudini datorum C 9 O , 
P^ D . Qponiam crgo cxrrcmi C , D funt ^pri* 
miintcrfc, cruotCyO, P^ Dc^mmimifibi 

proportionaliuniy 

D ooc cft mmimi 

in d rationc A 

ad B . Quarc 

B camAAA,AAB« 

BB ABB, BBBfint 

BBB ctiam ^ minimi 



C O P 
I. 

Uuitas 
A 

AA AB 
AAA AAB ABB 



in ratione Aad 
B , crunt bt ittis asqualcs , fifigidi fingulis . Dc- 
indc cx prop, II. hujus , 8c dcfiifit. i ). patet , 
unitatcm , A ^ AA , A AA , itcmoue unita- 
tem , B 9 BB , BBB cflc cominue propor- 
tionalo • Qfure cum tant muititudo A AA » 
AA , A 9 qokm BBB ^ BB , B cum unitate par 
fit muftitQdhit AAA , AAB , ABB , BBB , hoc 
cftC, O, P, D, quot mcdii cadcm inter C » 
8e D , totidcm cadcnt mrcr unitatcm, 8c AAA^ 
five C 9 itemquc imcr unitatcmv 8e BBB 9 firc 
D. Qiaod crat dcmonftrandttm .. 



PRO- 
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PROPOSITIO X. 

S? hner umtaPem , ^ duos numeros AAA^ ac 
BBB atfvi multi medii ^oportionales extm 
ftant ; etiam iuter ipfos AAA , ^ BBB afue 
multi exiftent medU . 

Inftitaamr tota conftruAio propofitionis IL 
huTiis f eritqae manifefta deinonltratio cx co« 
toUario 4. t N 5- propofiuoois ejufikm . 

Corollaria . 

I. Si fueriot VmL *^- 
Axo ordines ab i, 

naitjtte coatiBU^ A B 

proportioBalium AA AB BB 

i,A,AA,AAA, AAA AAB ABB BBB 

&c.B^BB,BBB, 

&C. ; erit ratio AA ad BB duplicata rationis A 

ad B « & ratio AA A ad BHB tripUcau ratioois 

AadB^ 8c fic deinceps . 

Nam A A , ABv^ BB funt continue a propor* « fchsL 
tionales in ratione A ad B . Ergo ratio AA ad P-7*7- 
BB eft duplicata b rationis AA ad AB « hoc eft » def.is» 
AadB. Similiter com AAA, AAB, ABB9 
BBB fim contiau^ r proportiofides in rattone e firhoL 
AadB; erit ratioAAAad BBB triplicatai ^7-7- 
naomh AAAad AAB. hoc eft fatkmis Aad ' "^'^^- 
B. Et fic deinceps. Qptod erat dcnioiiftr^uH 
dum. 

II. Verum eft coroHarium primum , aquo- 
caDque cdnlmuni nomero C inchoentur ierles. 

D 4 Cum 



s 
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lam enim (ini in propor- A 

tione continui A , B 9 C, B E 

• *•. 7. uem A, E, F ; erit CAa C O F 

parBB,&FAparEE. Sed DPQG 

r^tio BB ad EE ei\ duplicata 

rationis B ad E , per XI » quas ab hac non de-t 

pendet . Ergo etiam ratio CA ad FA , hoc ed 
» fchol, jratio ^ C ad F , duplicata eft rationis B ad E : 
P« ?7- 7- quod erat primum . Pari modo oftendam, quod 

ratio DB ad GE fit dupiicata rationis G ad F « 

ac proinde quadruplicata rationis B ad E : Seci 

ratio DB ad GE , componitur ex rationibus D 

gdG, &BadE. Ergo ratio D ad G cum ra- 

(ione B ad E eft quadruplicata rationis B ad E . 

Ergo fola ratio D ad G eft triplicata lationis 3 

ad E : quod erat alterum . 
III. SS inter numerum A, & duos D, G asqa& 

multi cadant medii proportionaLes B 9 C, E, F; 

eciam inter ipfos D , C , iicet alteruter fit uni- 

tas ^ seque multi medii cadcnt . 

Patet ex coroll. 11. Cum enim ratio D ad G 

fit triplicata rationis B ad E ; inter D , & G ca-? 
c dcf. IX ^^°^ ^^^ ^ medii proponionales in ratione Q 

PROPOSITIO XI. 

INter duos ^uadrafos numeros AA^ BBunu^ 
cadit medtus proportumalis AB^ ^fropor^ 
tio quadrati numeri AA ad quadratum nume'* 
rum BB duplicata efi profortionis laterum 
Aj B . 

,« dcf. I». . Pars I. AA eft ad AB «, AA AB B9 
ut >A ad B ; & AB eft ad A Q 

PB, 



ARTTHMETIOM.LIB.IL jf. 
BBy iit A ad B. Ergp b ii.^. 

AA eft ad AB , ut AB ad BB • Qjiod erat prir 
rpum . 

Pars 11. Patet ex i. parte, rationem AA ad 
BB efTe dtiplicatam c r^tionis AA ad AB y hoc c def-i^ 
i^ft i/ r;«ionis A ad J^ . il fchoL 

?7-7r 

Scholium • 

EXhac , ^ KT/J. prscedente dmonfiraripo^ 
tefi tbeorema illud.ceUberrimum^ qttod 
Euclidi efi libri X. pofiremum : In quaorato 
diameter lateri incommepfurabilis eft . 

Si enim id negatur j erit diameter ad latus , 
ut numerus ad nup^um ^ putc^ut ^ ad hy ut a.b. 
patet ex dtfinitione commenfurabilium . Er^o-*** ^- 
etiam ^ ut patet ex zz. /. p^. qu zdratum diame^ 
triefi ad quadratum lateris, ut quadratus 
numerus Z2i ad quadratum numerumbb^ quod 
fieri ncn potefi . Cum enim^ ut patet ^^47. /• 
Z, quadratum diametrifit ad quadratumlar 
teriSj ut,%.ad \ ^ fi illud ad hoc ejjet ^ utqua^ 
dratus numerus aa ad quadratum numerum bb, 
etiam ^2i efiet ad hb 9 ut % ad xi acproindc^ 
cum inter aa t dr bb per hanc propofitionem^ 
cadat unus medirn intrger ^ etiam inter %^ ^ 
1 caderet medius integer unusyperyjIL Quod 
efiabjurdum. -^^, , 

PRO POSITIO, 3? I I. 



t t 



INter duos cubos numeros j^AA r & BBBf 
duo cadunt medii proportinafts AAB , 
ABB ; d* cuhi AAA ad cubum BBB propor^ 
fipefitriplicatafropartionislaterumA^ B. 
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AAA AAB ABB BBB Per fcholhmu 
A B prop. Xyn. lib. 

VIL AAA, AAB» 
ABB, BfflS funt CDntinii^ proportionales in 
radone A adB ^ quod ertt prinium : cx quo $ 
8c definitione i%. patei etiam fecundom . 

PRO PQSITIO XIII. 

DEnHir numeri cmtintti fraportiapioter 
qwtcfmafoe A ^ B^C^quiinjeipJbsduM 
facimn AA^ BB^ CC^ ^inboc rurfim du&i 
faciantAAA^ BBB^ CCC^ a$que itmdein^ 
ceps m infinitum . 

EruntAA^BB^ CCyitemAAA^ BBB^ 
CCC^ 6" fi^ deinceps continui proportianales • 

I. I. t. Per corot. 4. prop. II* 

A B G hujus ; tres feries , hic jib 

AA BB CC nnitate incipientes , func . 

AAA BBB CGG concinu^ proportionale^ • 

« corolL Ergo ratio AAad BB s' 

P. 10 ». cft duplicata rationis A ad B « hoc eft // rationis 



* hyp. B ad C . Sed etiara ratio BB ad CC duplicaDu» 
^^"■^- reftrationisBadC. Ergo/AA cft adBB^ 
5 JJj" utBBadCC- Similitcr, quia ratio AAA ad 



# corolL BBB eft triplicata e rationis A ad B ^ hoc cft f 
p. 10. 7. B ad C « cujus etiam triplicata /r cft ratio BBB 
f hyo. ad CCC; crit quoque h A AA ad BBB , ut BBB 
g coroIL adCCG. QfiodcritdemcMiAr; ' 

p ".y* 

* 14 S^ 



.«iMlt 



PRO. 
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■ 

PROP OSITIO XIV, 

SI ^uadratutnummis AA qm^potuni nu^ 
merumRBmetiahurjCtiamAiMua^iut' 
metutur B latus dherius . 

Etfilatus AmetiaSurlaSusB^etlam qua^ 
dratus AA quadratum BB msustur , 

AA AB BB Pars LAinBfaci4tAB« 
A B Pcr fchol p XVa lib. VIL 

AA^ AB, BB fiiatprapor* 
tionales in rationc A ad B. Quare om a AA a hyp. 
metiatrr BB , ctiam b A A mefiientr AB . Sed i 7< SL 
m AAeft ad AB, r fic A eft ad B . Erga ^rchoLp^ 
etiam d A metinir B : quod crat primam • l!^- '• '• 
Pars n. Ut A cft ad B , fic e AA cft ad AB. Jfchol^i' 
Sed A jam ponimr metiri B . Erga etiaiiAA ,^ . '^' 
metirarAB. Rurfum^^ltuatmAadB^/fiafibid.. 
AB eft ad BB , metiturque<f A ipfiim B» etiamf g btp* 
AB mctietur h BB . Ergo AA, metictur qoo^e <» ax. 1 1« 
BB . Qjiod erat altenim . 

PROPOSITIO XV. 

Sr cvAus mtmerus AAA cuium ntmerum^ 
BBBnmtiatttr^ etiam laiM Amttietiif 
latt^Bp Bt^cmtvtfi^. 

Piustlitter AAA AAB ABB BBB 

utmmque cdimm A' B 

interponc nrnne- 

rosAAB, ABBt quommgenefun fittcmfa^ 
tis indicam « Erunt omnes^ quatuor a continufe # ichoL 
pcpportioflalcsincaik>neAadB» Qparectan 17.7« 
^ AAA 



t ax* <• 
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h hyp. AA A metiatur^^BB , b ctiain AAA c metitnr 
€7' ** AAB. Sed AA A eft ad AAB , i/ ut A ad a 
i fcbol. grgo etiam A mctimrB : qaod erat pdmum . 
'7.7. ParsaQpiaAAAcftadAAB, ut eAad 

# jDia. Q ^ ponimraue lara A metiri B , etiam AAA 

roetietur AAB. Pari modo quia AAB , ABB » 
y -hM BBB funt/iiiter fe , ut A ad B , etiam AAB 
' *° meiietur ABB , & ABB ipfum BBB . Ergo 

etiam g AAA metitor BBB : qood erat altc* 

rum. 

PROPOSITIO XVI. 

S^^quadratusAAquadratumBB wmfnetiom 
tur , neque latus A metietur latut B . E$ 
e converfi . 

Pars t Nam fi latus A tunc metia^ AA BB 

# %. par. tur latus B ^ etiam AA a metiretur A B . 
p.ij.S. BB, contra hypothefim . 

Pars 11. Si latere A non metiente B ^ metia^ 
» 1. par. ^^ ^ ^P^^ ^B * fcaueretur ctiam A A meti^ 
eju/a. riB, coutra hypothetim , 

pROPosiTio xvn. 

Slcubus AAA cuhum DDD non metiatur ^ 
neque latus A metietur latus D ^ Et hccm 
verfo. 

Demonftratnr d) abfnrdo per XV» 



Demoa' 
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PRO posiTi o xvni. 

INter duos flams fimles AB y CD unus me^ 
dius proporfionalis efl numerus : ^ flam 
ad planum ratio duplicata efl rationis bomo* 
logorum laterum A\C. 

Pars 1. Qnoniam AB» AB BC CD 
CDfimiles plani fimt, erit A B C D 

latQS tf A ad latus B , m la* a def 17« 

ms C ad latus D ; & permutando A ad C ^ ^ ut ^ x^ ^ 
BadD. Cum igitur ABfitadBC^ mrAad ^ichol.p, 
C » hoc eft , quM )am oftendi , ut B ad D, hoc ^7\L^ 
eft , J ut BC ad CD , erit BC mcdius propor- ^ 
tionalis inter AB , CD : quod erat primum . 

Pats II. Per l. panem ratio AB ad CD eft ^ 
doplicata e rationis AB ad BC , lioc eft/ratio* ^ ^^^* 
nis A ad C : quod crat alterum • / ^^*^^* 



V**7 7^ 



PROPOSITIO XIX. 

INter daos flmiles folides ABC y DEF duo 
cadunt medii proportioTMles BCD., CDE^ 
^ratio/olidi ad folidum efttripticatarationis 
laterum homologoruni A^^D. 
ABC BCD CDE DEF Pars L 
A B C O £ F jQpia fimi- 

les folidi 
fimtAflC,&DEF,eruntuniushteraA,B, 
C proponionalia alterius lateribus D , E , F . 
Qpare permutando A eft ad D , ut B ad E ^ & 
Cad F. Jam pcr fckuUum.oroo. XVL ?•*" 
Vtt cft 

ABC 
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ABCadBCD, 
utAadD 



BCDadCDi; | CDEidDEFf 

utBadE jutCadF 



Sed jaiQ oftcndl Adlead D^ vt Bcft ad E , 8e 
utCdl adr. Ergo€Liam ABCcft adBCD^ 
mBCDadCDE^&CDEadDEF^acproin- 
dcBCD, CDEfunc duo inedii proportion^h^ 
lcs imer ABC^ & DEF. Q. F, D. 

Pars jl.]am patetcx I. jparte , & dcfinitkv 
ne XII y rationem ABC adf DEF eilc triplica* 

«fchd^p. tamrationis ABC adBCDj iioceft s xationn 

«7 r^ Asi^Ti. SI.E.D. 

Scb^Uum , 

VytOuir fficUtcu9 fieigcre , ^umio foliiut 
n0amru$ ex tri^m ntt9mrarum mulrtpUm 
4:atione prQducifur^ut dmoufirmus tx tribus^ 
imo qwtlibet numeris ^ quocumque imer fe or^ 
dine muitiplic4th ^ runukmfmper mimerunLM 
froduci , Infigne theorema efi^ ^ ufus per^ 
magniy quodaiid^uadamvU^ iongeque eicpe^ 
ditioriy quam alit paffim fideant ^ demonfira^ 
iimui. Se4 fuoniam ea pendet a permutatianim 
his^ quasJatuxrirumnumerusJuUrepQtefi^ 
flt. 

T^eorema l^ 

Datafintres ^ feutitters quotcumqueA^ 
d, C^ i>^ EyS" p<man$ur totidem numeri 
«* uniiatei , z , } ., 4 , 5 . Hiinterfe ordtna^ 
limmultipticatiproducentnttmerum permuta-^ 
tionumy quas res data A ^ B^ C^ D^ E fu^ 
bire pojfunt « 

Theorem 



^JSJ 
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abc acb bca 
bac cab cba. 

^UatUorlittet^f a , b, c, dtpermutatia^ 
^es admittant 14. Njtn fualiiet ex 4 datis lit-» 
ieris femel occupare pottfl locumulf.mum^ae 
tum rt liqua tres f,'xies permutari . XJnde i^ 
diverjt ordines ^uatunr litterarum exifiunt . 

Quinque a, b, c , d , e permutationesjubi-* 
repoffknt 110. Qualihet enim ex j darisulti-* 
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B c , aguatur produBo exfecitndo a C in b ;er- 
tnm , noc efi ip/i a G b . Comparemus 
jam^Bc^S^bCi.ABeft adb C , ur a B c ^|,q) _ 
a*/C, hocefli utzadc. Er^opro.. bC^i^.^. * 
du^m a B c aquatur produ£io b C a 19. 7, 

tr^urt f^itwr mniafexproditBainterfeafua- 
liaeffh. 

Vars n. Etiam ^mimeri i ,h f c, d, fjHV 
cttmque inter fe ordine multipiicati , ajuaiet 
Zignent numeros . 

£x T^for. f dfet a , b , c: , d admittere ^ft- 
rutrios djverforum ordinum , hoc efl oriines di- 
vtrfos ta. Senarius.primus exhu/etur in tabel' 
Id appojtta . Quoniam a,b, c quocum- 
qtu inter fe ordine multiplicati fem- abcd 
per eumdem gigmtnt numerum per I. b a cd 
fartem , (*r ult':mus in totofenario efl a c b d 
idem, patet oTnniaprimi fenariipro- cabd 
du^a ejje unam idemque . Eodem modo b c a d . 
oftendamfex produaafecimdifenarii c b a d . 
interfe convenire . Atqm id ipfum de 
fenario tertio, quartcque demonftrabi7m$s . Hoc 
igiturfolum reftat, ut produiium uniusfenarii 
eonveniat cum troduHo cujuslibet finariorum 
trium reiifaorum . Quodfic ofltndo . 

Comparemwfenarium primum , ni quo d te- 
9et locum ultimum , cumfenarie quartOy in fuo 
iiocumpoftremum occupat. Scrib^ a iBfrn d. 
Tum joled pone A , (jr D , ante a , dr reiiqua 
i . j prafige utrigue litteras h c . Igitur e fchol- ■ 
bcDa »cAfi?a</bcD, (c)ftf A*iD,,7 7. 

^ boc efliadd. Ergo produ^a (d)bcd ij- 7- 
A d , ^ b c D ifenarii primi ,. ^ fuarti aqua- 
liaftnt jfPari moda ofteifdam omnium ^fena- 
'.riorum eomiejtire produBa . Laptet ergo pro- 
fojrtum. E fars 
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dam , prtJuHa tx mmltipUeatwa* 5 numero^ * 
'rum , qtutfmt 110 , f/^ eadm , atftm it» w* 

PROPOSITIO XX 

'^iftttriuttflmnfA^^Besdiammtwi»* 
r dittt frtponimatit C,fimilet plipu tnmf ^ 

• If* f- Sun)aiiturF,.K,<fmiiumim»tiooeAadC» 

* " ^ A r* « &C adB. Etro *F, JC aiqui 



S', 



AUTTBMETieM, ta.B. Sf 

l<,mEMadEN; koccft, nt»htasMadi lchbl.p. 
bni N . Ergo OM, EN, hoc eft A^ B fiiat fh- >7-^ 
aiBjnSe*. O.E.'D. . • «et »7. 

PROFOSITIO XXL 

SlmurdtunmmrmAt B dm mJiipre^ 
fonima/er ex^antmmmC, V,J!mites 
fitMenmtjtiB. 

Snmmmr a A C D B '"■'■. 

litis A , C , EP X OQ, 

D ires ^tnri ' ' ' M ' N 
Kopatnoiulo EPM XM XN OQ^ 
EP,X,0<1, 

rquiiiiKtiaitariprosA,C,D,p«uper* cotoU. 
, ac pioijide EPM , prododfaun nempe ex ^'"i ^' 
W in M , c eft A, 8t XM i ett C . Q)iia auteHi j ^^. 
C, D, B faat in eldem latioBe , in i]dI A , C ^ 
p, etantEF, X, OQ.etiam minimipiopor>. 
lioQales ipiis C , D , B , eofqoe proilKU e me- « corell. 
liciinit scqui , pur A C D Bp. >i. 7. 
o per N . Q,ua- EP X OQ 

te XN , prodn- M N 

agmnempctxX EPM XM XN OQN 
inN,eft/"D, 8« fai.t. 

OQN eft B . Cum igimr EPM fit A , 8e OQN 
fiiB , teUqoQm eft , m oftendatur litera, E, P, 
Mcflc proponionalia lateribus , O , Q, N . 

Qnoniam inter EP , 8i OQ ,5- elt medlia t conft. 
pmponionalijX, etnntEP,OQ.*planifimi- ?5'V!°- 
«1 ideoq:<EeftadO, ntPadQ. Deinde I 'Sh.| 
Meftadl4,ut«XMadXN,hoceft,ntiam . ,, , 
?3«»difiip., utCadD; hoc6ft, utiEPld icoall. 
X. Scd EP eft , ad X. n hiui P ad lim>.Q , 

E * quia ' 



€i,ELE ME NTO RU M 

m def i«.<iuiatainmEPadX,qnamnPadQ.eftmra. 

• 1«. ». fione dimidiadl EP ad OQ.. Ergo o ut P ad Q, 
i*i'J* hoc cft , ut E ad O , fic M ad N . SimUes igi- 
f «*• *7. onr « folidi funt EPM , OQ|M, hoccftAiBi 

H, E. D, 

FROPOSITIO XXIL 

Slfrium prfpartionalium numerortm AjB^ 
Cfrimuf Afit fuadratuSf iertius C etiam 
quadratus erit • 

Radix 9 five lanis quadrati A efto O . Qpo« 

A , B C niam igitur O multiplicaiis fc 

O P facit A ^erit, utunitas ( i ) ad 

I O , fic (9 O ad A, ac proinde 

<3* tam inter A , & i » quam inter 

A 9 & C unus eft medius proportionalis . Ergo 

• oroll ^^^ ^ ^^^ '* ^ ^ ^^ ^ medius P , ^ni 
^^^ g proinde du6h]s infe b facit C. Ergo etiamC 

rpatec ez qiu^t^E^suais i/ eft Q.E.D. 

dc£ «I • 

i deflaS. CerollarUtm. 







\XJadratus y.radix , unitas funt continui 
proportionales . Patet ex demonftratis 

PROPOSITIO XXIII. 



S^quatuor continui proportimalium numerom 
rumA,^ Bf Cf D primus A fit cubus ^ 
quartus etiam cubus erit . 

A B C D Cubi A latus efto 

^ R O. OiafefaciatP. 

OQ 
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O Q. Igitur O in P a Uch^ dcf.19. 

I cubum A . Jam per 

corolL pnec. i efl ad 
OfQtOadP. EtquiaOinPtacitA, critut 
ladO^hoceftyUtOadP^fic^PadA.Ergo» deCi]. 
lam int er A 9 8c , 1 9 quam inter A , & P cadunc 
dBo medii proponionales . Ergo etiam inter i ^ 
&D duo medii c cadent Q. R. Cum ergo fit , ^ cofolK 
ut I ad Q9 fie Qad R , patet d Qin fetacere 3, 10. s.' 
KEtcumfit^utiadQ^&RadD^patetrQ^i de£i]« 
in R faccre D . Ergo/etiam D cubus eft . • ^^^- 

C$roUarium . 

UNitas 9 radbc 9 quadratum 9 cubus func 
continui proportionalia . Patet ex de<« 
monftratis . 

w 

PROPOSITIO XXTV. 

■ 

SI Suo numeri A y Bea^ interfi ratumem 
babeant ^ quam quadtratus altquis C ad 
fMdratum D ; primus JMtem A fit quadra* 
tui yfAamfeciinduM B fuadratus' erit . 

QjDoniamAeftadB» nr C ad A O B 
D; 8(interC9 & D unus>^t C P D 
medius a proportionalis P ; etiam 1 J*! ^ 

inter ^ A 9 & B unus cadet O. QjMSiWWrpri- J ^•J|* 
iDittAqttadratuseft^euamterQusrEfqaaara- 
toserit, ^ E.D^ 



E j PRP- 
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pROPOsiTio jav. 

Sldu^mtmeHA^ B tim bitef^JeriHomem 
babemt , qmam cuh$s C ad eubum D ; pri* 
muBamtmAptaAm^ etiamfipmim B ce^ 
iuserk^ 

Q)iiaAeftadB,iit Cid A O P B 
# i».t. DtatqiieiiitcrcdiQf^C^D G Q R X> 

duo cadDiit medii propprtio- , 
i 9.t- nalesQ, R, etiamimer A,Bdua5mediica« 

dem« QpomamergaAoi^eftyetiamBctt* 
*»!••• busrerit. Q.E.D. 

% T% Atio quadrati mmieri ad non qnadra* 
JtV tnm nedmt expriffii in duobus quadr^ 

tis. PatetexXXVT, 
R Ratio cubi ad nonr cubum nemiit exhk 

beriindiiobuscubis;. PatetexXXV. 

P R O P O S l T I Ot XXVL 

Shmletpldm A^ B eam iOerfi ratbmmBa^ 
ttnt^ quamfuadratiftalifmiadijuadra^ 
tum • 



ii i8.t* Iiiter A»8e Bcadkumnrjr A G B 
medius proportiondist qui efla D E F 
.. ClarationeAadCyfeuCad 
« ?iJt B accipiantur tres minimi D9 E, F. Extremi D» 
tconft F erunt ^ quadrati . Qjioniam erKo Aefl; ad 
dconlt C,ut(Dad[E|&CadB^iatEadlF;eritex 
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MnoeAadB^ ut aaadranis C «d Qnadrawm * **>7» 
F. C,.^»- 

PROPOSITIO XXVIl 

CMktfiHUA, M m mnrfiratmum i» 
^ hnttjuamalifaisniiuiaJaiium. 

IntetA, EiBdiioia- A C D B< ■;.t. 
dont medii Kopordoi»- E G H F 
ks , qui fiBt C, DL iB ntio- 
' ne A >d C capiaiitiir qiiatiior niiiinii E, G, H, 
F.ExtTdniE, ^ F cmnt ^ cnbi , etitqiie cxt cotoL 
cqiia A ad B , at E cal»t aa aiMm F. >■('*■ 
Z-E-D. 



E 4 ELE- 



^ELEMENTORUM 

ARITHMETICiE 

LIBERTERT I U S. 

EUCLIDI VERO* NONUS. 

PROPOSITIO PRIMA. 

DVofimiles flani A^By fe mtttud tmtltl- 
flieantes , quadratumfroducunt AB . 

A O B Ex A in fe fadat AA.Ent i^t 
« f^tiQl, AA ad AB , ut a A ad B . Scxl in- 

p tj.f. AA P AB teriA, & B cadit nausmcdius 
% i8. 8. proportionalis , cum fint A, 6e B 

t 8. 8. pUni (imiles . Ergo etiam inter c AA , 8c AB 
raedius cadet P . Q^iare cum pcimus AA Qn 
quadratas per coQlliiiAiooeni , etiam tertuu 
d M. 8. -AB quadran» d erit . Q. E. D. 

PROPOSITIO II. 

SI duo numeri A, B fe invieem maltiplicim' 
tes ptadratum gignMt AB fjmiles flani 
erunt. 

A O B Ain fcfit AA. Qjioniam 

AA P Aa AA.ABamboquadratifuQt, 

« >i. *• cadet intcr a cos medius pro- 

* fchoJ. portionalis. SedAAeftadAB, m* AadB. 

V^Ji Ergoeiiamintcr A, &Bffcadctracdiuspro- 

* •• pOEtiO' 



ARTri: 

ponionalis. £ 



> « 



t r\Uo qi 

L/ Suntc: 
hnjus inter {i\ 
generajit . 

II. Siduoti 
cnnt , & altei 
etiamBquad: 
* Nimperpi 
les. ErgoiiKi 
tionalis. Cur 
ctiam tenius : 

ni. Si duo I 
^oadratum , 
dratus non c i 

Nam 9 ii < 
& B per cot i 
nmiy contr; 

IV. Quad 
ducMCnon< i 
II. ertam B i 
tbefim. 

pR ; 

CUbusn I 
faciti i 

^ ccc 
* cc 

D 
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Ijt hi'm> yi< t» ■ lii Bilf i . ajcotfx iater i, 

8c OOC cadnK dno medii proponionales . 

^»^^ &d, qBttCGCinie0fiiinfealD«eiit«in i 

% ^t. »'OCc7taO0C«rD. Er^emm* intet 

~~ O0C,&DcKfaDCdiioiiicdii . Q|ure, ciiin 

i PROPOSITIOIV: 
•WiT ai» A im tmbam B fi aimt AB. 

• (nc. Eiamft&AA.EritjAA A B 

ciaiiaB. Bt qHaiamA, 8c B AA AB 
oribi &Bt a caden incer eos dno 
f ,^ S, iM^ * pnpotcioiiaks. SedAAeftadAB» 
rfihoLp^ntAadB. ErgoStiiiter AA, AB<f cadeac 
•T.r- daoamfi. Qpaiecum pnmus A fic cubos» 
tftLK. edamgaatOBf ABecJtciibiis. P. £: D. 

• »|. t. ■ ' ^ 

PROPOSITIO V. 

Slatmi A omMffjrjiu aK^mm numenim 
agignMABtmiiim,nummatifHcaUu 
Btaiaifrit. 

Cdbas A in fe &dacAA. A B 

• J. ^ Bcic m AA Cnbas, QjioBiam AA AB 

%itar AA , tc ABambo 

• 5i^ oa&t, iwereoscadeacdiio » Tnedn pro- 

• iHal.p. ppiAaales .,S«slAAeftadAB,cntXad 
** '*. ■:K'8»~™in«»A, ttBJ cadent duo 

■«ii . Q)>ue , cam primns. A cubus fit . 

• •». I. •nHBtqparaitBciibBi erit. Q. B.D. ■' 

Ctra. 






5.c-fe..>.7^^.^ 






5?if?l^>* 



^ 

^ «?"' 






« 



ly 



/ 
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fimt contunii proporrioqales , adeoque mter t , 

8c GCC cadunt dup^ medii propoitioiiales « 

/'df £ tf ^* qniaCCC in ^ipfum feat D , erit « m i 

b*. i. adCCC, itaCCCaaD. Er^oetlam b intet 

CCC f & D cadan^ duo mcdii . Qpare 9 cum 

ett S primQsCCCftcubas»etiamq|aactusDci^as 

rerit. Q.E.V. 

j PROPOSITIO iv: 

irir cub^ A mcuBm B fh dlim AB. 

#prce. ' Exaii>fbffitAA.Erit4AA A B 
cubus. £c quoniam A , & B AA AB 
cubiliint, OMleHt intereosduo 
g it. f. mecfii h proportionales. Sed AAeftadABt 
e (chol.p; ^ ut A ad B. Ergo 8c inter AA ^ ABd cadent 
w. 7. duo medii * Qiare cum primua A fit cubuirt 
4%Xt^ etiam quartus f AB erit oibus » D. E. D. 

PROPOSITIO V. 

SleuBur A muMplicant attqum numerwm 
B gignat AB cubwn ^ctiam multifticatua 
Bcuiu$erit^ 

Ciibi» A in (e fidat A A . A B 

• }. fw ' Erit a AA (nbus, QpoiiiaiQ AA AB 

^tur AA , 8c AB ambo 
9 ift. 9. oibi^uiit, iiitereo«cadeot<fiio f mcdii pro« 
r rcliol.f. TOttiondes. Sed A4 eft id AB» c iit A ad 
*^-7* b: Ergo*edamimerA, BcAd cadent duo 

• '^ medii. Qjiare , cam priniitt. A cobus Gt^ 

• »3. t* iRiaiii f qiuati»B cubiit eiit . ^. E* D, 



jiI^ITHMETiCJE,lJa,Bl f$ 

Corollaruf . 

L T^ X cuba A m non ciibQni X fit ooa ai- 
Ju buf . Ali^ ^pim pcr V. cciaai X fom 

cubos; cpntri fa^tbenni • 

^. Sicubus A ui B £K:iat nos cnbiini , ncqaS 

B cobos erit . Aliiu pec IV, aiam £kftus cx 

A in B focet cubus^ contra nypotliefiiii • 

FROPOSITfO VI 

B^&ifficubuse0. 

A in B producat E , Q|K>niam. A 
A in fe fecit B, & A rurfum B £ 
jaBfecit E. patett E^cidmm # de£ apr 

cSc. Et, quiaAinBcubumftrcit B cubmn*^ 
etiam B cubus in A facit ^ cubom £, Ergo & . ^ ^ 
Ac cubus c&. Q.E.D. ^ J ^y/ 

PROPOSITIO Vll 

* • • \ • . . 

• • 4 

C}mpofitu9 mm$erui A, mmltipficanfjki^ 
vis mmserum B ^gmerasfilidum E. 

Gom{K>fitaa( npmeFom A A B E 
aEk|US9pr«erunitatrai«mc* C i> • 
tiatuFammienur, quifitG, . ^ #d^ii« 

. peral/)pem»imenim, mdfitD. '&M;^Cm 
.peft^A.SedAinB^eilE. Er^Efitex^tx. f. 



Zimi» 



^ I 
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In ferie nuinerorum ab unitateconiimipia» 
porcionalium i^AyB^CyDyEt 8«:., nume^ 
rus A primus ab unitate , multiplicans quexnii* 
betD, producit fequentem E . 
# dcf. ij* Eritenimeuti adA, itaDadE: exquo 
res patet . 

PROPOSITIO VIIL 



^ynumeri quotcunqw fuermt ab unititte raii* 



tinui pr$portionales ; Bficundus ^ unitate 
ficlusd y quadratus trit , S" tmo intemuffb ^ 
omnes D ,.F, H, ^c. 

jf Tertiut autem Ccubus efly ^ duobus mter» 

) miffis , cmnes FjK^ ^c. 

Sextus vero F cukus Jhnul , ^ quadratue ^ 
^ quinque intermij/is ^ omnes. 

129456789 10 II it 1} 
R A. R C. D. E. F. G. R K. ^L. M. N. O. 
1. 1. 4. 8. 16. 31. 64. 128. ^. 

Farsl. Quoniam , m i eft ad A , fic A efl; ad 
a.^eC I j. B ; patet « A in fe facere B , ac * proindc B 

* dcf. *8. quaoratus cft . Deindc qu^a B , C , D funt ooa- 

tinue propertionales , & B quadratus eft, etiam 
e%t. I. ^ p quadrattts erit ; & fic deinceps uno iiitcr« 

miflb. 
i leifi. Pfli^ II- Quoniam A in fe feck B , & A ror^ 

# def. »9. fnm^ in B facit C ; crit r C cnbus . Deiadc 

quia 



; 



APiJTtiMBXlCJE . tl6. in^ 77 
qnia C ^ D , E , F funt qnataor cominue pro- 
portionales 9 & C eobus efl , etiam F cubus/f »3 >• 
erit , & fic deinceps duobos fcmper intcrmiifis . 
FarsULFatetexL&IL 

Scbolium. 

QUcniam frimus inferie mmerus A ^ . muU 
tiplieans quemcmque alium ex ferie^ , 
froducitfe^uensem^ liquet consinue fropartio^ 
nalium/enem pukberrime exprimfold littera 
A 9 mmerum fuemlibet defignantis,^ continud 
mppofitumej buneinmodum. 

01* t . 4 ^5 . 

I. A. AA» AAA. AAAA. AAAAA. A 6. 
Af. A%. A9. Aio. Aii. Aiz. 

A fuippe infiiffum jfacH AA quadratum^ 
A in AAyfactt AAAcubum ^ ^fic deinceps. 
Qim^ vera fic tota propofitianis demonfiratia 
wno hnuitu perjpicitur . j^uomam enim multi- 
flicationis produlhm litterarum affofitione 
exbibetur , liauet quadratum.ejfe ^ cum littera^ 
rum multitudo par eft ^ quam froinde binarius 
metiatur^ ut fitloco fecundo ^ ouartOj^ ^ fo^ 
quentitus , uno intermiJPo. Rur/um Itquet^ tum 
ejfe cubum , cum numerum litterarum metituT 
temarius , ac froinde trtjecari foteft , quod 
evenis loco tertto jfexto y^ fequentibus ^ binis 
femper intermiJISs . Denique affaret , cum lit^ 
teroTum m^dtHudo eft numerus frimus , ut ^^ 
7^ II yi:^ y^c^nec ctAumbaberiynecquadra^ 
tum 9 quia ninnrum , cum frimos numeros nul^ 
im numer^s^metiatiM^ ^^*^- ^'^ multituda 

tum 



s 



7i BtEM^NTdnir M 
ttm tufuit amt btffcan ^ fm4 ad qa^ratkm^ 
auttr^fpari^ qmd oi emUcm muMpUeati^ 
nm requiritur . S^lmtab Arnbmtticis bi tmm 
meri Jurdcfolidi^ £w fHptrfididt appcUari. 
Omnes autm reliqui prQgrejJtonis termini v.et 
quadrati^ velcubifimt^ n^utrumque^ qma 
cum numeri litterarum ^feu dimenfimum « qui- 
bui cmftant p fint cmpojki ^ e^f vd kimifrtus ^ 
vel temarius ^ vel uterque met^ur i acproin* 
dfi aut Ufecari pofpmt. ^ aut triftcifri ^ auf 
utrmqut^ 

; ^lmt porro numeri progrejjhmt jm diHm 
vocdri potefiates ^ acjiriifiji^atot numim orm 
diw napuraii « qui locm 9 Jeu dimcnfionesfinm 
gulorum indicent ^ dicunturque epeponemesm 
Jtaque in priari ferie 9 qu4 ontt Sclhlim^ Mfi 
fum^s 9 A eflprmus terminus ^ vocaturque rom 
di^ ; Bfecmdus^feu duarum dimerfiomm^ ^ 
quadratus diatur% C tcrtius ^feu trim dimen^ 
fionum 9 ^ cubus appellatur ^ ^c^ In alterd 
ferie ivfa littersrum multttuio locum 9 latem 
ra,9 ac dunenfiou^s poteftatm/hguiarum ett^ 
frimit p 

Ex diSfis fupra patet l m qudcumque feri$ 
eontini/^ propprtumalim^ temmm^ cujus exi^ 
ponens </? 5 9 ejfe Jhwjd cubm 4^ (^ quadratum ; 
nmerus enim laterm ejut • cm m&yuretur m 
1^9&Ij poterit bifecari ^^ac trifecari , II, ium 
term^uis Jemper f^ reliquos omnes fore cuboM 
fimul 9 ^ quadratos^ terminm vtdelicet it » 
18 9 ^49. S^ €£ter^s 9 q^Aonm ent^onentes fena^ 
rius metitvLr , Cm m'm tmtf quam ) fip^ 
piantur 6^6 mtm metiatur m 9 tS 9 14 » ^r^ 
ctim tm %y quam ^eofdem omnes metientur ^ 
qui proind^'^ ^ bifecari (Ottrunt 1 ^ trifecari^ 
EfS^ > &^9 PRO- 



ABlTHMEnCM^ JJB.m. . f$ 
PROPOSITIO IX. 

SJ mfirii cgnAiiA fnparthmalium.abiimtai' 
te nmkrimmfrmm Afit guadraius^ rt* 
iiqui arnnes quadrdti erunt^ 

Si primus eft cubus ^riliqm nioK» mmsitAi 
erunt ^ 

Pars !• Qponlam i A B C D E F 
A pcr hTpothciini, 

&Bper|n3sc.quadnitifunt9& A m Bfadt 
C9 ctiam a Cquadratiis crit. Rurfiim ^ quia ^ corolL 
qilad£atus A in quadratum C b iacit D » xiiam \ f- '* 
D quadratusifcrit . EtJfic dcinccpB. •* '^- 

rars IL Qjioniam A pcr Jiypochcfim x:iibus 
^, 8eA infcFacitBtCtiamBcubus. crii.f j.^. 
EtquiaAcubusmBcubBmifacitCjCiiam^^ iem. 
Ccubuserit.Et^dcinccps^. '^^^s^ 

FROPOSJTJOX 

Clemimifrofcrtunatium^ ■WMtatenum" 
*^ rorumfrmmsAqnfidratumHJlfty mfue 
4M1U tUliu ■fuadratus erit^ fraterjeeundum 
B , ^ relifuot^ umf^n^iuier.Mm^teauei^ 

^ Etfifrimm A nonfit euhu^ nefue athu 
miuscubus erit^ frmter iertium C, d» »'«^*- 
fim^ duobus intermiffii ^ feat$entes F^ ^. 
Parsl«tt iAB^CDMFJS 

poteft, E ^a^tm . <2pooiain igitiir£«ft 

adD, MtBad A,:funiqiic ^juadrati a E, *-•?«>• P^ 

D, B, etiam i A qtu^tns jcrit ^ XQmia_ 2"!?|[ * 

ln»U,rfm. *,'^': 

P!as 



«o E L E MENTO R V.M 

Pars n. Ello , fi fieri poteft , D cubus , 
4%.f. Cum crgoctianrDbi fiat d F, 8c C» litque 

per bypoihelini , 8c ex aequo » ut F ad C , &c 
« »f. %. DadA, etiam A r ctUms erit, cootra hypo» 

chefim . 

PROPOSITIO XI. 

INferienumtrorumabumtatecontittui pro- 
fortionalium minor qutltbet C quanlibct 
moforem G metitur fer aii^utm mmerum , 
qmefiimfme. 

I ABC DEFG 



AtaTHMETlCM . UB. BI, %t 
PROPOSITIO XII. 

tinue frapcrtionales ; primus numerus £, 
qui metitur ultimum D ^ metictur ^ unitati 
froxmmmA^ 

1 A B C D Ponatar enim , ii 

£ H G F fieripoteftyEprinittm 

oonmetiriA . Ergo^i 
E 9 & A funt primi inter fe . Qjioniam vero £«3.7. 
metitur D, metiamr eum per F. Metimr aucem 
& Aenmdem^DperCErgoEeftad A» ttt* coroU. 
e reciproce C ad F. Sed quia E , & A fuiit pri» ^^ pr«c. 
mi inter fe, crunt minimi n m ful proportione. ^ coroLi^ 
Ergo E iBctinir C, e puta per G. Qjiare , cum J^* ^* 
cnmdem C metiatur/A per B , rurfum erit E ^ ^{^* 
ad A , ^ ut B ad G* Er^oquia E» A funt in iiil^ coroli. 
proponione minimi, iterum E metitnr hBy%.\ixwctA. 
pata per H. Atqui etiam A metitur B per A; e corol.i. 
nam A in fc facit B, ut patet ex VIR Ergo rur- \9' 7* 
fumiEeftadA, ut AadH. ? "^- 

A A Qjiare, cumE, A fi&t in pro-j ^^'^ * 

xt u portione M minimi , £ k, loeiimr ic%i 7^ 
^ " A. Q,E. D. 

Schoiium . 

PUlchraj ^ffihtilish^c demonfhatio efl^ 
in^fuaexcontradiSorio affcrtionis affertio 
ipfa dirt£ta demonflratime infertftr . De hoc 
gtnere demonflrationis vide , fl lubet , qus 
differuimus in Afpendice poft Elementa Geo^ - 
mc$i'ut'. 

F PRO- 
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prcc. 



PROPOSITIO XIIL 

SlfHmererum ai umtate cmitnmi frap&rtion 
naliwn proximm u^ati A primut efi i 
maximum u MtUuf aliui metietur prater 
eos^ fuifuntinnumerispraporticnalibus. 

L Medator enim « fi fieri i A B C O 
poccft, E divecfusabipfisAt E F G H 
B » G ; maxiiBam D. Non eric O 
E primm , ali^ eiiam E me- 
tiremr 4 A , ac proinde A non eflet primtis , 
comra livpotheiun* Igimr E con^poums eft ; 
^ 14. 7. acproiiiae eam meciciir b aliqois primns . 

IL Qjiem dico efle A . Si enim alins primn 
O medcerar E , quoniam E mecimr D t eriam 
O c meciremr Dt adeoque i & ipfum A: quod 
eft abfnrdum , cum A primus fit « Meuacor 
jam E ipfiim P per H • 

IIL EritHdiverfusabA^ i ABCD 
B, C ; Sit enim ^ fi fieri E F G H 
poteft t H idem cum aliqua O 
ipfon» A 9 B 9 C , puta 
com C . Ergo E metienir D per C $ ac proin- 
de etiam C e metitur D per E . Er«> E e(t 
anus / ex (erie A^ B, C: quod eft abfur- 
dum^ cum E volueris efle non unum ex ferie 
A, B» C.. Ergo H diverfns eft ab i^ A» 
Bf C» 

IV. Deiade H oon erit -primns , alilB cam 
H metiamr D , metiretnr g quoque A ^ 
primnm ex hypothefi : quod eft ablurdvm • 
H igitur compofitus eft . 

VC Q^auicmHompofitustfty metictttc 

eum 



e ax. tt. 

d praec. 






g ptzc. 



AMTHMETKM iUB.JH Sf 

eam ali(]ms priinus ^ qucm dico eiie A « Si 
enim alius primtis O meuitiur H , com H 
mciiatur D, (nam quia E pcrHmctiiurD, . 
ctiartjH * pcr E mct iCtur D ) mcticitir quoque'^ "• \^ 
i O ipfiim D , ac promdc ceiam k ipfum A pri* 4 p^^^ 
mum : quod cft abfurdum . 

VI. Jam quia A mctitur / D per C , kcmquc | coroU* 
E mctitur D , pcr H ; cnt , ut A ad E m , lu » n. y. 
xeciproc^ H adT C , Quarc ,. cum , ut ollcndi oi c^acoIL 
num. l , A metiatur E , ctiam H meiicmr C> 19. 7« 
puta pcr G « Qudniam igimr , iicili Ediverfus 
ab A , B , C metiebatur poilremum D pcr H ^ 
itanunc H ( duem jam oltend] 0um« IIL divcc- 
fumeflcabA, B^C,) mctitujcipibtiim A^ 
B > C poihemum C per G . Oftcttdamcodcm 
modo <7 diftin^him cffe ab> A , B , 6c non 
dle p/imum ^ bc rocnfurari ab A , qtt> bdK: tria 
oltendi de numero H . ' 

Qpia crgo A mttirar C « t>cr B » & Hmc^n corolL 
titnr C per G ; crit , uti» AadH^itareciprocift.ji.y. 
GadB.Scdoftcndinum.V.AmetiriH.Ergo« coroll, 
etiam G mctitur B , puta per F . Ollendam '9* 7» 
mrfus F diverfum cilc ab A , plan^ , ut ollen^ 
dinum.III. H eile diverfum ab A , B , C , & 
GabA,B. 

Quoaiam igimr A per A , hoc eft pcr fc , 
metuur B t ^ G per F metitur B i erit , ut A 
ad G , p fic reciproc^ F ad A . Sed eil oilen- f coroll.i. 
fnm nnm. VL A inetiri G . Brgo ctiam F mc- 19- 7> 
tinir A : qnod cft abfurdum, cum A primus 
fit . Sed hoc abferdum mAt dedn<5faim cil , 
qnod ponercrar, E divcrfum ab A, B, C^ 
netiri D. Liquct' ergo noUum ab^ A , B , C 
diverfiimmcdriD^ Q. E. V. 



9^^BLEMENT0 RUM 



m az.8« 
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HJSc demcnflratio , pu» ratiocimsHanii /fe^ 
xu miraUli tandm infirt ftu^fitum^ ^ 
merito e difficiliaribus una videri foteft. Bre^ 
^iarem aliam fubflituit Claudius Rlcbardus 
mfler^ Eudidis Cmmentator fractarus % Jfed 
ed nmcctd^ p^opqfitum^ facili mtelliget ^ ^ui 

kgwit. 

PRO POSITIO XIV. 

Mhimum numerum A^fuemprimi numeri 
B ^ C^ Dmetiunturjnullusaliuspri^ 
ntus , pneter datos , metitur .• 

A Metiatur , fi fieri poteft ^ tsA» 

6 C D nimiuB A alius qui^iafB pri]|ms E 

E F perF. Ergo E in F facit ^ A^ ac 

proindeE,F funclatera ipfius A . 

Qponiam ergo B , C » D metinstttr A ^ me« 

liuntur quoque b alterutrum E, F . Non E pri<* 

mum. ErgoF. Std F minor ell^ quim A: 

nam F in E fadt A . Ergo A non c& minimns ^ 

'quem metiuncur B , C^ £)« Qpodliypotliefim 

xvertit . 

PROPpSITIO KV. 

^lfuerint tnes proportionaks in ratione/hcL^ 
x) minimi AA . AB , BB ; du/o fuilibet 
compojiti ad reliquum primieruut « 

A B £x prop. n. lib. Vm. manife. 
AA AB BB ihim eft, fi A, B duo minimi 

ponantur in ratione dad ; AA ^ 

AB^ 



AnnHMETicjE . tn. m. %f 

AB, BB for^ trcs miiiimos m ciklcm ratione • 
]am qttia A , 8c B rimt a primi inicr fe , etiam « a^ 7. 
b Ah-B ad B primiis eft , Sed etiam A ad B pri k ^o. 7! 
mus eft . Ergo etiam ch&m ex A h- B in A » # i<. 7* 
nempe A A -h AB , ad B primus eft . Qjiare 
AA H- AB ad BB etiam d primiis erit , Eodem d vj. 7^ 
plane modo oftendam 9 BB-t-AB adAAefle 
primnm • 

Reliqaum eft , nt etiam AA *h BB ad AB 
primus lit , Qjioniam A , B funt primi inter fe, 
ac proinde ^ etiam tam A , qukm Bad A-t-B^ '^'^* 
fnrimus eft ; erit quoque AB 9 genitns ex A in 
B9 adA-f-B/primus. EnaABad^ipfiusf x^-r- 
A-+-B quadratnm » hoc eft ad * A A -H BB H- 1 4 *• 
% AB , primus cft • Ergo dividendo AB pri- * *7 7» 
musicftadAA-+-BB-H AB. Ergo rurfurat $0.7. 
k dividendo AB primus eft ^d AA -^- BB^* ibidt 



D 



PROPOSITIO XVL 

Uobus numeris inter fi prhnis A^ ^B ^ 
nequit tertius frofartionali$ epcbiberi ^ 



Sit enim , fi fieri po» A B b 
teft, ut A ad B, ucb 5 7 .7 
ad :dium C . Qpia pri- 

mi fimt inter fe A 9 8tB, erunt^ miiifmi^^ M«.7. 
proponionalium • Breo A b metitnr b . Sed ^ *>• T* 
etiamAmetiturfe. EfgoA^ &bfumi«er^* ^- •♦' 
fc compofiti » oontia hypotliefiA» Q^ eft 
abfiiidnm. 



jr } FRO» 
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PROPOSITJQ.XVIL /. 

Stm contffu^ p-ofortinalam ferit onremi 
A.^ Dptntprimiiater/e^ ea mnpaterit 
ulteriut eotttinuari . 

' Sitenim, fifieripoteA, A B C D E 

«AidB,8EBadC,SEC. :" 

ftc D ad iilium E . Igicur pecmutando , ut A ad 

J nyp- D , fic B ad E . Sed A , 8c t> funt » intcr fc pri- 

t It 7 *"' * '^^ proiDdc /■ minimi in fui ratione . Er^ 

4 t.J. ' A metirur B . Sed B mcriiur dC^ 6cC met^ 

• »x. ii. tur D. Ergo A e mentur D. Scd & A metitur 

f de£ M. fc . Ergo /A , & D funt intcr ft oompolicf s 

coatcaJQypothclun. 

PROPOSITIO XVUl 

DWfiut numerit datit j^y B eonfiderare^ 
an pjdh ipfis tertiui froportionalii exbi^ 
heri. 

Si A , B funt primi ieter fe , A B X 
non pofle itptxm tertium , patet BB 
ex XVI. ~ 

SiA , B funt Jnter fe printi , B ta le facUt 

BB . Si A metitur BB ,.puta per X i erk X ter- 

m tz. %. tius praportidnalis . Nam X in A o fadt WA . 

. BadX. * 

Si A noQ metitur BB , noa A B Z 
'(KKcritexhibcn tcrtiaspropor- BB' 

doD^lis . Dccur eoim * & fieri 
€ ibid. poteft., Z.£rg(^AiQZ£uatBB, comSerai;, 

quetEL 
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({nem B in fc . Qyiia ergo A in Z cft BB^ A 
pcrZiiicoetiiriBB:coiitnliypotkefim. i$x.% 

PROPOS1TIO XIX. 



TRitHSfmmerisdatisA^ B^ Camfideran^ 
an quartus frofCTtionalis foffis sxiieri. 

A B C X Sccttndus B 9 m tcnmiii 

BC Cdnaus, faciat BC. Si 

primus A mctitur BC9 po* 
ta per X ; erit X qnsutQs proportionafis . Nam 

MBcAinX tf faciet BC» cque ac B m C«' ^' ** 
ErgoAutAadB,ficCadX. * »''• 

A B C Z Si A non mctitnr BC 9 

BC non poterit cxhihcn quar« 

tus proportionalis . Dctur 
enim Z, fi ficri poteft. ErgoAinZrfadctr 19.74 
BCfCumdcm, quemBfacitinC«ErgoAi' ai.7« 
mctictur BC per Z : contra bypotcfim , * 

Scboliam • 

JT^ dmf¥M di mmmrii msegru. S^mhi^via 
emm duHobus Mtmeris tertius f ^ fidhifris trU 
kmsauartms prapertimatis exBiberi^pasefi per 
fyOiams^ ut doeMiur m Ar iiAme t icd fram 
Sicdm 

ioeo demonflraUmus ^ fuamms dmAssfMei* V^^^* 
iiktterthufroportienatis^ittriimfuaroeu^^^* 
fdtm framsy daripoffis^ tamets mer fum 
medius integer dari nofuit^ inter eos mfmfra» 
Ihu fmdem uUutfoterit eschiberi , . 

F 4 Datis \ 



{»7- 7- 
»7-7. 



Sa EtEMENTOR VM 
Datis trii>ut numerts , v4 , A B G Z 
B y C y qttartift froporttona^ D 

lis irtvmitur fti^m hwi^ in 
modum , 

Frimvs A , dividens Jeeundmt B , f^ciat 
qjtatientm D. Ttrtius C, multiplicans D , ^im 
gftat Z , Hic eji fuajitus , 
f ax. > ^***** "*^^ -^ dmidat B fer D , etiain £ A in 
r 17 7. Dffcit* B. Ved^CinDgeignit Z. Ergo ^ 
■ efiadB.hutCadZ. 

imfo0btlis erit ^artus frofortionalis inte» 
ger y nonji A non metitur B f fedfi faSius ese 
CinD nmfit integer , aMt ad integrum ved»* 
eibilis . 

PROPOSITIO XX. 



M. Riirunwtteri/mtinfiniti. 

A B G Dentur primi tres A , B, 

* J*-^' X-*-i, ■ G . loveqi X mmimum , a 

% <juem A ^ B , C metiuniur, 

cui adde u^tatem . Si X -^* i. 

primus «ft * \vm q^aartBS h^bitur primus . Si 

* 14* 7- X -t- 1 non eft pnmus , cum aliquis b pcimua 

metiemr ,' puta Z . Hic erit primus , a datis A , 
B , C diverfus , Sit cuim , u ficri potcft , idem 
cumdatormn aliquo C . ^rgo , quia C meticur 
X , etiara Z metienir X . Sed Z eciam mecicuE 
X-t-i . Ergo Z metieiur ^quoque 1 1 quod eft 
9 ax: .ifc abfurdura . Etgo Z oovas primus cft . Eodcoi 
P»o(lo ioveiiiencar plurcs fine tecmmo . 



PROu 



ARTntMETICM. LIB. ni. 8j 
PROPOSITIO XXL 

NUmeri farti quotcumque A^ B^ Ccom^ 
fonuntfartm, 

A B C Qponiam A 9 B , C pares fiint ) 

M O P eoruin a femifles fint N , O , P . # de£ iC 

Qjiia igitur eft 9 ut AadN, ficB 
adO,&CadP;eritmAadN, Aficfumma* it.$» 
A,B,CadfummamN,OtP. SedAeftdu- 
phB ip^us N . Ergo fomma A 3 , C dupla eft 
fumma^ N , O , P ^ adeoque fumma N « O , P 
eft femiflis fhmmaB A , B , C . Ergo fqmma A » 
P , C r par numerus eft . Q. £. D. ^ (ic£ ic 

FHOPOSITIO XXIL 

IMfaret A^ B^ C^D ntsfMtudm f^ni 
camfonunt farem , 

A B C D Aufer k fingulis unita-» 

tem . Tum & a reliqui « dcf. if^ 
pares erunt ^ & unitates ablato? i parem comi- * "YP^ 
ponent« Qpare per pr»cedent. reliqua ^ 6c 
aUata fimul , hoc eft ipii A > B ^ C > P com« 
poaempttiem ^ 



I 



PROPOSITIO XXIII. 

Mpares A , B, C mnltitudine inffaH 
eomponmnt bi^rem . 



Qpomam e impar k pari A B C^ « def. f f» 
^ert DOitate, erit G^i • C t 

par. ^ 



9<r ELE MENTORUM 

d ptcc. pac Sed & impares A , B d componunt parem. 
Ergo A , B, C-^i componiint panm. Scd 
fumma A , B , C— i ab fummd A^ B, C dif- 
fenunitate. E^ofununa A, B,Ceftnume- 



PAri rationc impar additus pari compooit 
impaiem. 

PROPOSITlb XXIV. 

SlaparinfmetoDJuttrabaturparE^tettm 
quus Fpar erit . 

Mamfireliquus F foret impar , cum D « 

a coroll. P^f i ^ componeret a imparem Sed F E 

prcc. cum E componit D, Ergo D impar eflet: F 
contra Jfypothenm , 

PROPOSITIO XXV. 

Slafarinumero A impar B Jiibtrabaturp 
reliquus Cerit mpar . 

Nam (i reliquus C eflet par., iscnm A 

* cbroU.^'^^^^ ^ faceret b imparem , Sed C B 

%l.f. cumB fa<:tt A . Ergo A foret impar : C 
contra hypothefim . 

PROPOSlTlp XXVI 

SI ah impare Efubtrabatur knparF^nlifuuM 
Gcritpar. 

IJam 
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^iw fi G foret impar , is ciim impare E 
F coroponeret E c pvcm . Q^ cvcr* F ^ t». •. 
tit bypoiheiun . Q * 

PROPOSITIO XXVlt 

S7 ah hnpare AJkhraiafwr far B , relifuu^ 
C erit impar. 

» 

A Nam fi C foret par , is. cam pari B 

B oomponcrw a A parcm ; coQtra nypCH « »t.fi 

G tbetan), 

PROPosiTio xxvm 

t 

Ftr^^impoTA^B im/kem nmltiflican^ 
te$froducma Cfarem , 

. . • 
A «• B j. Com|>oiiitar ^ enim C ex de£«4, 
C d!, pariAtoticsfumptOyquotfimt 

. oaitatesinB.ErgoCpvtfCiic tt.f. 



\ 



L nArmukiplicansparemgigoitpareni.Patec^ 

f^ eodem modo ex XXI 

n. Omnis parito: impar eft par « Patet m 
defia. XIX. . axiQma. Vn. . &ha< 



• t.#;l)i lll 



PRO POSITIO 



'#:<► 






.1 



9* E LEMENT6 RU M 

« d^.i]- D }. E 5. CorapoRitui a enim P exD 

F 15 imparetotiesfuroptOtquotfudt 

unitaies inimpiire^. ErgoFioi- 

Coroltaria. 

I* B r p l iMpM A metiens p»- 

3 A \, 1 rcm B cum metitor 

per parcm G . Nam ii C 

« tt. t foret impar , quia A in C r prodncit B» 

' >9- 9' elfetBcFiinpar , ntpote geairas cx impare A 

JnimparcmC. Qpod rcpugnat hypoihefi. 

n. ImparDmcticasimpa- 

.1 j E / p rcm E eum memur pcr im- 

j D \ *■ paremF. NamfiFforctpar, 

quoniam D imparin Fparcm 

^^ittfEiClTetE^par: coatrabypoihefim. . 

Scholmm . 

EXhifdemonfhari jampoterit, nuitum nu* 
merum AB ita fecari foffe , ut gmitus tx 
toto AB inunampartm CB fit aqualis qua~- 
drato POTtis alterius Ad ac pro inde propofitio~ 
nem XI. lib. U. nullo modo pojfe numerit appli- 
€ari , quamvis decem prims eiafdem libri prom 
pofitiones omnes etiam tff numerisfint vera. 

A — -C B J* enim^Sifkripottfi^ 

D ..F— ■ genitus ex AB in CB 
far tfuairato ex AC . 
Vel AC par efi, ^ CB impar . 
Vet AC pm>ar ^^CB par. 
Ve/titer^tu AC, ^ C B impar. 
Vtl uterfue par , 



4 ZX.t. 
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jaMTHMETlC/E . LIB. IB. ^f. 
Bfio frimam JtLfar y ^ CB impar, Erga» coroll. 
Pttut AB efl * impar . Ergo gemtus ex AB an-n^ 
fore m CB impartm , impar befl . Eflc 'utro^ cotaU. 
foT quadratus , tte AC pari . Ergo impar , ^g 
genitut tx AB in CB , 4Mtatur pari , nempe 
fuadraim ex AC . Quod efl abfurdwn . 

Sit dtindt JC mtpar^ ^ CB par, Ergo 
9eft*$ AB d mtpsr efl . Ergofaiius ex impavej cototL 
ABtnCBparempar c efl . Atqui quadratuit^. ^. 
imparie AC impar £ eft . Erg9 rurfum hie im- • iS.pJ 
far ilii pari ^^uaiit ^ . Quodefl abfurdum .f *9-9- 

Stt tertio uttrque AC^ CB impar . Ergo to- 
tut AB g for ^ft . Ergo fahus tx AB pari in 
bnpartm CB par h efl . hnparis autem ACfu^ J ^" '* 
dratus i itMar efl^ Ergo rurfum hic tmpar illi ^ '^' 
faritxABinCBaquaiisefl. Quodefl ah* 
fttrdum . 

Sit denifut uterque ACy CBpar. Sumatttur 
duo miimuV , E in ratione ACad CB . Erunt 
Df E prirm * interfe^ ac preinde ntqueunt\ i^.j, 
ambo ejfipares., aiiatmetiretur eos binarius-^ 
fedvel an&ofufa tmparts^ vei D par^ E impar^ 
vei D impar , £ par . Jam , quia AB in CB 
^quoHtr quadrato AC^ erit , tit AB ad AC , 
staACadCB. Etquia EefladD^ ut BC ad 
CA , trit componendo E cumD ad Dj, ut 
BAadAC; boceft^ utlACadCB.^ hocefl^ 
uimD adE. Quomam igitur D cum Etft ad t oftendi 
i), utDadE^ eritgenitusexDcumEifiE"it^- 
^equalisquadratoexD. Quodfierinonpoffe.,^ "yP- 
tribus primit partihus demonftratum eft . 

At quifpiamfufpicabitur rtafeeari foPtaffis 
numerumpojfe in duaspartes, qutbusfradiones 
adhartant, Vtrum fi itla fortes reducantur 
ad 




$4 eiBMEifrottttM 

<^ duaf fra^iones ejufdem dtnomnatitmis ^ ut 
^ocebitur in Artthm. Prait. tib. IL c\ IH p^ob^ 
IL facilo apfarebit .^ ne id quidem effe pofibile . 



s 



PROPOS ITIO XXX. 

I impar B metiatar parem A^ ^ illius di'^ 
'miiium^Mtietur^ 



s 



Irapar B mcriatbr A t% A T r^ ^ 
., parcmpcr C. Erit ^ C jB x *" 
jcorolU. p^ ^ & G mcricmr quo- 

ib ». «• h^ A * per B . Ereo Bt dimidiiim ipfius C rac- 
penir dimidium ^>nus A per B ( cft cnim ut C 
ad A ^ iic dimidiura C ad diraidium A . ) Ergo 

^ ^ ctiaAi B per dimidium C metietuir c dimidium 

•«^- A. Q, E. D. 

PROPOSITIO XXXL 

limpar A ad aliquem B primus efl^ etiam 
ad illius duplum Cprimus erit • 

Nam fi A 9 & C noa A 3. B 5. 
linc primi tntcr fe « mt-' C la D B 

fiatur cos aliquis D » A 

Siidcra pcr E . Erit D ncccflari^ impar ^ sliku 
par m £ gtgnerct A a parent <2!Q<>niam crgo 
D irapai: mctittir C parcm(cftcDimCpar^ 
H {)r4tc. ^^ duplus fit B , ) etiam D mcricmr b B cjis 
diinidrara • Ponclm antcra ^tiam D mctiri A • 
Ergo A t B aoaiimt pdmi intcr fe : contra hj^ 
powefim. 

« 

Coroi^ 



« t*.?. 
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CoroUaritm . 

m 

IMpar A » aui primiis cft ad aliquem B» etiaa 
primiis dt non folum ad daplum B 9 fed 
etiam ad quadruplum , o^plum ^iac. Paiec ex 



• » •:! • •)•! 



PROPOSITIO XXXlt 

Sfprap&nio dufia ab unitate cominuetwr m 
tnfiMtvm I , «5 4^ 8^ iff.^ ^c. kabeniur 
mtmis pariter pares tantuni . 

1 A B C D E F ^luod ^guli &t 
j. s. 4. 8. itf. ^a. 64. paricer pares ^ patet * 
1 R P O /exXl.LlX.Rerlianc 

enim a.m[etitur quem* 
libet in ferie ^ per aliquem ex ferie , Jioc efl 
per parem • lEhrgo per definitionem XVin. 

Q pod (int pariter pares taniiun , patet est 

Xm. lib. IX. Cum enun t proximus unitati fit 

primus , nunus metietur ulium ipforum t , 4.^ 

8 , &c. pmer eos , qui funt in ferie ^ hocjdft 

praeter pares. Ergo per definitiaiiem XVIIL 

. Qjioa nuUss praster hos fit pariier par tan- 

a A B G D E F tiim,ficoftepdo.Efto 

'i, ft. 4I 8. t6. 31. 64. tantiunpariferparqui- 

1 R P O. cumque Q, cujusc^ 

midiumfitP^ hicerit 
par ; alias fi P foret impar , binaritisjper impa^ 
rem P metiremr O 9 aofeoque O eilet panter 
impar : coatra hypotliefira . Semiflis.^go ipfiiis 
P efto R . Hic rurfom erit par ; fi enim . Rc£- 
fet impar , cumfit ^Eurta^ursipfiais O , nume- 

sus 



s 
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fus 4. per imparem R metiretur D : mrfuscon* 
tra h^potheiim . Atque ita feiwer femiffis prio* 
ris erii par , donec veaiatur ad i . Sit ergo i 
ierattilis ipiius R • Erunt igitur R , P ^ O abuni- 
tate dupli 9 ac proinde O unus ex ferie . Liquet 
crgo propofittun • 

PROPOSITIO XXXlIL 

J omnei numeri impates duplentur ^ prove^ 
nient mnes pariter impares tantum 6. tcw 

3. 5. 7. 9. tt\ Singuli pariter ini# 

6. 10. 14« 18. 22. pares funt ^ quia eo* 

^ l^ A B C D E mrafemiffiseftaim*' 

'^ ' 7 N a* par . ade(>que meticr 

P Q tur binorius finguio$ 
per femiirem imparem . 

EfTe pariter impares tantiim , Ge oftendo ^ 

Sumatur quilibet ex illis , puu D, cujus femi^s 

cfto N , oc apponatur binarius . Si Ergo D d!t 

i dc£ ig.ctiampariterpar , metiatur b eum P parper 

* parem Q, Qponiam igitur N per % mcti(ur 

V corol.«. ^umdcra D 9 erit c QadN , ut a. ad P . Scd % 

•». 7. metitur P parcm , Ergo etiam Q. par metitur 

unparemN: quod elt abfurdum contra XXU 

liblX. 

Quod'4iuUu$ pneter hos fit pariter impar 

^ taniiuu, lic oftendo. Si quis praster hos efret 

f| ^ -alias , is dcbcrct d effc par ^ Pares autem nume* 

* '* ri aut habent partes dimidias , ac proinde fuot 

ab UQitatc dupli , adcoque per prssccdcnicm 

funt paritcr pares tantiim ; aut haDCnt dimidiog 

impares , & (Ic per icquentcm funt paritcr pa^ 

ircs 9 8c paritcr impares « £rgo , &c 

PRO- 
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PROPOSITIO XXXIV. 

PAretnmteriAf Bf C, D, E, fmiitcM 
binario dufHfitat^ nec diimdium baheni 
imparem , funt pariter faret , fy pariter mi- 
fares . Etfrater bos altut nullut . 

«.^wlS? '*• *•• *A- »*• J*- 40- 44- 4** 

qnia , cnin eoniai dimidii pares fiot , biDariaK 
eosperiUosdimidiosparesmetinur. E^oper 
definitionem XVm. 

Q^ etiam pariter invare* fiat , fic ofteo- 
do . Samator quilibet ex Jllis B , quem fi djvi- 
das bifaiiam , & dimidinm ruEfus bifariam « ac 
fic deiaceps , taadem incides in aliquem impa- 
Tcm , fi cnim incidereraus fcmper in pares , m- 
ddacmtistandemini, ae proinde B effet ab 
■niutedDpha; contra hypouieiim . Imparati-- 
lem iUe metimr parem B per d pacem . Ergo^^^,^ 
B pariter inmar cft . ^,^. 

Aiqoe ex nis patet m. parspraecedentis. 

Q}iod praster hos alii nulli bnt pariter pares, 
A pariter impares , patct^xdnanu pcaB«deft' 
I^Kts {wopofitionibus . 

PROPOSITIO XXXV. 

Slfiterkit quantrt4tts eomtiaueprtporfionalet 
quotcumqueEZfCZfBZ, AZ; erttut 
CE exee^jheunda CZ fitpra prmam\ five 
mmtnam EZ ad mtnimam EZ ; ifa exceffus 
AE maxima AZJi$pra mimmalUf ad omnes 
finutreli^B2fCZ,EZ. . 

Q F— G 



r " ^N E Z 

. . X-, — • — -^^ 



B Z 

A -B - . ■ •■C—^ Z 

TnufemtiicBZ.CZ, BZ ia nniinam 
AZ. Qlioiiiaiii AZtft «i BZ,ni BZ ad CZ, 8c 
•'7J. CZidEZ, erit»dividaidoABadBZ,in;BG 
*'*•*• adCZ.&CEadEZ.Qpare.SuMimABad 
nMmBZ, Cm, ntCEadEZ, iujlinill ora^ 
xsAB, X, CE,hoctSl A£, ad omiKs 
iBijlBZ,.CZ,£Z. H.D.B. 

mm vidattur frwm Aitkmttet uifirv^^^ 
fijmtmitJahiamia 

CmllarU. 

■ t St fberint enoiEiinqBe Baiiieri ctmasak 
mB o a aai oaaitaSL, CZ, 8Z, AZ; ttit , ttt 
dcooBinitoc prcpoitiafui, Qaitate aoldatas 
«d anitateiD , ita miiiiiiii , 8c iBaxini tenaiat 
diileraitia AE ad iiiiDiaam «maiam , dempto 
uujuiiio AZ. 

DenoBunatomn re&cacFN, nBitatemve- 
c&GN, Igimr, mFNeaadON, itaCZeft 
ad EZ : & diiidendo , ntFG(denomimtoc 
fdlicet uniiate muIAatut ) eft ad CS unitaiem; 
itiCE eft ad EZ, koc eft , per hancpropofl- 
lionem.iaeftAEad omnca £malBZ, CZ> 
EZ. 

n. lififem po<itia,.dato denominatoTC FM, 
^ maxifiu , ac minimi teimini diScrentia AE , 
.babetBciiitniBaomniiim, dempto maxiino, Ji 
AE masinu , & miiiini dificccatia dividatat 
pct 
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per denominatorcm miiute ttd^tmn FG . 

Cmnenimfit^/m F6 ad GN mutatem^c coiolL 
ita AE ad omniiite Tuitmiam , dempto AL^^* pc^ 
ea exhibebitur , fi qoaicus prdportionalis inve- 
niatur ; is ver6 obtmetur . fi i terminus fe- 4 ,^. ^^ 
cundus, nempe mirtas ^ ancatm: in AE ter- 
tium y & produftus 9 jqui manet ipie AE » 
dividatur per prinium FGC 

in. Qppd n termifti proportionalis fuerhtt 
magnimdinia , habebitur iumnu omnium ^ 

demptS nuDciml 9 fi fiat 9 m GE duarum ooHa« 
teraliumdiirerentia-adnufloran BZ, im AB 
oiaxima» , & minin» di£ferentia ad aliam.^ 
Patet ex ipfa propofitione • 

iV. Si data feries proporti(malium ^ (H n(H 
snek^prum, feh magnimoinum fit proportionis 
dqpks , habetur omnium fnmma , demptl 
maximt , fi minima auferatur k maxinil . 

Fer hanc enim XXXV , ut CEeftadEZr 
ka AEeft ad omii^ dZ ; Cij EZ . Atqui hic 
CE pa£ eft EZ : fif go etiam AE par ell omni- 
bnsBZv CZy EZ* 

V. lil^m pofitis , nt AB , diflerentia duo^ 
rmn maximormn terminorum AZ , BZ , eftad* 
naximum ; ita AEmaximus , dempto minimo t 
Cft ad omnidm finnmam 9 dempto rainimo. 

Oftenfum eft: etaim in propciitidiie , ut AB 
eftadBZ, ita AE efife ad omnes BZ, CZ, 
EZ. Ergo, utABeftad AZ9 ita AE eft ad 
omnes AE , BZ, CZ » EZ^ hoc eft ad om- 
ftcs^ demptl miniml EZ . 



G % Scbo^ 



Q 
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ScholUm. 
Ui banc prapojhianem , ejuffue cwrotiaria 



cMeulerit cum iis , wsfcrpfi adprdpo^ 
JHianemXI. l.pl.factle inteUigee^ 
iMic4educipoffetotamcontemplationem iUam% 
fuaferiei inJMitarumpropartionalium fuanti* 
tatum una exbibetur ommbus aqualis. Nam^ 
ownfinitusjefi proportionalium nftmerus , tum ^ 
f per hftDc ^iCE tfl ad EZf feu^ ut AB.ad BZ^ ita AEr 
it* boc ^ $naxima,^ dmpfd $nmimd feu ulHma ^ 

ifl ad mnes BZ^ CZ .^ EZ^ Cum ver6 
nusnerus froportionalium tnfinitus cfi^ tunc^nt 
AB efi ad BZ 9 ita maxima 4ota AZ efi a^ 
cmnesBZf CZ^ EZ^ ^c. Ubi hoc foluuLm 
interefi^quodtertiolocomaximajam accipiatur 
* tota^quia nimirum nrinima^ quaprisu a maxi» 
fnd auferetatur ^ jam nuUa^:i ae proindc^- 
nuferri nefueat . 

Rurfus , cumfinitus efinusnerus frofoftio^' 

g cor. 1 ^^^ff^^^S^ft ^^ maxknam^ ita^ 
patc * ^^9 ^^ ^ft maxima 9 dempdmunimd^ efi ad 
cmnesAE^ BZ ^ CZ ^ EZ ^hoc efl ad omnes ^ 
dmptd minimd . Atyerdcumisfinitusefitro^ 
portionalium numerut .^ tum.^ ut AB efi ai 
maxknamAZ^ itamaximaAZ efi ad omnet^ 
AZ^ BZy CZ^ EZ. Ubirurfum4^aQ una^ 
differentia efi,^ fuad-minhnaj^ evanefcat^ ac^ 
nullafit^ adeofueanjferrinequeat. 

\ PROPOSITID XXXVl 

• 

CI numerorum feries in ratione duptd ab uni^ 
^ tatecontmueproportionaliumA^B^C^D 
continuetur , donec eorum fitmma Efit primus 
numerus ifumma E m maximum Dmultiplica^ 
fafitcietnumerum i^rfi&am . Q^od 



jtRTTHMEnCAS . LIB. J27. tor 
Qpot funt numeri A, t A B' C D 
B , C , D 9 tot fumantur E O N P F 
abE dupii, nimirmn E, M Q. 

0,N,P.Ex«guotfiffl- ^ ». j. 

tureft, utAadD, fic B ad P. Qpare ex A iu 
P idem ^ fiet numorus 9 quiexDinE, nempc^ i^.^^ 
F . Ergo P maitur F per A binarium « ac pro- 
inde E , O , N » P , F iiiut coutinui proportio- 
nales in ratione dupll Ergo F minus E , aequa- 
turc^ipfisE, O» N, P. SedEa^iualis eftic cofoIL 
ipfisivAyB^C^D.ErgoFminusEipfisi,^* pr^ 
A,B,C,D,&0,N,PaBqualiseft. Adde^J^yP- 
utnibueE » erit F omnibus i , A,B, C^ D»E , 
O 9 N» P a^ualk . Sunt autem di<5fci oumeri par^ 
tesaliquotas ipfius F ; nam , cum E , O , N , P, 
F fint continu^ proportionales , finguli metiun* 
turcF. Ob eamdem caulam finguu i , A 9 B , ' is*S»* 
C metiunmr D , D autem metitur F , nam D / 
inEfecitF.Ergo&fmguiii,A,B,C,D^f hyp. 
metiunturF.. ^ ax. n. 

Reliquum eft , ut oftendatur , numeri F md- 
lam elle aliam partem aliquotam . Efto M quae» 
vis aliquota ipfius F . Oftendam, eam eife eam* 
dem cumaliqu^ ipiarum A ,B, C , D , E , O » 
N , P co ipfo , quo id negatur . Ponatur enim , 
M non efle eamdem cum ull^ ipfarum A, B» 
&c. Q}ioniam igimr M metitur F , metiacitf 
perQ,ErgoMmQ^facitF.SedetiamEia* «•*• 
DfecitF.Er^oeft,utEadQ, ficMadD. 
Sed quia B umtati proximus eft primus , i ut- ' IpyF* 
I A B C D pote % , & M ponitur 
£ O N P F efle diverfns ab omnibos 

M Q A,B,C,nonmetimrAii g]. jpf. 

M ipfiun D . Ergoneqne 
E metietnr (^. Q)iar^ / oumBfctmusfit, eamt i hyp. 

G j E,Q 



\ 
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« Ji. 7-E. dwprimiinccrfct idcoque in n ratione 
» »j . 7- M minimi . Ergo E metitur M , & Q o mcci- 

I!Ii tiiD. Ergo,cumAprimiisfit» Ctcftaliqui^ 
;rJpforumA,B,C. SitcrgoQ.idcjjicumB» 
& quot funt B , C , D , tpt fumantur ab E du- 
pliErO,N. %itmcxaBquo> utBcftadD» 
jGc: E cft ad N . Idcm ergofit cx B in N ,,qui 

fitcxDinE,ncmpeF. Sod,quiaMmctitur. 
F pcr Q, ctiam Qm M facit F : ouarc , cum 

idcmFfiatcxQinM,8(CxBinN9 crit. ut 
Q ad B , jta N ad M . Scd pftendi QcfTe idcni 
cum B . Er^o N cft idcn) cum H . 

. Nullas igitur F partcs aiiquotas hibti , pras^ 
tcri, A,B, C, P,E,0,N,P,quibu$ 
omnibus cum F fit sequalis ^ pcrfc<£his cft » 
Q. E. D. 

Quenukimodum in XIL propejhiane bujuf 
libri j ita^ in hae ex cMfradi^orid fiid dim 
" re^e affertio eancluditur . Qmd niiror i Clor 
vio f ^iifyue nonfuijje obfervatu^ » 

Sehotium. 

EX hoc Theoremau invememur omnes numo^ 
. riperfe&i. Qfia fwmna ex t ^ x, efii. 
mmerue primus ^ j in ultimum z facie 6 pri^ 
tffum peffe(hm , cujus partes aliquotsfimt i , 
^ , j. Et.quiafumma ext,^ ^^^eBj primus 
: fiu^nerus^ 7 h maximum ^ faeit ^ fecundum 
ferfeehm ^cuius partes afiqu^sfunt i » « f 4» 
t^ 14. Bjitrfumyqt^fhimmaexi^%^i^^B^ 
zt^9 sfi ^t primui j %i in t6 facit M^petfe^ 
zUim tertkm f cufms^iquo^partetjunt 1 9 1^ 

Summa habetur facillimi ^ fi numerus /e« 

fimsmulQeturwmtate^9ttM($e^ 



ARJTHMETICM. UB. HL itiff 
IP^. p^acedeMe • Parte$ aHfmakas eujujfvis pefim 
fi^ific imiemef .- Qua$ nwneri actepti funt ak 
wfMOte dupli f feclusd unitate ^ totidem a pri* 
mo 9 fivefummd accifiantiir dupli atmumnrata 
frimo. VR dufli cwm duplis ab unitate ^ atfua 
ipsd umtau ^fimfarta alipMa Jferfthidati. 

Ftrro inventio perfeSiorum ex kdc prop^ 
tkme^ ^ coroUario Iff. prscedente brevij^me 
exponitur bum mmodum . Rdtio duplaabunt^ 
tate continuetur in itfimtum . Vhle qui numeri 
frogreffioms , aifeSd umtate ^ fiant primi : ki 
nstmfut duSi inpratedentet dakunt perfi^ot : 

De muMtuHne perfiBo/rum ka^enus inven^ 
tmrum Marinms Mtrfeunusin ¥rsf. itumL fk. 

bmfcribit^ ha&enufinventoteffetantwitit^ 
mmirum , 6. nS. 49^. 81 1& a; ( jrf> , j^tf^ ft^ Tom 
$89(869,0}^. H7t478(<8^t/li8.t<|ty,L Phyfi. 

rum poflremutflt ex progreffSonh dupU temti^ ""*• 
m ^kymo ut ti eatemmSiato ih tei mi in k ih ^tmm 

exillittB^fuosPetrusMunguteap.XZf^IBL 
de mffierHs num. rtctnfety tantum 8 prmow tge 
ptrfiEiot , eos vidttieet ^ auotfufra dMetui^ 
relifuos w imftrftBot . itmiUt. 

Quod autem fiuret katftnurnmfinertperlli^ 
iudefitj quad in flfiefi^gnfflienr^ 
ttnmliamu mnrmu ^^aife^fdunitate frimi 
fiant\ HMudt magymfim^ ^ eeadeetmua emm tfuf^ 
ymdi tfl termknut akunieaet , tnt diOueeJfiifr^ 
typtt tttcli^M 9 ae frmndt n u mef kt utgtm^ 
fui primut anfit , tongiffimi laborit e(i difier^ 
ttere. Sane^ fi 20 notit confiet numerut ^ Mer* 
ftnnus afferit ^ huic examini nt integrum fiii« 
demfeculumjufficere^ fuocunqut modo baSe^ 
nut cogrito marit . . 

G 4 ARnH- \ 
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io6 AKITHMETICM 
dena miUia, fexto , totcCBcena mlllia, reptimo, 
toc mille millU , feu dedes centena milljz . feu 
miUiones , quot imiutes habet , atque ita dein- 
ceps fequenttum loconun valor ia prc^rtione 
decupIS in infinitTnn procetfit . 

Efto numerus A : prima faujus nota 6Sgai- 
ficat fbt tmitates , fecunda 9 , valet novem de* 
cades imitmmi , faoc eft , 90 , nonagiota * ter- 
tia7 valet feptenr cemenas, hoc eft, 700» 
feptingenca , quarta 5 valet QuinquC raiUia , 
5000 , quinta $ va&t ttcs dtfcaocs miUiam , feti 
terdcaamillia,hoceft, 70000, trigintamii- 
lia, fextaSraletoAocemeoasmilliam, lioe 
ell , 800000 , oAingenta miUia , feptima t va- 
let nnum mi^nem , feu miUe miUiz ,- fhi de- 
cies cemena millia loooooo , o^va 4 val<t 
«uadf agima milliones ^ooeoooa 
A. '4 1 8 ) 5 7 o tf. 

11 I 

I I 9 aNonaginta. 

1700. Sefningenta . 

5000. Qjnnque miUia . 

I o p o <x Tri^ta mStta . 

800000. Ofhngenta mitlia . 



I o o o o o o. MiUe mUL , fen miUiot 
40000600 Qpadragiicamfllioa. 
I Uttitas. 
10 Decem. 
100 Ceatnra. 
1000 MiUe. 
toooo DecemmiXia. 
looQOo Ccmaamittia. 



tOu 



<*lrfl Wl 



•■ 



^l III 



LOCU^. VALaH. 



Priimis 

SecoBdus 

Ticrdw 

Qjiliiicui 
Sextiis 



Sq)€iiBii8 

Nonus 

Dedaiw 

UudeciiBiis 






i4Uf 
iSus 
i6us 
ijus 
iSus 

19US 

f9U0 
tius 

%tM 

%4us 

%yis 

Etc 



[ Uiutares 
Centcwi 






CeQtenar miUiim) 




Dccadcsiw^iowiBi 
Centen^p BpoUioiim]^ 
MiUia loilVQitqoi 
DecadcsnuUiiimxiuniQimiQ 



Millionci^ nuUicwpiuu > fivc 

piliones 
Decades biliouuiii 
Centeiue bilionum 
Millia bilionum 
Decadcs iqilliumbilionum . 
CenteiuB millium bilionum 



•mmim 



Milliones bilionum , five 

tijliones 
DccadestriIionum\ 
Centewis trilibium 
Millia trilipnwn 

X > KskAes miQiiw) irjiofltuiu 
Ccmci» nvjjium »810»^» 

Etc. 

• Pof- 



io8 ARirHMETICM 

Porro fingulorum locQnim valor tabel]! 
j^ofitl exhibectir , quam yifiim • eft cx>mmcH 
difltmum ita paniri 9 ut finsula quafi membra 
locx>rum feaafii finguli conftimereQt. Iifeamr 
do igitur fenario » ien membro funt milliones ^ 
in tertio biliones » in quarco triliones , in qain* 
to quatnliones , atque ixz in infinitum . f^ahr 
enim cujufvis membri , feu fenarii ^ a numera 
mmbrorwn , feufmariorum prscedentium de^ 
mminaUtur . Ut fi quasris valorem fenarii fep» 
timi ^ is erit fextilio , quia feptimum fenariuor 
fex fenarii praK:edunt . 

Si magis placet valorem membrorum per 
folos milfiones exprimere 9 toties itera voceni 
millio 9 quot funt memlnra prascedentia . Ut (i 
quasratur 9 quis fit valor m quano fenario » 
oponet tertio dicere millio , quia quartumfe- 
narium tres fenarii , feu memhm antecedunt • 
Itaque valor quarti fenarii eft millio milUonis 
millioius. 

CAPUT II. 

Numeratio . 

nOcet Numeratio datum numernm fcribe* 
re , & enundare . Utrumque facili ne« 
godo perficiet is, qm ntytarum numeratunu» 
valorem » mm fimplicem , dim loci ootifli* 
mum , primo Capite explicamm , vtSbb Mf- 
ceperit . Sed^qnia in ma^b numeris proclivc j 
eft, ut hasreant etiam Piriti, varias praxesi 
huicrei facilitandae funt excogitat«. Nos htc.| 
eam dabimus , qu» vifa eft inter ca^tecas e^^e-tj 
dmor. ' \ 

Ante 



PKACTSCM. LIS. ICAP. II. loy 

AnteffliuHa dabit openm 1^» Arithmeu. 
w , ut expediti fcribat , ac cnaQtiet primi 
«nariilocos, hocrilniimecoscaiifiantcsDO- 
it, vclfcx, velqmnqae, vel qiutuor, 6sc 

In qBoJBvabttot hacprui. 370» 517. A 
i*rontuitiaiidi dennnr aDmcii 49, 704. B 
\ , B , C . Poft tres ptimas 7, o^ C 
ootas oomnia interpoflc , m 
iao ^tufi membra ejoftaDt , five fecnndmiu 
ittnis conftet notis , five paneioribns . Pro- 
oania deiode fectmdmD moBlbaira » tanquara 
Bcflet folum, fed addc fcmcl faanc vocenu- 
nuUe , vel millia ; pcimiun vct6 membnun 
proonntia., a jaeet . Oatos igttur-muneio* 
A t B , C ia£aiwciabis> 

A Trecentafeptniginu miUia, qningenia 

deoem, 8a feptem. 
B. Qpadragintafiovem millia^ fflwawia... « 

83 qnamor . 
C Septemmillia, qntnqoaginta Aoyem. 

Hoc pamaSo , nmnerus jSBoaatoAa c^ 
quantumvis magnus , 



9«, tf|8<9o8, 005 <030, 4to(«4J.709* 

Poft fex qnafqne notas , a dextris (ndpieB- ' 
ds, iBimlft, aot -virguU intetpofitS,iiumerum 
partire in qncdam qnafi membra ^ quortmu 
nagnla feais oonftitmnt noiis , den[»o nld- 
roo , qnod jx^nftace poieft pancicHribiis , im» 
nnicl. T i m fifigni » n^»fpti*a ^ J|.£aiftri9 iscU . 
piea- 



tio ARtTMMETtCJB 
piendo , pranttoca , tt jxm docm , ac fi 
effeat fcda^ fed ac^ge fingidjs Tdoreai ipis 
coaipeiaiteiii^ q«afafa)Mbcabd9aindic«. 



iMEitffiL yALOSL MEMB. VAiM 



Primam Sepdmnm Sextilio 

Secundum Mittio OAayvm . Sqidlio 

TertiumBflio Noama Octilio 

Qpartum Triiio Eta £tG» 
Qpflttsm Qpstrjuo 
QypQtjIio 



>4 «(-ll W 



Httffif tu I w^ P fir iirAq iMitt^Tij ffir ^ 

« . • , 

iiembr.ty. . 

Nonagiata fex niillia« £;acctttt Cligiau oA» 

Memkr.HL 

Noageatt odbaiiflia, iQetiesbliMa . 

Mgmkr.JL 



Trigiati millia , qoadriagenti iexiginta mil^ 

Membr.t 

Doceau quadn|ptta tria millia^ leptiiigeatft 
ooviem. 
Cnm mmierus oudtat ad xkxtram » & ooa 
imerruptaskd)eccifras« bcevior dl pcoomi* 
tiiao. UtfidenvNuianwB^ 



nAcncjE. UB. i €Ar,n. n 

E. 
I (Qoo(pco(ooo o cc(oaoeuo(oc€oeo 



( 






h^i^W* 



(najoritcftiniinero arenanm , orbem Ter« 
tx contmbQcmhim . ) Qfxmiam is iihinmm^ 
koc eft yepumam meiwrttm conftans nnitate ^ 
£blQm haoei fi^ificatmim , ^enm totnm pro» 
nnntia veris 9 dicendo 9 fffBMybfn/fo . 

Qpod fi nnUIb tnlionnm 9 wc irflfoninn Tod« 
fcns, nulis per folos miUiones ^ontiare; e&iem 
partitiooe&Ai , qnpr fupra ^ proBuntia^ mem^ 
orafingnla ,' acfieflent fola , toties adjnn^ 
voce millio^ qnotmea4)rum ennntiandnm idia 
mento utepedunt . Itaqne anmenis D per 
aiHione»'fic pronimtiabitur • 






» • . ♦ 



Mt$llif»Mf\ 



9<, tf}f Mfllknes miilioaam mfllioiuini 

Meinbr. EO. 
9ot, 40) MiffiraeimillxMinn. 



A&mJnA 



030, 4<to. 



J^ktnbt.t 



H3 » 709- 



Mk. 



Numerus vero E prooumiAbitur hunc ia 
podtim : uuns millio millionum miUionom mil- 
lioDummillionum milliooum . Priormodusbre- 
vior , jdc e?q>ejitior cA , alter uiititior . 

Omomm facillinu , at cxtetis longior efl 
CQivitiatio per fola millia . Poll fiogulas ternas 
Dotas , ioiuo fa^ a dextris, intcrpooe conHu^e 
tvm mcDibra Gogola » iocipiendo a fimfths, ita 
ptoouatia , ac (1 d&ot fola , fed toties adjongc 
hanc vDceoi mWt, vel miilUs^ qooc membnun 
eouotizodtUR alia nemhra amecednot . Oatns 
Ot numerus F enamiandiu per miltit . Mem-. 
brom ultiiDuoi cft ^Sies ivilUes miUics millena 
milUa : penulciiinus • -6%oits aiUies mUleiu 
miUia. 

F 9tf, 6jOt ooo^jtx». poo. 

Ratio hontta «nnium oc Capiie ptinio eft 
«unifcfta.. 

Scriptio 4*a oomeri nuUo negotio per6citnr » 
{ub(idiotab<dUBCIapitispnecedencis. Scr^n* 
dus ello hic aiunerus, fuadragmta fimfut 
milliones , /ijrtem mHlia . 

Iq tabelU reperics , decades miUionum obti- 

(ittt locum oclanm , miJUiones £cptimum », 

miUia quamun . Sctibe u;itnr 4 loco onavo , $ 

i^tig^, 7qu9rto, &ioc«y«aMicifiisxqil£^ 

4> (oo7,ooft 



CA- 



.. 4 



,CAPUT IIL 

Vorijmata quadfim , ex quiius fmdtnt . 

ratianes operationum 
logiflicarum . 



s 



P O RISM A I. 

'/ numrroA plu- 
_► rihta notis con- 143 | o 

ganti fraponatur A : "043 »43 | cx> 
ma ntta , illius 143 | OdO 

va/or augetur in 

Jceuplum 'tfidua m cemuplum \fitres in mit- 
ttcuplum , ^fic deinceps , femper in proportvi- 
V decupta . - 

Demanflratio . Cum etum toti numero A 
prxponitur una nota , ( ciftx quasUbec Mc 
noias reprsBfenuQt)(iagaUe ejus ostx ad unum 
loaim promoveniur, fic, ut3Jawi fecundo 
confiftat loco , 4 tenio , i quano , ac proin- 
deitngularumv^oraugeiurin decuplum , ut 
patet cx primi notarum Arithmeticarum inlti- 
tutioac , capite primo expofitS . Ergo valpE 
toiius numeri A augctur Jn decuplum . Simili- 
ter cum numero A duas notx pKcponuntur , 
afccQduat finguke ad duo loca . Ergo valor 
fingulanim , ac proinde etiam numeri totius 
A , augetur in centuplum . Et fic deiuceps . 

COT-o//<iriMm . Hinc patet , a 31. 3200. r 
fi ante duos numetos 'a, &c & b 7. 700. d 
ponaQtuia^ue mulix cifrie, 
■t fiant c, Sc J , forc c , 6c </ ipforum a , 8c 
H b aeque 



tt^ARiTBMETICjE 

h flBqu^multiplices • Si enim prsepbnanir fini> 
gulis una cyfra ^ erunt pariter c y^ d ipfo- 
rum ^, & ^ decuplif fi duas cyfrsBL, sunbo 
cencupU » 6e fic deinceps . 

P O R I S M A II. 

1600 A rxU^rttiff mmerwrum ill^ 

999 B \j majar ejl^ qui fluribus 

notiscanfiat^ 

Patet ex primi inftimtione notarum, Sic 
Amajoreft, qdun B . 

PORISMA tll 

C 2600 J^Umerarum^ squemultis 

D. 1999« ^^ Wtis conflantium ille 

majarefi^ cujus pofiremanota 
/ maforefi. 

Sic G mtior eft , qn^ D . Patet ex inflita^ 
tione primi notarimi numeralium . ; 

PORISMA IV. 



SI duo huequales nwneriA^ 
B ^qui multis noiis con^ 



A 1999 
B xooo 

£ 1000 I o 'fient^ cmtinebituT mmor in^ 
: ' myoremmuSf quimdecies. 



A 



A($iciamr enimminoriB una cifra, & j^^|. 
E. Per Porifffla IL E major eft ^ quam 

ASed 



pRAffncjB, tisieAp.m. it» 

A.SedE praBetti4eaiipliMeft<iatimifliornB2 
pecPorifina I£tgo A qoa eft deoiplni dtti B; 
^. E. D. 

PORISMA V. 

A t999 rX^ySbr iMdwrJ^ ^ ^i^f 
B joo JL-/ J9 mlmr^ («r m^wAjuf^ 
E )oo I o ret minmm B und rnid ) jid 

nrimrii B mta ultima , 3 , JS» 
ffM/or m9di$ltimdnu(f<nif A . Dico mtnar^nLm 
BinmajmA^mHMriminus^ fuim did^i^ 

Demanfiratio . Adjicittnr CQim mnoti B tma 
ci&a , & fiat E . Per Poriima II|. E major 
crit , gB^ A . Seal E pr«ci8& decuplus eft 
dati minorisB , perPoriunaL ErgoAounoc 
c&f quam <)eciiplus ipfiuA & Q. E. D. 

PORIS^MA VL 

DAtifintduonwneriAf ^ B. Si prims 
uoiuifk>ta ^ c 9 multifHcet alifuamj 
numeri alterius notamd 9 prim^ d 
^tiorem^fedacceftumjhnptici* | ^ 041. A 
^f dr froduBum e ad locum C 
mts Q attoliaiur j totvidelicet 517 H 

flotis smte iffim f^Jftit ^ nuot ' ■«■> 

fitntanted^utfiattDicofejre t. it 
verum froduOum ^ fuod fit ex £ tt. 
notaCf muHifUcante notam d f 
ficundum hei valorem aJHmatam . 

Dumfiratk , Mou d Ceciuh 4 ) }»ooo 

H « dmn 
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4itti loci valorein «ftimata 9 efto c j 
jf/.TiUH rmultiplicaiisxfaciai % . t %\ . % — r 
Oftendcndumeft/eflcz:. Qjjo- /»i, 000 
aiam c mukiplicans numcros d ^ 
& g gcnuii numcros (p, Cc arpcr XVn. lib. 
VII, ut J cft ad^ , ita e cft ad z. Acquictiam, 
xx.dzAg^ ita^^ftad/. Cum enim^, &/ 
Jbtip{t.Bumcri^,.& e^ fcd dsqualitcr fublir 
mati , hoc cft asque midtas aotc fe notas pcr^ 
liyppihqjdm habcntcs ; patct cx Porifmatis l/ 
^ollario^ 9 & / ipfarum tf , & c eflcosque 
qnnltipliccs . Ergo e ad z , & ad / camdcm^ 
hgbct proportioncm . Ergo pcr IX. lib. V. z ^ 
&/funt sequalcs . QjE.V. 

m 

PORJSMA VIL 

• • r • ■ ... 

D4ti Turfumfint d ^ 

duo numeri Ay 3 , 401. A 

^ B . Sidua fua^ k 

libet utriufque nume^ 5, 15. B 



cem multiplicenMr ^ c. ij, m, ij, 000 
fimpliciter accepts , f^ 15^ 000, 00 . 
(jr produHum c a^ro/- 

iatur adjacum ^ ex nataram multiplicantium 
locis campqfitum , f ot videlicet notis ante c p<j/£* 
««., ywt utramque * , d* d antecedunt ; ^ira 
^^m in£produ£ium verum , ^uodfit ex notis 
k^ dr djuxta loci valerem afttmatis . 

*, j j,oo. h . 

«. I » 000 

c c ■ • ^ ■ 

.. .4n.i5,.ooa ly, 000,00, f . 



PRACriCM. LW.lCAP.m. itf 

Vemonfir.Ttio . Not» A , & */ fecundum loci ' 
valorcmaBftimacefim*, &^. TumAiD^fit 

a. Oilendcudum cft / efle z . Ante ^prwdu- 
^m txkmd poQantur toi notx , quoi ante- 
ccdunt notam </ , 8c fiai m . Erit pcr Poriijna 
preccdeas m produifhim cx k in notam d , cx 
loco aftimataln, hoc eft Qikiu^. Deinde quo- 
niampcrconftrui5tioncmmcfti^cum u>t notis 
ancc ic , quot funt in numero A anre d ; /vero 
pec hypothclim eft idem c , fcd cum tot notis 
ante fe , quot in numcris A , 8c B ameccdunt 
Qtnnique 4 tSzk; m;inifeftum eft notas , qoc 
in /ponuDtur ante c , excedcrc cas , quae in m 
fant ante c , tot notis ,- quot fuiu in B antc k i 
hoc eft tot notis , quot futit in h ame k , cum h ■ 
fit ipfiim k, ex loco aftimatum . Etgo pcr co- 
roIUrium Porifmacis L b , 8c/funi ipfonim k. 
Sc m xque multiplices , ac proinde , ut A cft ad 

b, fic m cft ad f. Aic^m etiam per XVIIl L 
Vn. , ut A cft ad ^ , ita m eft ad z ; nam , ot. 
oftendifupra, AmQlttpIicans^produxttm, 8c 
per hypoThefim * multiplicans g genoit *. 
Ergo m eodem modo fe nabet ady, 8e ad x . 
Ergo per IX. litx V./, 8c z «quales fnnt . 
^. E. D. - ' 

Ex h$c porijmatt ^ ^ pracedenti Tnultiflp- 
catio tiemonfiraiitar Cafite VU. 

P O R I S M A VIIL 

DAtiJint duo jrfo,y«97r«o. C 
num^iAB, A, B Vtf. d 
^ C:fi C dwi- tf , oooo f 

4at mmkrum -A 

fimplittter aeceptum , ^ auotient d gmllatvr 
• * H j td 



ti9 ARITHMETICM 

sdlocfm mmbri A.^ hoc ejt panantur ante d, 
tot not^ 9 auotfunt ante mmbrum A ^ u$fiat 
f . Dico fejfe quotientem verumy qui babetur ex 
membro A^ afflknato fecundum tbcivahrem^ 
divtfoperQ 

m 

• Demouflra^ . Mem* A g 
bnim A9 )uxqi loci var ^60 )tfo.» oooa 
Iprem asitimatiun , efto C 

/r. TumC ^dividens^» 60 
faciat qaociemem z . H 6. 6f 0000. f 
pftendendum eft /effe g ■ . ■ . 

% . Qfipniam C , ^vi* 
4cns muneros A 9 8cg^ gennit quotientes J ^ 
£c z i erit oer coroll. p. XVIIL lib. VII« ut A 
ad^9 itaiadx. Acqai etiam eft , utAadiTf 
ksidjdf. Cum enim^9 &/fint ipfi numeri 
A 9 & <i ad dBqualem locum fublimati ^ hoc eft » 
cqq& multas per hypothefim notas ante.fe ha- 
bentes ; patet ex corollario porifmatis Lgi&C 
/ipforam A 9 & i e(fe asque nmkiplices . Ergo 
Jeodem modo fe habet ad/, .& ad % . Erga 
perIX.bb.V./eft2;. &. E. D. 

£x hoc pori/mate, di^lio demonjhrabitur 
Capite IX. 

PO RISMA IX. 

OVeratiomm Log^icarwnj hoc efi additi^ 
nis ^fUbtraShonis ^ multiplicationie , ^ 
divifinmt aftificium m eo pofitum efi^ quod 
tantifinr ^dum operamnr^ toci valore negleHo^ 
n9f0 accipiattur fuxta v^orem firm^icem i fic . 
tamm » ut/umm^ m aiditione ^ nfiduainfub* 
Ha^me ^ produSa in mult^licatume , qwh 

tien^ 



pRAcnc^. Lm.icAKnttif 

tientet in droijione fuit fuafae refmantitr 
loeis : ^fit , tavaltrrjtagittis ex hfo dikitu* 
refittuatut . 

P O R 1 S M A X 

^^Otafimflex , ftttmmmqMe Wl- A ytfj 
i ^ Mmtfn tnultiptieant , aiaJi- lo 

viJmj , non nifi ttnicS mtd , yen — 

laco eum auget 'f minuitve. 3650 

'Detiir numens A quicumque. Hic nuilii- 
pltcatus pci 10 , non nm A jtfj / 5 

tuio gradu , feu loco at- 10 K 3<S — 

tdiinir, ut.patct exl. lo 

porirmaie . Ecgo neqtle nmltipljcatus per no- 
tan firapliccm anoUetur altihs grada uao . 

Rurfnm 10 , diridens danim A , cum non 
deprimit infra gradum unum . Ergo neque 
npta firaplcx : qu6 emm divifor c& minw , e6 
qaotiens major cft . 

C A PUT IV. 

Jidditio . 

Dditio eft pluriuixi nameconnn in antm 
fimunam coUe^io . 

F tLAXlS. 

1 y C in unam fiimatam cd- Soos. B 

ligcndi . J041. C 

ha fcnbao'tir , ut ftmsa — ■— ■— 

B0[£ lelpoDdeaot prtnm, hoc sioiotf. D 

H 4 eft 
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eft unitatcs unitatibus , fccun- 
dae fccundis , hoc cil dccadcs dccadtbus ; ter- 
xix tertiis ^ hoc eil ccnrcnas centCAis ; dc (tc 
deinccps . 

SubduiS^ dcindc lineS , notas priiiii loci ad^ 
dantur , So fi numcras ex his compofitus unicS 
notil conilet , ea primo loco infra lincam fcri« 
batur . Si vero duabus conllet , fola carum pr i- 
ma infra lineam fcribctur , altcra rcfcrvabitur , 
fequenti loco reponenda . Si tribus , quod ra- 
riiis accidit , fecunda ad fccundum , tcrtia ad 
tenium locum Dcnincbit . ^ 

' ¥ot\ bsdc addantur notas fccundi loci , una 
cum iM 9 oue fuerar rcfervata, numerulquc ex 
his compoutus fcribatur mfra lineam fccundo 
loco , ]uxta cautioncm )am traditam . Atque 
cumdem plane in modum locorum catieroirum 
additio pcragctur . 
Excmplo pra^cpta fient dariora • 

Exemplum . 

m 

PRimi loci notas i , i ^ 97o^^ A 

^faciunttf^quasfcri- 8oox. B 

bo infra lineam . 5041. C 

Notas fccundi loci 4 » > 

o , 6 faciunt 10 , qui.nu- i loiotf. D 

mcrus, quia duabusno- 
tis conftat ^ primam o infca lineam fcribo , (c« 
cundam i ftrvo tcrtio Ibbo reponendam . 

Loco tenio nuUam repcrio notam fi^ntfica^ 
tivam • Nocam igiturfcrvatam i infralmcanL* 
fcribo in loco tcr tio . 

Iti quar(o Ibco reperio 5 , 9, 7 9 quas (unnl 
efficiiut to^ qui nuoicrus , qcua binis conflat 
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noris , primam o fcribo iafra lineam quarto 
loco ; fecundam verA * fervo fequemi loco . 

Intocoquimoreperio9, cui addo noiam_ 
fervatam % , gc fiunt 1 1 , qua; , ut jaceni , 
quinto , & fexto loco fubfccibo . Atque ita 
wpcratioDc toifl pera^liprovenit Jiumerus D y 
iomma daionim A B , C . 

* AJditio potefi etiamfiert P^otfj. A *Dtfiigul 
a fim(hr4 in dextram ; (Jr 8001. B UtrtProf. 

btte «peratio f five afinifira y 5(^'> C -**»**'"•• 

five a dextrd mcifiat , iifdem ' ^^Ha^ i^ 

frincipiis a demort(iratur , xioiotf. D^ J'-*^'il 

fr^Haque optratio efl froba^ — "^^^ 

feamda tficut fecunda prima. 9 ^^, 

^^iodforfan ptariius novum 30 j ax. •• 

tppartbit . o 5.4. 

Si mvhi fuerii mimeromm 10 

addendonim ordines , expe- 6 

dict lincis imcrpofitis in tres , — — — 
quatuorve eos cMcs divide- iioioo. D 
te , 8e ex lineuUs daflibas (ingulas fummas 
coldgece , qux deinde ad uoum reda£faE, fuin< 
mam fummarumexhtbeant . 

Dmmfiratio . 

/^OIli^nir cx PorifmatelX. cap. IH. Qjam- 
V< vis cnim in operatione notarttm valor lo- 
calis ncgle(%js tancifpcr fuerit , is tamen firit 
reilitotus « dum Jingiiloruni locomm fumme 
fiiisquxquelocisfuerecoUocita!, ut exope- 
ladonc ipi4 manifeihmr eft . 
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Libr. FIo. 


Afs. 


8 7 
» 8 


6 



I addencte itnt fpecies 
verfas 9 ui: UbrsB , floreni, 
aifes 9 fimilia fnb fimiUbiir 
fcribe , Sc mininiam fpe- 
cieih 9 nempe afles , primo 
loco , tom ordine teliquas « 
11. }. 8. Deinde a minimas fpeciei 

furhmS , quae hic eft aflium 
28 , abiice fpeciem fequencem , neinpe flo- 
renura quot^es potes , & refiduum fcribc^ 
infra lineam fub afiibus : quod vero abjeAoni 
fuit 9 hic nempe florenus i , fervctur adden- 
dum fpeciei fcquenti , nempcflorenis . * 

Proxima fpecies in unum coUedla facic flo- 
renos 10 , quibus fi addaihus unum a priori 
fpecie abje^Slum , fiunt floreni ii. Ab his abii- 
ci poifimt tres librs , qiias addo fpeciei fe- 
quenti^ libris videlicet, & refiduos florenos 
j. florenis fubfcribo . 

Tertias fpeciei fumma eft libranim 18 ^ qui- 
hm adde 7 ex priori fDCcie ab]e<Sbas » & fiunt 
libras ii^ quas hl>ns fubfcribe «. Ergo fumma 
eft iib. 21 9 flor. j , afs. 8. 

Eddem methodo addi po^$ntgradus ^ mmu^ 
taprima ^ fictmday tertia , ^c. 
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CAPUT V. 

« 

&ibtraSi0 

Ocet mmorem numerum a m^ori fubtra* 
here ^ & rcfiduum cxhibere . Ehiploc 

vcro* 



PRjtCnCjB. LIS.ICAP. K 11». 

Tcro eft iBodas , ^uo oiiaor Bumeiw a nujori 
fiibtrabititf. 

PR AXlS M0DX I. 

Mlnor mraimiB {ajbataii {ub maiore (ic , 
« IvioiB apoe pFfliw» ftoiadN wouadis, 
8e fic deiB<^ r^po&deaai . 

SubdH^ aemde Uitel , pnaaaiiiferloreni 
optAm aofer a priail fupcxioEC , & FefidiHUB 
fcribe iaiff Uaeam fWifBo Iqe^; mm fecaddam 
Wer ex focundl, 6c rc&iuiim- fabftvibe fe- 
cnado loco ; . 8c uc deinceps . 

Qyiod fi iu fuperioFi iiuflnro reAeot aUqns 
□otz t quibus uuifaD Ft^pondeaot aumen iafo- 
npris , ettam iUx iofn IiDcun fcribjutuc . 

Si autcm sou aliqua ioferior fk m^or fupe- 
nxe » ad fiipervKem mente adiicies decem . 
Tom ver6pr(Htiaa ad fiqiftram oota fignifica- 
liva fuperioris aumeri zilimandaeft miaoruni- 
ut^, qHluarevera&; dcAiatermedia ellenc 
cifraB una , vel (4ures , omnes ilUe ad oot^m 
figoificativam ufque SBAimandfie erunt um- 

Esiempta. 

t CSto 6 auferendus ab A . 49«. A 
C Anfet 9 tit tf , reAai i , 75. B 

qnodleribe imra Uoeam. Tum — — 
/anfer ex 9, rellant «, qusD' 411. C 
fiibfcribc fccundo loco . Super- 
eft in fuperiori numero nota 4 , cui nulla ref- 
pondet in niimeroiafenore . Subfcribe igimr 
4I0CO tertio . Re&twuni^uxlicuni eil C . 
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II. Detar E attferendus ex 7004. D 
D . Qjiiia 8 ex.4 auferri neqoic ; « 578. E 
ad 4 mente adjicio decem , at« 
que iu 8 aufero ex 14 , reftant 
6 , qua^ fubfcribo • Qjaia vero 
ad 4 adjeci decem mumata a numero fequcff- 
ite 9 pro^dmam nocam (ignificantem j repuubi- 
mus ut X., 88 cifras intermedias , ut totidera 9 • 
Attfero igitur^ ex 9 , & re^duum x fubfcribo • 
Tum 5 atifero limiliter ex 9 » & refiduum 4 
fubfcribo . Tandem x aufero non ex ^ , €ca 
ex X 9^ nihil reftat . Reliquum igitur qua^tum 
cftF. 

III. Oporteat H auferre ex 85003 6 
G . Quia 9 ex } auferri Hequitt 69 H 
adiedbis mente 10 ad 5 , fubdu-i ■ . ■ 

co 9 ex 1 3^ 9 & refiduum fub- .849)4 ' 
fcribo . Qjiapropter 5 fit 4 , & ©o vermntur in 
o. Ergo 6 adfero ex 9 , & refiduum ) fubfcri- 
bo . Tum, quia nulls notas inferioris numeri H 
funerfunt auferendas , reliquas fuperioris 9 qius 
jam funt , non 850 , fed 849 y fubfcribo . Erit I 
quaefkum refiduum . 

IV. Proponatur L aufcren- 1 00000. K 
dus ex K . Quia 3 nequit aufer- 5 1^?. L 
riexo, adje<SHs mente 10 ad ■ 

o , aufero j ex 10 , & rema* 48757. M 
nent 7. Tuin verd , quia in ma- 
jore nuipero K nota proxima fignificativa eft i, 
ea «vanefcit 9 & ci£vx intermedias venuntnr. 
in Q 9 a quibus fubtrahes 9 utfupra; &eritM 
refiduum quasfitum • 
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DenumflratioModiJ. 

QUod in refidoonun fcr^riocie loconun v^ 
lor fcrvatus fit , cx opcrationc ipf4 patct. 
SoUun rcftat , ut dccJaremus id , quod roirum 
Tidcri folct Tyronibus , qu^c nou fignificati- 
va 9 ad fi ni ftr am proirima ^ minuatur unitatc f . 
&'cifraB 9 fi qus fucrint mcdias , in totidcm 9. * 
commutcntur^ quandonota infcrior dcminc- 
qi^ cx fupcriorc . Infpiciatur feciindum cxem- ^ 

. plum. Qjiia S^eminequit.cx 

3004. D 4 9 fld 4 ad)icio dccem mutuaa 

«578. E a fcquemc numero , qui cft tria 

■ millia • Liquet autcm , cum i 

4%€. F iribus millibus fubduco decem ^ ' 

sci&aacce duo miUia , nongen* : 
ca 9 nona^inta « (jpx quia AritJunetlcd expri^ . 
rountw hifcc notis «990 , patct, auare iafu— 
periori numero 3 v.crtatpr in Zycc d£a^ qo 
X1199. 

D. 3004 1 96 At dicec quifpiam , fi 

E. 2578 I 91 ante numeri D primam 

. ■ ■ ■ ■ notam 4 poncrcntur .alias . 
F?« 4t6 [ 55 dusB 9 9 tf ; & aniCAumeri 

E nrimam 8 dax 9, i; 
tunc 4 valeret 40^.9 & 8 valcrct 800 ; ac pro- 
inde nt 800 au£eni poffint cx 400^ adjidcnda * 
dfent noa decem^ied mille, utfic 800 ex 1400 
fubducantur . Vcriun refpondeo cbdcm rcci* 
derc , fiv^ 8 auferas cx 14, fivc8ooex 1400^ 
^iia refiduum 6 (cribitur infra lincam co loco.^ 
oui dcbctur notis 4 9 & 8 9 nempc tertio : unde 
nt^ ut refiduum tf eo loco pofitum valeat tfoo ^ 

quan« 
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JruantBRi nempc fapereflet, fi 890 fx 1400 
ubductrennir . 

MODI 11 f RAXIS/ 

HjEeiasotanGnfflapriotedifoty ^jAAf 
qoancK) nota inferior anferri ncqinta fn- 
periore , ac pioinde itti deccm a^iciuiKur ; 
oi^ in fopeiiorftMft notiB fc(|uctttlbiiK aatatio 
xiC&MLf fe^ueM infcrior nou uakatt apgca- 
tar ; aac cert& , 1! ntdU aota figa^cativa fecua* 
tor , ia loco &qneati unicaa rqKmatnr . Kes 
deH^ dedara>inur . 

kcM. K |^E(wL,trfertiiauscxK. ^ 
j7^. L U cx«rcliiidmt«.7,atffub. 



« » ■a^ * duci aequit • Acqido «go lO^ 8( 
749Z. M ^dtmotn itf , reftaat 9^^ }am» 

quia adjeci 10 , fcquens notA ix^ 
ferior 5 augenda cft uniutc ^ & fic ^ fit tf . 
Rnrfum 6 tx o aufcrri aequit • Aufero igimr 4 
exio, &rcilant4. Qpia vcr6 nirfum adjcci 
10, repoao fcqneiiti loco » quitictt, wntt- 
tem, qus ablau cx 9 rdinqttit 7 . Rettdunm 
crgo qiwfitum cft M . 

H^c methodtts eKpeditior p1eranM|nc eil 
praecedenti ; quas tamen commodior crit , cooi 
ia msifott niunero plnres occumint cif r» coa- 
tiame. 
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^ Demmflratid Modi IL 

nEntur biiMB quan- E A— — t ^B 
titatcsABmajor,* I .C--^F 

CF minor , qus ambas 

Mualibiis quantitatibus E A , IC augeantur . $i 
IF aufcras cx EB , idem crit rcfiduuto I B , 
quod fuiiTct 5 CF aUato cx AB . Hoc <i numc- 
mapplioctur, opCrat](»ris ratio continubclu- 
tcfcct . Nam fupcriori notae 6 adjiccrc dcccm 
fic , m fiat i(S , Bifail cft aliud , qnam fcqucnti 
pofl^iUam toco , qui hic tcrtius cft , apponere 
initafiem . Quarccum etistm loco , notam in- 
feriorcm 7 fequenti , qui & ipfc tertius hiccll, 
apponatur nnitas ; mani&fUto cil , utrumquie 
Bomerum a^qtatiti^r augeri , ac proinde rc^t- 
dottm , Ukc ratione ob^entum , illud ipfara ei!e, 
qnod numcro L a numcro K fiAxludfco rema- 
nct, 

* SuitraHio a Jmifira tn 59. 

ttxtramitiamfierifatefli Zof!i. K 

d* iifdem principiis de^ $76. L 

^nmjfrari , ut patet bdt ■■ 

txemflo . 749*- M 

Detur L^ auferendus exK^ ^ exio relin^ 
fwt 7 j , ex ^mbus 7 infrd repono , (^ ^ ntt'' 
wo , vel fotius Jufrafcribo . Pofleaj ex j(J au' 
fero , >y reflant 49. J Jf? ^^i^i fcriptumfit.^ 
deleo ; 4 infrafiribo , ^ 9 minM , velfipra 
fcribo . Denifue 6ex^ relinquit^ ^^ui cum 
tdtimutfit numerus , tnffrj totaliterrefonitur^ 
d* refiduum yuafitum M oflendit , yfviit in 
exmpto frscedenti . P^lura ciia videri fojfunt 
^^fudzfi$raii£kmMi<jfrem. a Defaig. 

SPE- 
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SPISCIES DtVEKSM. 

C IT lib»^ floreni 9 .^Hes Lib. Fbr« Afles. 
vJ fubducanuic , ipiacr %$ i% tj 
fununa fubfcribacur majori, 10.14 i^ « 
fic ut fimilta fixqilibus refoon- ■ , 

deant : & fi fimile a limiU .14 3 15 
fubcrahi ne<jueat , a fpecie . . 
xnajori proxunS UDum mmuetur^ 

■ > « • 

Exttnflfnm . , T 

18 A0e$9 quia nequeunt auferri.ex i) t ^ 
florenis 12 numero mutu6 acceptum adjicio ad 
13 aflcs , 88 fiunt 33 . Jam 18 ex 3; ablati re- 
linquufit i^. Rurfum qufa 14 floreni ex .ix 
(unum quippe fudulimos) demi nequeunt, 
ad florcnos x i addiicio i Ubram mutuatam a 
libris 25 , & fiuntfloreni 17, a quibusfijTubr 
ducantur X4 9 remanent 3 . Poftremb lo libras 
iubduco ex 24 ( Bam una mutu6 data eft ) » & 
r>eihat 14 librs . 

Simili ratiwe fubtrabentm' graiui^mtmta 
primapfecunda^ ^r. 

CAPUT VL' - > 

> 

Tabula Pythagorica multiplicatiQni ^ 
divijimique inftrvimt « ' 

ABacus y <|ui ab auftore Pythagoricis di- 
citur, inverticefeu fupremo ordine^ 
AC habet novem primordiales notas Aritlime- 

^^ <K 9 ^> 3 9 4959<^f 7^ 8f 9*& fubfin* 

gulis 



TTtACnCJS. tlB.tCAP.rt. t^ 

golis ponitur fingulonsm daplum , criplam^ 
quadrui^am , &c ufque ad noncuplum • Ufus 
tll eximius , tradcturque cap. VII , & IX. 

Quod fi hujus Abaci commna? AB^ DE, 
Sic. 2b invicem feparencur, ut pofEnt inter fefe 
quovis ordine permifceri , mukiplicationis , 
ac divifionis compendiumadmirahile exhibebi- 
tnr « Hanc tabuLa? Pvdia^oricaB diSedlionem 
prinaus excogitavityadnibuitque Johaaaes Nep* 
perus Baro Merchift^nius , tum hoc inveato 
fuo 9 tum logarithmis a fe itidem excogitatis , 
de Mathefi prasdar^ meritus . 

Porro huJKs Abaci difle6)i , five mobilis 
€anftru6bo e& hujufmodi . Prspairentur ex 
sere, chani folida, aut sM quavis materiS 
jdonei kmii» ^ditces oblongas » Sctenues AB, 
qus dividantur ul novem quadrataasqualia , &. 
qoadrau fingula dudds diametris in duo trian- 
gula fircentur fic , ut infisrius triangulum BNP 
^ dextram fit . Primas laminx infcribatur pri« 
ma columna uhvHx Pitgagoricas 9 nempe i » 
« , ) , 4 9 Ssc- ; & in aliera cjus facie columna 
fecunda 1,4^6,8, &c. In fecimdd lamini 
dcfcribaiur columna tertia tabubs Py(hajg;brics 
|9^f9ft^9 &c. 9 inakerS vero eiufilera 
ucie columna quaru 4 , 8, 12, 16 ^ 6cc. Et 
fic deinceps in reliquis laminis Abaci Pythago^ 
lid reliqu^ columns defcribantur , difemper 
lege , ut 9 cam numerus unid notS conftat 9 is 
Kponaiur in triangulo infi:riori ; cum ver& 
duabus 9 exempli sra. 18 , prima nota 8 infcri* 
batiir triangulo interiori » lecunda 1 triangulo 
fuperiori . Ex fingulis antem ha jufinodi lami- 
nis phires efufdem fbrmae erunt conilruenda? . 
Sea juaiuscujufque forms ad maximas etiam 

1 divi- 



i 



tto ARirHMETrCJB 

divifiones , ac miiltiplicatioaes perageiidas 
fi^cieiit . Pfxierhas aiiicm alia infuper pra^» 
laeillamina XZ, auam faic cxptdhm 
Ea rdiqais ad finilaam in omni multi- 
fdicatione , ac divtfione apponitur » fin^ilos 
numeromm oidines denominans ^quam proin-< 
de ab officio exponemem nommabo . . < 

Hamm lamtnarum primum iftud»atauc^ 
prxdpmm artificium dk , ex quo ufus roiqat 
omnes . emanant , quod datum numerum per 
Bovcm primordiales notas momento pcat mul^ 
tiplicatum cxhibeat . Datas efto numenis 597. 
Lamins hunc .numerum gerentes in «vertice 
libi nimub 9 appooantur , piaefixS ad la^vam 
virguli cxpoaente^Z . Stabit igitur in primo, 
five fq>remo ordme numerus daius 597 , atque 
infra ipfum alii numerocnm .ofdines om^» mii}« 
tipliccs primi f 97 , juxu numeros lammaB ex« 
ponentis , m cap. VIIL djemQnlteabjior . 

Modus legendi^ ^ txfjribindi ardines 
numericos Irnnmarmn • 

TRtt obfer^^a. L Primum inferius trianga* 
lum 9 quod nempe ad dextram eft , con- 
ftimereprimumlocum; rhombos imermedios 
fingubs, loca^fingulaimerme^ia^poftremum 
fuperias triangulum 9 iQami .ukinmm . Ex 
quo ftatim s^aret ^ «quot notis conilet nunie- 
rus^ quem ordo qqilibec lam^nacum coniinet • 
II • Notas in eodem iihomboexifteni^yExcm- 
pL gr. in NM9 >CQalefcece r <Q]aod fi coalc«» 
fccntes, hoc eft in imum jcTQlleAd^^ bumeruiQ 
efficiant binis notis ;conilancem « jUius notant 
fecundam ad fcquentemxhombnm^ aut trian- 
gukun rcjici.c^nere • 

ExeiM^ 



OForteat ordiaeni iiQattni tddcrikcre • la 
primo triotogub icfericd xeperio t; 
qiiam fcribo primo looo . In fequemi rfaombo. 
moim fuot 6f 8c if qi» coile£ceoies &dxM 
7: &riboergo 7 fecundo loco . In rhomba 
ftquenti fiow Ibiit 8 9 & 5, cgm coalclceiip 
te$£icittm i| : hujttsfiumMprtmam notam f 
>£crtbo looo lertio ;; alieram 1 repdo ad leqtteot 
ttltimum trianguluffl » isic adsotam iftiiac re- 
pertam 4 adjicio ^ 8c fiunt 5 , quam fcriba 
loco qttarto . Ordo ifUi»: nottns oontinet txa^ 
Derimi5}7}. ^ . 

Ratio hujtts exfixiptioms d^itnr indemoo» 

itratioii^cfl^tVlIL 

C APUT Vlt 
MUHfticatio • 

OUidfitmnkipUgado^ escpofimm eft deftk 
XIIL Ub, VIL , qui nobis eft AriOuAeti- 
cornmprimns. 

Vt esq^edit^ fiat muttiplicatio numerorum 
^ofibus jidns conftaotinm, pnBHofeenda eft 
iloEanttiiimplidnm multiplicatios qu« prsfidio 
laiNtoPjrthagorioflEimomentoabfolyit». Opoiy 
teat ankkipUcare 7 per 8 « In latere AB^qmsre 
7 ; lA kwere AC 8: to concurfii ofictmr 5^ 

ex7peri 
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PRAXIS. 

DBniinriHuneri At B hiKrfe multiplicaii- 
di. Si iineqaalt conftaBt notanim □ume* 
ro ,eara alterifumcnbe ,qui pancioribBs con-' 
JUtQotis-. Tum prima iKHa mforioris B multi- 
plicei notas fingmas fupcrioris A , 6i prodo^ 
icnbc infra lineam a dcxtr^ in finiftram , el 
lc^ , ut fi pro4udnm conftet duabus notis , 
|>nmam £ibfcnbas, fetratd alterl, qu« fequen- 
ti^odutfto addcnda erit t 
Pati modo reliquz noue inferioriB B midti- 

Sliccntfin<^asnoias fupcrioris A; fed pro- 
u^fc fcri cntur, ut produfti £ecaaai D'- 
pnma nuia eo loco reponuur , miem habet 
nota multiplicans i , hoc eft fecundo ; prodi»-- 
^ tettii E nota prima lUtuatur eo loco , quem 
habet nota $ mutipUcans, boc <& lerdo : oc fic 
^inceps. 

Denique produ^ C , D ,'E collige in unan! 
fnmmamF. H«c erit pro^<5hun quxfitura ex 
mihiplifaiione numeronun A , A. 

Exemplum , -- 

-3041 A .f-xEntnrmuIt]|dieaadiia- 

517 B I.J terfcA, & B. Mi. 

- ■ ■ 4ioris B aotaprima^niiU 

■ 41*94 G ^iplicct tmimi A . 7 in 1 fa- 

}04,}r D tciti4:{»imamBotam4FfcrK 

15110-- £ bo iufra.lineam; altertnn» 

' nempc i , ferro . 7 in 4 fa- 

1571714 F dt » , quibus addo notam 

ienraiamjy & fit 29 : icribo 9 fccuodo loco 



PKAmCJE.LIS.lCAf.VU. itf 
infra^eam, & ferro a. 7 in o facit o . Erga 
Docain^fervataiii % (Ubfcribo tcrtio loco folam « 
7 in I facit 11 ; qiw fqbfcribo quarto , 8c quin* 
tolocotlKiacem. ,: 

3042 A Eodem prorfns mbdD nu-^ 
517 B med B nofa feomda i, mul^ 

tiplicans totum A , gii 



^94 C produ6hun D , cujus prima 
9041« D nota % fcribatur fecundo lo* 
15x16*-/ E co , nimirum infra ipfam 

fqam notam multiphcantemy 



1571714 F quas eft t .. Neque aliter mfa 

nleri B nota tertia 5 multi- 
plicaAs totum A 9 gignct produdhim E » cujus 
prima nota • , fcribarar loco tcrtio , nempe ih^ 
fra notam fuaih multiplicamom 5 : OBteca» 
ver5< locis wdiae fuo coQfcquentibus r«po« 
iiantUr. 

■ 

DeiH(mflra$i0 

MAnifefta cft ex Porifm. VI. & Vn. cap, 
III. Q,uod enim valorem fibi ex loco de* 
bitum habeant notas omhes produ6H primi C , 
itemque nou prima produ<£ti D 9 & nota prima 
produ€li E patet ex Pofifm. VI. Qjiod ver5 
reliquae notas produ£k>rum D « & E valorem 
quoqtie habeant ex loco fibi debitum , patet ex 
Poriim. Vn. Liquida fani res erit ^ iroperandi 
ntio ]am prsefcnpta cum Poriimatis. ]am <£^ 
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Mdtiflicatibnis Cimpendia . 



I. /^Vtn utriufqiie nrf- 
V ^ mcri dati G , H , 
vdt xmim tmhm , pri- 
JDS notas funt cifrsB naa , 
vd plurc^ nofl intemh 
ptas ; multiplicatio pera^ 
getiir intcr notas fimifi- 
cantes folas , 6c produ6^a 
pra^ponentur ooines cifm 
Mtriufque numeri . 



.I»0O 

400 



aj 

5C00 



lAM 



1000 



o 

H 



4800000 JC 



G 
H 



115000 K 



M 



«340000 F 



n. Cum datorum unus 
M conftat unitate , & 
cifiris , habetnr produ* 
^am P ^ fi aUeri N ad- 
jiciantur omnes ci£» prio* 
risiVL 

IIL Si in numero mul» 
f iplicantc R una , plu- 
rcfve cifras medias , & 
CQntinur occurram , illis 
oniffis , pcr notam fcquen* 
fcm 5 JDnltiiriicabis tomm 
Q> & practaSki Tnotam 
primam 5 fcribes ini&a no- 
tamfuam muliipUcaniem , du» ctiam toc tSt 
f 9 nnqirumquartoloco. 
i Horaat compcndionira dcmonftratk) cx iif- 
ocm* Vl , & va Porif. manifcfta fioiiliicr eft ^ 
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SfEQlZS DiyjE&SM. 

t1 T Ubrc , Floreni , Afles , prias ad miot- 
' num fpecicm , pou afles , reducendc ; 
reda^ per regnks jam craditas mnltipliccanir; 
proda^iuD ve^ ad majoFem , qos ^acocrit , 
^xcicm ope divifionis . cap. IX..tradead3e , re- 
OQce^ur : uc It produfhim nnt J400 afles , divi- 
dendo 1400 per 10 , rcduces ad florenos 170 '. 
hos diviaeodo pcf 6 , reduxeris ad bbras tZ , 
cfun uni tertiS , faoc cA ad Ub. 18. Flor. s. 1 

Eademmetbodo fict miUtiplicatia Afhron»- 
mica , gToduum videlieet , minutorum primth- 
rwn f feeundomm drv. 

. Scbolium . 

MUltiplieatio afiniflrd « dex- 18} 
tram ufum hahtt wm levem , 6 
iifdpuifione. Ftt hanc in modum . • ■■■ 
t Nalla mta refervatur , id emm 1S88 
eommoditts. USt nota ultima nra/- 41 
tipiieatiotte pera^a , ex muItrpJteO' ~^ 
tiirnihut reU^narum produ^wn ali~ 1098 
«KMJ oriatur ,dua^f natis fcrihen- 
dum \ ejut nota finiflra fcrihatur tafra eam^ 
quMini>rioriwadn3*efltrima^fet dtxtrs^ 

■ Oporteat i8j dueere hi6.6mx'fi6.t fervt. 
ioergt6infratineam. 6 in8 efl ^ ^ ^uia hoe 
froduStmt eonflat duains mtis , fimflram 4 
feriioit^a6, ^Sant: 6.,6ln ) tfl i9 ^rur- 
fus I fcribo ir^Ta 8,^8 tnte 8. F^i igitur 
additiam, ptoiu^um^u^fifsuefl 1098. ITa- 

monfiratia wfypra di^is colligitmr . 

. I 4 CA. 



tjtf A Rl T H M E T I CJE 
CAPUT VIII. 

r 

/Itultiflicatio expditijjbna p^rloHiinas^ 
takula fytbagwica • 

LAmioarum conftni&io cndita eft cap. VT« 
• \m ufus eanun plan^ ^ esujniQs deinccps 
exponetar . . 

P RAXIS. 

« 

• 

A. 597 'pxEntur numeri A ^ B iiK 

B 48 JL y ter fe maltiplicandi . L 

*^ quaeramur laminsf , cus dati 

4776 C majoris A notas habenc ia 
^ j88 D vercice , & (ibi mutu^ appo* 

^ ' nantur, adje^ ad kevam la« 

18556 E^ minl exponente XZ , a fid» 

m tabcl- ^ ut {q primo , ac iiipremo ci5-i 

™» VI dc jijj^ ^^( numerus dams A . ^ 

^* II. Minoris dati B notam primam 8 quaere in 

lamini exponenteXZ , ordinemque iliirefpon* 

dentem 9 oAavum nempe^ cxfciibe ^ iofraque 

lineam repone , & fit C . Pari modo numen B 

notam fecundam 4 attfsre in hmina exponen-i 

te 9 ordinemque illi refpoitdentem ; nempe 

quarmm « defcribe , ficaue D . Sed priaia ejus 

nota 8 fcribendfl' eft infta fecundam prodiiiSd 

primt C . Quod fi nomcrus B plures haberec 

notas , eas fimiliter in eKponente laminl repef^ 

tseexfcribehdosnumcrorum orcfinies rcliquos 

wdicarent. 

- nr, Ppodui^demumCv ^^ ^» nnamco!* 
lo^3 fumnniii £ \ m^B^j^i^^ A. po: B 







* # # ^ # 



VHACnC. LTB.lCAKyill *J7 

prodiMAniii qua^tam cxhibcbtiiit * 

Dcmimfiratio . 

FAcilis eft , mm ei tpsi lamiiuuruni conilnt-*. 
^one , tradiiS cap. VI.« tum exiis , qu» 
de naaItiplicati.one commnni dcmoaUriaanuif. 
Numerus «Dim 5<S r^Ktnis inUmiDz^jriiiuD' 
qoadratov i 1 1. cft otfliesT, acproindefit 
ex 8 in 7 . Scd , <^uia $6. duaDo? coniht noiis ; 

Eriniam 6 , qux in ioteritvi iria&golo eCl fcri- 
o infra lineam , alccram verb $ , qux eft ia 
iriangulo fupenori , fervo . Pari ntooo oume^ 
tus 71 , in fecuQdx lanuiMe quadrato v i 1 1 
repenus, edoftieso; acpioindeetk », qui 
& ex 8 in 9. ^tdi , quia 73 duabus noiis contlat , 
eJDS Dota fccunda 7 ad teniura , prima vero a 
£ka ad fectudum locum penicn. Adeumdem 
-ver6 criam peninei nota j fcrvAa . Ergo ha 
-dQse notx .5, 8c a in unam funt coUigendai 
7 , qme fecundo loco infia lineam n^Ciur . 
Atqae-faaeccaufaeli, cui femper nota triaiH 
gifli iuptriQiis com aotS fequcncis tiianguli iit. 
«nrtoris co^efcat , ac promde cur notce, jtt 
A. 597. eodemrhombo exiftemes, ad 

B ^ locum eun^dem p«nincant , 

ialtem qtioad ptimam agj 



. 4776 C ti notam . Nvn fi notte aUctijus 
sf 88 . D . rtion^i coUe^be numoiutn u- 
ciant binis notis conft^ntcm.» 



iBtfjtf E fecunda nota ad fequcBtenu 
rhombura rcjicimr. Poiliem6 
numerus <p , . r^enus in v 1 1 1 (juadrato X^-d 
hiinae tenne , cn is , qui fit ex 3 in 5 : cujus 
IblaprimanotappvniRet «d locumicrtmm» 
«4 
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ad quem , quia ctiam pertinet nota fervau 7 , 
in eodem cum rhombo cxifleDs , eae nir-> 
funa debentcoalefcere . Sed , quia o addito ad 
7maiiet7, iofra liaeam fcribe^loco tenio; 
alteram vcrb 4 , qusc io nltimo cft faperiori 
triai^lo, quarto 1oco.;0<^vb3 igitur ordo. 
in laminis , faoc cll nomcms; ipie C , eft is , 
qiti fit ex A J97 dudo in 3 priniam Doiam ipfius 
B. Pari ratione olleodam ordinem i v, hoc eft 
numenmiD, eum el& qui fit exA^^^in^. 
iecundam notam ifdius B- Ergo eorumftmuna 
Eeftis, quifitcxAintoiumB. Q. F.D. 

Lammarum igttur artficium m his duabus 
ccr^fifiit . Prtjno , q^od tjmina qutHibet canH. 
foni interfe no$nt , ac promde tfuivis nume-f 
nujhtui m fupreme ordine. SecundOf quod 
nwmri, duoDUt nottt confiantet, in lamini» 
ita defcriftifint , itf frinta nota in trianguln ■. 
infriori , ^tera in fuperieri fit refofita^ , 
Vndefit , ut^uia triangulum quodlibi^ fuPe- . 
rius cum lammafequentit trianguto infirurri 
unWM rhomhum conflituit , nota fitferior la^ . 
mina pracedentis , qua femper efl ea ipf<L^^ 
gua menti refeTvaada effet ^ referiatur in Mw. 
dtm rhombo cum lamina ftthfequentts natdit^e^ 
riori , fiu frimd , cum fua debet coalefctre , 
yX rodem ^ quo iffs , locofcrihatur . 

Caterum quam expeditay ficilit^ fecnra_t 
hacmvthodusfit, ufuiffo doctbitur , quifyarT ^ 
velmerit «Kferiri , 



CA- 







fRJCnCJE.LJM.tCAP.VnL rf^ 
CAPUT DC 

Divifio . 

.Uidfit dMfio , expolinim efr defia. XIV. 
lib VIL ».qni nolris primos eft. Duot 
propoaaramodos, qaornm priimsmi- 
fltsufitanseft^ £9dmdtar;akerii&tMiocqitt* 
dem , fed hn^icatior , 

FRAXIS MODI t 

NUmens decnr AC £TidetidtH per sumtf* 
niraZ. 
L Ex dirideado acdpe tot sotas poftrecD aSf 
<mt conftat ihxis dirijor, re!, fi Inr mimerodi 
i^daat divifbre minorem , ot ia eKmpIb ao- 
firo acddit 4 cum 459 iniiior ik , qcduii Z ^^T* I 
fltiamiamadiracappooeo. Atquc tts contti^ 
tmtBT prifflnm dlwfioiiis mai xt va a AB , ^|uo4 
panAofeccnic. 

% H. Vide , qoo- 

A B C 597 tiivif. ties cfiTiibr Z in 

4590.9.5. membca AB con' 

417(9 /7^;^ tinCatw . id fiocm 

"^ appnreat , qaaue 

ta 5 qBotTerconii- 




<? 



dmfaiHiiodsneni- 
fatABQpRidfidh- 
Ti&r , ■ 8tr uioi' 
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conftarent notfs ^ 

. Z qnerendum eflet ^ 

A B C 597 DMf. quoties diviforis 

4590. 9. ) nota oltima 5 con- 

41 79 f'^^ tineator in membri 

VX tikimi& Reperies 



D 41 1.9 comineri fepti^ 

3^58 « fcribe igimr 7 poft^ 

■ lunulam . Non 1h 
E 5}7. } cebit autem poft 

537 } lunulam fcribere 

■ [ ■ ■ ■■ unqnamfifnulplus» 

o quam 9; quia, uc 

demonftrabo infra , divifor m raembro nun« 
quam continetur faspius « qukm ndvies . 
• III Per Botam 7 » jam in quotiente fcriptam^ 
multiplica totum divifbrem Z , a finiftti in dex^ 
tram. Produ6lum 4179 ^ quod membro efle 
debet minus \ vel sqple, ipfimembro fublcrf* 
be , ab eoquc aufer , & reiiduura D 4 1 1 , quod 
nHatts.fk oportet divifore Z , fcribe infra li« 
neam , ante primam ejus notam , tnuvSk). adjc* 
&o . Hasc omnia fi fuccedant , Witima erit 
nota 7 pof^ luBulam in quotieate fcripu» de 
primi membri divifio peraifta . 

IV. Qqod fi nota in quotiente fcrtpta 9 divi* 
forem muhiplicatts, exhibeat produOTmi mem« 
bro raajus, rejicietur, minori fubftimiA: fi 
' ver6 prodtt^hmi exhibeat nimis parvum, 9^^ 
nfmirum* i^i a membro fubtraxeris, refimium 
det di vifore maius . vel aequale , ilk fimiliter 
reied^ , . major ibnflituetur . Examen porro 
illud not» poftiuDuIam fcribends expeditius 
redditur multiplicatione a finiflrfl ia> dcxrram ^ 
^ m fupra pr gccptcm cft , infUtuta , . 
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/tjyae divifijmt difficultas m boc foti/fi^ 
mm» cm^flit , ttt talis ia pwtientt notafcr^- 
Satur yper guM drvifor natltipticatmt « mm- 
brojitkduci PsSty ^ cum fubdu&ms fu<rit^ 
refiduam exifiat , vel niUlum^ vcl divifore nu- 
mts: talisenimnataiadicMit.^^tKSietdiaiiferr 
eontintatur in memhra . 

y. Me/nbrorum rcliqnonunfiniilis eA diri'- 
fio. Ad ECliduQiB ^i I D membri prioris A B 
4istnMfu.m aiUcribe Dotam 9 , qu»mem!muii> 
A B }am divifum antecedit . Atque ita fecuii' 
dom memlmm conAiTHiniF^ii. 9, circa quod. 
eadem.t^eraiieinfiitucBir^ ..qiuB.circa pri- 
nuim . 

Quares mmirum ^ putks divifor.Z m «1 
emtmeatur . M^tries fexiett fcribt .ergo 4 
p<}fllunntam.ante 7. Divipn-tm mx^tifliedftr 
6 y ^ produl^um ^581 tnembrp 411. y.fahfiri-. 
be , td> eoque.fubtr^e ; r^fidno E a-fp m/ro^ 
liaetm repofito , pun^opu ante ipjam notato^ 
1 Deniaue notam 3 , m# dtKtrmjimfcmatur 
h div.iaendo AC ft^uoB ^^7 adfcriie^ ut 
habeatur memkrum tertium 5)7. 5. Rnrfum- 
fuare , fuatiis dtuifor n tertio numbr» eont^ 
matur : reperies novies . fyitur 9 fmfierai. 
adfcribt. Diviforemdeindemultiplieafer ^^ 
^prodtdhm 537} amembro,%i7\fubtrahtf 
^nibitreflat. 

His«en^ «bfolata eft divifio tou immeB 
dui AC per datum Z. 

VI. Si divifione pe- 51.» i} Dtvj^ 
laj^ fuperfit aliqnid, ut ^9- 
iQ exemplo h^c appofito ^ 
rupcrfuttt 5, lefiaiuun "" 



rn%. ATLTT H M ET IC M 
f fcribc fupni divifi>» i*. %f j 
jwn r j , lincoll intcr- ii ^X )9_Iif 
pojgtd 9 nt fiat fradio i| 

N . Qjaoticns crit imc» ••-*- 
gCH nuiDCitB poft lu- 5 

odam fcripiiis » mk 
cum di(SU fradtiojic N, 

VIL Si opctatioQC friml ^datfbtBti » cootin. 
jKst m £cqjiiciitimn mcmbronim aliquo ^ o. 4 ) 
Btviforcm 5 nc fcmd .^udem £oiitiacri , quo- 
ticiiti poft Inimlam ad- 
fcribctm: dfra , 8c 
mcmhro appeiictttri9i4« <<>-4^ sDhi/l 
liuc .uua dividcndi no» 10 

JhicqU mstm .1..;-.» 
jit apparcat 0,41' ^; 

d. ^ mcmbnmi cfle ' 4} '* 

jgcmuntpmf a«que ita ^«^^.^ 
jxvni]ihfonim iiiimeriis o 

y ni.Ut niiiior tmmertis pcr mzio^ t 

rem.<lividat|ir,ut jpcr7,{cribcndus j^ r 
minQr fiipr» «Wjorcm^lincoa intcipb. 7 
gl, ut fiat fraaio R. DcmoaftMhimr mitcap. 
Jl TJieor. I. cotol n. ^ 

jyemoHJhratio ^ 

2 Tot lcrftiiiflint 

A B C J97 Omf. jiotaspoftlunulam. 






4590'9i I ac prajiKfe tot ao. 

4»79 y*?^ tis cqnftarquottfQS 

-^ ^^ Xjquotfuptmeij»- 

*> 4"- ^ faa divifioois , vt 

cs 



' 358 s cxoperationepr»- 

■ ■.. icrip:S patet . Toi 

E 5)7* 9 vero fum nicnibrat 

5 ?7 ) quot notx in divi* 

' dendo AC primum 

o mcmbnim Afi an- 

tecednm , qnod qntdem per fe mauifelhjm cii 

Ergo cpt ootis conttat quoiiens X , qudt nots 

primum membrum dividendi aniecedunt , Li- 

quet igtiur ex Ponfin. VIIL cat). UI. numert X» 

poft Innulam icripii , notam uliimam 7 Verum 

cfle pnmi membh AB quotienicm , qui nimi- 

nini mdicct , quoties dtvifot Z ia primo mcm- 

bro AB coniineacur. Pari modo idfipfum oilxa- 

dam de rcltquis notis ntimeriX poA lunulam 

fcripti , lefpc^ ZQenibrorum caKcremm -. Er- 

gonumcrusX venisjeftcquoiiens, provcninifi 

exdivi£one numcri AC pcr Z. Q. E. D, 

Qpod v£r%, cum 51.« 13 Divip 
divifor jion metitur 39 
dividcndum , vfirus .— 
fluotieits nihilominas 11.* J" .;S 
61 numcrus jntcgct 11 7 Tlj^. ij 
39 , m» cum fra»o — 
N , cojns jinmeraior 5 

eft » , .<ini pcra^ div ifione reftat , nominator ^ pateit» 
vttb divifor ipfc ; fic demonftro . Ut unitaajcft .dcf*^.!.^ 
ad tf «uoticatem mtegrQmi9, ita divifot 13 gccxjuB 
eft ad dividcndom 511, dempto tefiduo^ . oilcnUs. 
Ruifum,iitnnitas.cftadftaaiunN, ficfiiio--* parebit 
aiinator i j ad iramctiiiof em 5 , hoc ,eft divifor " ibcot. 
ad refidonni . Ergo , ut nnitas ad c integrum ^' ^P' * '* 
ciun &ai£k); int cft divifor rj ad tomm divi- ^' ^ ,_ 
dcndum . £igo iateger ille cum &2^ verus d 4 defia. 
quo- 14, J. 



cM. au. f . 
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Cur aucem nunqaam fimulad quotienteiiL^ 
ticeat adfcribcrc plus, quamnoveib; ica fict 
mantfclhim. Vcl mcmbruin A , 
& diviforBa^a^multiscooftant A ^996 
noiis ; vt\ mcmbrum cxccdit B looo 

# pAtct uqI ^ ( e ncque cnim potcll un»- 

' duampluribuscxccdcrc.) Si ^ucmuItisno-> 

tis conftant , liquet cx Porifmatc IV. cap. III. ^ 
B in A contincri miniis^ qoam dccics . Si 
mcn^rum Aunlnota exccdat diviforcmB» 
oinc ultima nou diviforis majoc 
c& ultimi notd mcmhti , m pa- A ^999 
tctcxnum. L; ac proindepcr B ]09 
Porifma V* cap. III. rurlum 
cominetnr B in A miniis, qukmdecies. QjUf 
ce cum divifor in mcmbro cuolibct cominca* 
iur (emper miaiis , qu9mi aecies , caula jam 
ipanifefta c;(l , cur non liccat «mpiam ad quo* 
xientcm olus fimul adfcriberc « avkai 9. 



o 



PRAXIS MODI II. 

Porrcat numcram A dividcre per numc* 

^ minB, 
I. Diviforcm iubicribe dividendo ad fini- 
ftram , fic, ut nota ultima ultimas pcfpoadeat, 
pcnukiina poialtimss ^ & fic dcinccps ; Qpod 
ii numcrus fupra diviforem pofitus ^70 A tunc 
^Sctte.i. minorcflcf divifare 9 opottODit divifortm ad 
nnum locum promoverc dextrorfiim ^ uc in 
<exem[4o oernitur . 

CcAfcturautcmiimra diviforen cflc pofi- 
tom 9 •quidqnid illi ad tevam eft . Unde u^ra 
£«i>cib 370$^; ftipra 9 «ft 37 ; fupra % c& 
I7a 

Schema 
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Shoiia I. Sdie. i. 



B 811 \ 



Sche. 



•4. 



<. 






Sche. 4. 



4t 



Non. 
Chara- 

quibusul 
* dezixam 
hic vil- 
gula eft. 
cenfStur, 
ddeti. 



H% 



H. CJpxre quotics divifor in aotisfupra., 
ipfuiQ pofitis contineatuf . Sed quiaplemm<]ue 
ioc jndicaiu diflicile eft , qiKtre quoties ultima 
diviforisnota 8 in nutnerofupra ipfam fcripto 
) 7 comineaivr , reperies comincri quaier. : 
fcribe ergo 4poit lunulam . 

lll Per notam 4, ia quoriente fcriptam, 
nmltiplica xovxn diviforem , 8c produc^m 
fflbirahe a notis ^701. iupra diviforam fcriptis: 
I *E rcfiduo fupra eafdcm fcripio , dele lam di- 
viforem , qukm notas lupra ipfum pofitas. 
MaluQi auiem plerique fingulas feorlim notas 
diviforis, pet quotiemem 4 muliiplicaias » a 
■iimeris fupra ipfas pofitis fubducere ,. fubtra- 
^one videlicei muliipliciiiioni aliccaaiim in- 
*erpofua . 

Exmplum . 

« 8 in 4 facit j* , quae fubtra(aa ex 37 relin- « Schc. i . 
\ quiUM j ; delc * 57 , Sc 8 j y vero fcribe fupra * Schc». 
K 7. Rur- 




7. Rurfum i in 4 faciunt 8 , qux fubtra6la ex 

^ Sche 3. 50 relinqttunt 41 : dele c igitur <Ot & indivifo^ 
re % ; rehduum ver6 4^ fcribe vxpvz 50 . Deni- 
que I in 4iacit 4 ^ cp9^ fubtra<S)a a 421 relin- 

^Sche. 4. quunt 418 : dele d igitur 411 ^ & i ; refiduum 
autem 418 fcribe fupra 411 • Aique ita divifo- 
ris applicatio una peradb eft « 

Sche.». 11; Vertime,.quia ulcima diviforis notaS, 
per quotientem 4 mulqplicata , 8s fubiradl^ ex 
37 9 etiam nota penultima i, per eumdemquo- 
tientem 4 inultiplicaia 9 fubtrahi , debei a refi- 
duo 50 fupra ipfam pofito , itemque & prima 

/ bchc. 3 . j miutiplicata/per quqtienrem eumdem 4 fimi- 
liter a refiduo lupra ipfum fcnpto 422 fubdu* 
cenda eft : hmc nt \ ut dum <]U«ntur , quoties 
divilbris nota ultima 8 in notis fupra ipfam exi- 
ftentibus 37 contineatur , talis poll lunulam 
nora in quocieote fit reponenda , per quam fin- 
guke nocas diviforis multiplicatas poflini fub- 
trahi a numeris fupra ipfas fcriptis , 8c c& ani- 
^ , dem adhuc lege, ut u1timSfubcra6hone peraeii, 

^ ^-4. refiduum4i8^fitvelnullum,veldivilbremi- 
nus 9 qiiemadmodum num. IV. modi I. eilr tradi- 
tum . Qp^re fi priml fubtradlione h&A » ne« 
queat peragi fecunda » aut bis pera(5lis , tertia $ 
nota poii iunulam fcripia minuenda eft unitate 
eoufque , donec fubtraiStiones fingid« poffint 
abfolvi . Prius igiiur ; qukm opereris 9 ferio 
tota operatio num. III. prasfcripta eric meii« 
taliter peragenda,ut nota in quotiente adfcrijp- 
ta examinetur . Q.uod fane non Tyronibus mo« 
do, fed etiam noQ rar6 exerciiatis fubmoleftura 
eft . Unde fatins erit , hoc examen notaado 
ieorfim inftitufere . 
Bxemplo jam di6U declaremus . Derur M 

de- 
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Schcy. 

dividendus pcr N . ^^ 

Q»xro , quocics N in M. Wf 8i \ 

notis fupra ipfum pofi- N. ^^ y^ 

tis 738 contineatur. 

Repcrio ter • Scribo crgo j poft luiiulam .2 m 

3 facit <5 , quae ablau a 7 9 relinquuiu x . 4 m } 

facic I z , quae ablac^ a 1 3 , relinquunt i . 9 in } 

dt 17 9 au« ex 18 auferri nequeunt . Nota igi* 

tur 3 9 ad quotientem 

fcripca, aimis magna Sche. 6 

cft . Quarc hac reje- ^ ^ 

^ f fubfticuo z j 8a jf}(0 

examen repeto , a in 1 tff^ 

funt4, qudsfubtra^a ^^- 

ex 7 rcIijQquunc 3 . 4 in 2 func 8 ^ qux fubtra^ 

£b cx 33 relinquunt 25 c in 1 fiinc 18 , qi» 

fiibcradia a 258 , relinquync 240 • Nota igitur x 

lcgitima eft . 

Qiiamyis auccm pleriqac « ut dixi fupra , fub* 
trai^oncm multiplicacionc permifceanc ^ modo 
jam CTcpIicaco ; mihi camen Vidciur confulcius , 
nc multipltcatio tota fimul abfolvaiur , 8e qiii<< 
dem a iioiftri iq dexcram » adhibitl cauiione 
aumero.lV, modi I. prosfcripc^ • 

V. Applicacione priml Schem. 7. 
diyiforis abfolut^ « quie 
Schem. i.is.iit. iv, 4^ 

txhibccur» promovcbitur ^X^ r 4 

divifor B un^ not^ verfus A. ^g^i v 
dexcram t ^ti fadhim vides B. 
in Schem. v 1 1, 8s operaiio inftituetur per omnia 
fimilis ha<5lenas tradiiae . Atque ita deinceps 
appUcationes rcliquse ^(iphires cfleticfaciendse t 
«molYcntul: . 

K z VL 
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VI. Si fadll aliqul promotione diviforis , is 
ne femel quidem in aotisy fuprafe poficis, 
contineamr ; ad quoticntem fcriDamr cifra , & 
divifor junb adhuc loco promoveatur ^ nuUI 
in dividendo nocl deletS . 

VII. Si qiiid fupcrfit divifione pcradll , fict 
quod prsfcriptum num. vi. modi i. 

Schem.viii. exbibetur numeri A fer nume^ 
rum B divifio tota , qus fupra ^ tantum de^ 
clarandi gratid ^ fluribus fcbematis fuit exbi^ 
bita * 



Demonfiratio 

Ujus modi fimilis Scjhem. Vin« 
eft . demonftra^ 



H 

tio^pMBCcdentis . IJ84 < 84 

Quamvts autenu A ^f^ai ^ 
bac ratio dividendi B ^giri I ^J— 
faffimfit vfitata^ prio- M^ V "' 

rem tamen illam longi melioremfentio : ufitata 
fiquidem , dum notas expungit , vefiigia di^ 
vifionis^ ac membra confundit^ utfiquider^ 
ratumfity corredio adbiberi plerumque vix 
poffit , ut exfohem, VIILfatis apparet . Prior 
vero Ula ^pnguladiv^fionis mmbra , fy fin^ 
gularum produSla multiplicationum ^ %" qua 
/uitra6iione faCid ex membris fingulis ma^ 
nent refidua^ diflinSfi exhibet . Quo fit^ ut 
facilisfit corredio , fi error irrepjerit . 

Plures alii modi divifionis , qui non minus 
ingenii y quam utilitatis habent ^ apud pra^ 

« D^fidg. fatum AuHorem a videri poffimt . 

/«' 14 J. 

usus 



D 
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USUS TABUBLiE PYTHAGORIC^ 

Commaus Jn Divijhne . 

I Atus fit namerus qaicumque , tfi E 
duabus ootis conftans E , 8 F 

Sc nota quaevis fimplex F . Qpx- 
rinu: quotics F in £ comiuetur . 

Qpxratur tn laterc A B nota F, 8c in liiicS'0 vide tar 
nnaierica illi refpondcDte □umerus E , aut eo-bel.ctf. 
proxim^ niiiior 56. Ab hoc nuraero furfiHD: 
^cendendo ad latus A C * incidcs in quocien-; , 
tem quaefitum/. 

Raciopatec ex conflruiSlioue t^uUe, cap. 
VI. tradit^ . 

DIVISIONIS COMPENDIA. 

D 

c 1889 i 819 1000 
t 819 

\i889 » O 
1000 

l ^~»Umukinia nota diTiforisDeftunitas, 
V> & reliqux omnes cifne ; a dividendoC 
atifer tot ad dextram notas 829 , quot cifras ha- 
bet dlTifor ; reliquas 1889 fcribe poftlunulam, 
quibus appone noias abje(3:as 829 fupra divifo- 
rem 1000 fcripias, lineoIS inierpofitS: quo- 
tiens crit 2889 numcrus intc^er , poft lunn- 
lam fcriptus ', unii cum frafhone G. Q^od fi 
notse abjedbe etiam cifrx funt , ut in exeniplo, 

rtiens crunt ip& notx ad finiflram refi> 
341. 

-. K j DmoTi' 
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Denumftratio 

DiVif. TjAcile colliffi- 

«41 { 000 1000 X^ turcxPorilm. 

Vin. c. in. Qflin 

'^41 etiam patet ex fe- 

,Quotienf cuitdo compendio 

mukiplicatioois c 
Vn. Nam lOoo multiplicafis 941, producet 
342000. Efgo 1000 dividens ^41000 facitquo- 
tientem J41 : ut patet ex definitione XIII ^ & 
XIV. L. VII. Per defin. quippeXin. L. VH. , 
ut unitas eA ad 1000 ^ ita 742 eft ad produiShini 
s 18. j. j4tooo. Ergo a pcrmutando , ut unitas eft ad 
342 , ita tooo eft ad ^42000. Ergo per de&L 
XIV. 1000 dividens 341000 » aat quotien^ 
tem 341. 

II. Cum divifor B con(iat aliis dotis (igoifi-' 
cativis unl , vel pluribus diverfis ab unitate , ad 
dextram ver6 habet cifras ; a idividendo A rucf 

A. 1. 4. 9. I 45 B 2 { 00 

-«*. \ 124— m 

0.4 t *oo 



< 



0.9 
9 



t 

ium attfer ad dextram tot notas 4^ , quot habet 
cifras divifor , & notse reliqus 249 dividantut 
per iblas divifbris notas figniflcati vas . Divifio- 
ne peradl ^ fiquid fuperfit , quemadmxxlum hic 

fupcr- ., 
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fiipcrcil I , id cum notts abjcftis 46 quonchti 
iniegro 114 apponc . divifore fcripto infcrlus , 
Sc IJneoII tnLCtpo/iii, Q^oueas eritiniegec 124 

Vanmjhatio 

fX Porifm. VIII. C. 17. 1.000 j D 4 
c. ni , Tcl etiam 14 

tx compcodio I.inul- — 

liplicaiionis c. VIL t.2. / ^ 

difcnrfii firaiU * nt j.i, \ ^°°^- 

paidlo anie , dici- _ 

ter. o 

ni. Com dividcndus habet clfras ad dcx^ ' 
tcam, & nihil ex notis (igniHcativis fupercil , 
tot quoticoii adfcribcDtur cifras , quot poll uU 
timum mcmbnim figniiicativum ciftse rcftaat 
individendo. 

Efto C diTidcndus per D ; 4 Jn primo mem- 
bro *7 conrinetur fexies . Scribo ergo 6 poft 
lonulam . 4 in (5 eit 14, quae fubfcribo membto 
17 , ab coque fubiraho , 8c rcfiduom ?. rcpono 
iiilTa lineam , cique adfcribonotamiaiviaeadi 
proximam z , ut nabeam fecuidum raembnun 
31 . 4 iH Ji continetur oftics r fcribo 8 in 
qnotientc. 4 in 8 facit %z , qufe fubtraiSfca ex 
membro j«, nibiJ rclinquom , Qjiiavccb in 
dividendo jara nikt rcftat , prsrcr clfra» , ad- 
fcr^qaotienuci£ras:totidem, & petadltaeft 
divifio. 

DcmoQftcatio-exFoiJfm. Vm. csp. IIL 
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SPECIES DIVERSM 
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EUmdem ad mockm tradlandfle^^ qui tradicar 
in muitiplicatione cap. VII. 

C A P U T X. 

Divifio faciUima firlaminastabula 
Ppbagorica. ^ 

1N opere divifionis prjBcipuum faceflit nego» 
tium inrentb quod , feu quotientis , per 
quem multiplicandus eft divifor . Hunc quo- 
tum 9 quin etiam produ6hmi ipfum ex divifo- 
se^ in quorum mmtipltcato , admirabili com-« 
pendiolaminaBCxhibent. Oetera onmia pera- 
guntur , nt in modo primo cap. priscedentis , 
qui aptior eft huic methodo , qukm fecundus * 

Z Datus Sit nu« 

a b c 597 Divif. raerus AC divir- 
4590.9.3. dendus pcr nu- 

4179 /7^9 mcrumZ. 

^ I \X L Appone fibi 

d 41 1 .9 mum6 laminas , 

358 X quas in primo, 

•.— ^-~« eoque fupremo 

c ^"ij. } oroine exhi^ 

5)7 3 beantdiviforem 

' ,. ,— Z. Praeter fcfae- 

o ma hic appoft- 

tum , isfpice tzr 
bellam AX cap. VI. 
n. Determina membnnn primum AB » uc 

num. I. modi prinii cap. X. 

HL 
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ni. Vide , ouis ordo in laminis numenim 
concineat memDro acqualem ^ vel proxime mi- 
norem . Is autem ordo eft proxim^ minor 
membro , (|Qem immediate iequimr ordo , 
inembro major . Numerus laminas exponentis 
XZ , ordinem denominans , efl quotus , poft 
Itmulam fcribendtis . 

In exemplo noftro reperis , ordinem proxi- 
nieminorem membro efle feptimum . $cribc. 
ergo 7 poft lunulam . 

IV. Ordinem inventum , qui eft ipfiim pro- 
dttiShm) ex divifore in quotmn 7 , exfcribe in- 
ftz membrum AB, ab eoque fubtraJie, & infra 
lineam fcribe refiduum 41 1 , cui adjice , pun« 
£ko interpofito ^ notam 9 , quse in dividendo 
isembrum primum A B antecedit, ut habeatuc 
membrum fecundum 41 1. 9« 

V. Divifio fecundi membri , & fequentium 
eodem modo peragetur , qtto primi . 

VL Si membrum eft minus ipfo divifore, ac 
proinde & primo la^inanun ordine , qui nimi- 
rom cominet diviforem ; quotienti cifra adfcri- 
bctur, & membro adhuc una adjicietur nota 
ex dividendo 9 ut membrum habeatur novum • 

Vn. Si nonus ordo eft membro minor » in 
quotiente fcribatur 9. 

Porro, exercitatione vel miniml accedente^ 
momemo cetnimr , quis oido proximi minor , 
am ma]or membro fit . Revocanda funt in me- 
moriam Porifinata n, ac III. cap. Ilk item qua^ 
monui cap. VI de modo exfcribendi , ac Ie« 
gendi ordioes . Deindetrefledlendum eftma« 
xim&adultima loculamenta ordinttm,^^tianu 
nimirum fit nota in poftremo ad laevani ttaan-' 
golo; &anfummanotammRhonii}i fcoximi 

cxcc* 
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excedat novem « adeoque num aliqua indc^ 
nota in triangulum poftremum fit rejidenda, 
&c. 

Dmmfiratk 

FAcil^ colli^imr ex demonflrads cap« IX. 8c 
ex ips^l diviiionis definitione , quam vide 
ante Ub. VH. def. XIV- 

Qjiim vero pr^eftansfit hac divid**ndi roHo^ 
nemo certius intetliget ^ q^iim qui fi$erit ex* 
fertus^ Pluferfan^ div[fioneT md^ alterdve 
bard fic expediet ^ q^ikm die integro vii com» 
mtm. Alboc temporit y atque opera ingent 
compendium accedii operationif recuritas ^qu^ 
errori ex incurid ^ ^ hallucinqtumt orto 
vix locum ullum retlnquit • 

C A P. X L 

Alditionis , ^VubtraSiioms ^ Multipti^ 
catioms^ Divifionis examina • 

TUtiilunnm* cff , nt per invicem bse foecie» 
^ exam inentur , cum reliqus Praxes fint er« 
sori obnoxias .. 

ADDITIONIS EXAMEM 

TiT A TTTt per lubtra<SHoBem . Efto 
M B l^ fummaX, fa£bi ex additione 
duorum numeromm A, &b B . AU 
terurrum additomm • pnta H, fulv 
trahe a f ummd X. Si refidno» C fit 
idem cum Akero A 9 reStt pera«* 




FRACnCjEL1^.lCAP.Xl 1« 
123 C <Sb fuic additio* Enamm eity fi 

non eft idem . 

Qu6d (i exiftat fuaima Z ex idditione trium 

numerorttm D ^ E ^ F » atit ^uriiim i ejcamea 

inftitiietur hufic in modum « Incipe aimiflr&^ 

^97 D 8<dicxy8^4iimf 14; faxcfub- 

835 E tradjt ot i^ relinc^unHt ti qnas 

47^ F cum o faciunt to » Dein 9^397 

*^—^ Faciunt t9 ; hasc ablata ex lo re« 

166S Z lin^uunt t , ^uod cum 6 facit 18« 

^**-^ "^ 7^5«^ fiiciulit 18 9 qus^ ablau 

aio ex 18 nihit relinquunt . Proba 

igknr fiiit additio , cmn fumma Z 
i^ualis reperiatur omniburfuis paxiibus fimut 
fumptis « 

SUBTRACTIONIS EXAMENT 

Ftt per additioiiemrefidiii X a(| 
nuroerum^tfabtra^him H r fi 
enim fumma K inde fiuSb con- 
veniat cimi numero G, ^ quo 
fa£la eft fubtriftio , pM>ba dl 
fi^tra<5lio ; mala^ & non conve-' 
^34 K niat. 

Licebit etiam fubtradlionem «34 G 

examinare per fubtra6Honem • 5« H 

Refiduuni X fiibtrafae ab G , & ^ 

noTum refidiiam fit L , Si faoc i8ie X 

conveniat cura numero H prins ^ 

fubtra<5lo r bona fuit prior fub- 5^ 
tra£Ho . Ratio utrioique exa^ 
ttifiis maixifefta eft « 




15<J ARlTBMETtCM 
EXAMEN AiULTIPLICATIONIS 

Flt pcr divifio- 5*J N 

nem . Nume- <$ P ( SH R 

ri fe mucu5 radl- — — 
tiplicantes fintN, 3138 Q. 

P.. Per multipli- 

cautem P divide produdhim Q.. Si quotiens^R 
conveaiatcum multiplicato N^ re6^^ inftitn^ 
ta fuit multiplicatio ; mal^ vero , fi non con^ 
veniat . 
dcf. I j . Ratio patet ex notione primS a multiplicatio- 
& 14. nis , ac divifionis , & XVI. L. Vn. 

Si per laminas fai5b cA multiplicatio , vix 
opus ullo examine : adeo fecura eft ab errore 
iAamethodtis . Si tamen volueris examinare ^ 
nullum erit examen facilius 9 quilm ipfa multi- 
plicationis iteratio • - 

EXAMEN DIViSIONIS 

Flt pcr multiplicationera . Divifor B raulti- 
plicetur per quotientem C r fi producatur 
numerus divifus A , proba A * B- 

eft divifio , ut patet ex de- ^,4.8. zDivif. 

f dcf I } . finitione f divifionis , ac a 

&'4-7- multiplicationis , &XVI. / 114 

L.VII. 0.4 \ C 
Si pofi: divifionem ali- 4 

2uid fuperfit ^ diviforem 

Imrftiplica pcrquoticn- o. 8 
tem F : produdto G adde 8 

refiduum a. Si fumma H fit _ 
^ ssqualis dividendo A^ pro- o 

bacfldivifio. . A E 
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A E Quod fi per lami- 

24. 1. 1. }; Divif. nas peradb aivifio ell. 



24 803 F vix opus eric examine 

_ uUo. Si tamen exami-- 

o. 1. 1. G nare placueric , multi- 

9 ^409 plicatio . ad examen re- 

«. ^uifita , iifdem manen- 

tibus laminis , qnx di- 
% z vifioni infervierunt ^ 

perficietur . 



Hx4ii 

Scbolmm. 

MOdi exanunandifer abjeSi^nem novena-* 
rHy quoniamjallaces/imtjbicnanlu^ 
Inm adfcribere . Nituntur tamen infigni pro^ 
frietate ejufdem numeri . 

/. Aktitur enim novenarius omnem nume" 
rum j cujus nota accepta tanquam fimplices 
cmficiunt 9. Tales numeri funt 18 , %y ^ 36 , 
45f54>*3»7*>8i,90,99,io8,ii7,i2tf, 
^ ahi infiniti . 

JZ bno cujufcunque numeri , a novenario 
numerati^ nota fimpliciter accepts conficiunt 
9 y illis tantum numeris exceptts ^ quorum 
omnes nota funt 9 , cujufmodi funt ^^ , 999 ^ 

nL Si numerus qutcumque^ duabus notis 

conftansj quem o nonmetitur ^ dvuidatur per 

9 , idem erit rejtduum cum eo , quod remanet ^ 

finotafimplidter accepta dividantur per 9 . 

Utfi 64 dividatur per 9 ^ remanet i . Acci^ 

fianturjam notaficwndfm vaior^fimplicem^ 
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6 9 ^^faciunt lo , qua divifaper p, etim rcm 
finauunt i « Pate$ ext^JL, 
' /K Quodfi mta ^ .numerum d^umcmfo* 
nentes.^ fimflieiter aecjfpta ^ c9f^tunt minus » 
4fuam 9 ; koc ^ fuod cmgfciunt ^ erit ipjum reji^ 
duum 9 jfuad relinquttur ^ numero dato fer 9 
Jivifo . Dentur 3 } : hac divifa per 9 relin^ 
^qumtlS^ quantum videlicet corificimitipfknqta 
fimpli^es^^^. 

, y^ Atque exbisdemfsm €onfequens sfi ^ tx 
quovis numerjf div^o per^ idem reltnqui^ 
quffd rjtlinqmtur ex n^tis ejufdem mamrifimm 
pltQiter acctptis^ fiptr^ dividantur ^ 

Neminem legi ^ f iif korum caujam aperiat « 
Indicabo fontem verbo « Novmanus efl unitate 
mmcfr dinario . Ho^ ritefi expendas , ^ appli^ 
ces , fropri0t^es indejam rece^fitas nm dif^ 
culter deduces j, 

Porro quamvis hae proprietas ^ pulcbra 
fit ^ ^ verijfima , examina tamen per illanu 
inftituta fallunt ^ A notis fiquidem mniunt^ 
misnerarum addendorum fimpliciter acceptis 9 
abftciuntur quoties pojfunt^ boc efl 
duntur illa per 9 ^ d^ reffduumfir^atur . 
milf^er a notis fumma Jmpticiter acceptis abfi^ 
siuntur^^ quoties poJJUnt. Quodfir^mim 
idemjit cum priori refiduoj cimcludit^r^ rito 
fuijfe pera^am additionem . Sed fallit comclu^ 
fio 9 quia ticet pterumque tum erratum nonfit ^ 
infSniti tamen cafus dari poffimt^ in quibus boc 
it^amen indiceP additumem ejfh b^nam^ ^ua 
maia efl . Ratio efl , qtfia potefl novenartus ^ 
kno (S^ quivis numrusjf dividenJo duos mtme^ 
fios inaqttates ^ idm exbibere rtfiduum % qttad 
igmdmperfe eftmmt^eflm . 

£a 
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En Exemplum . 

ht nameritAy 2*, C, j, (J* 5 jj8 A 
funt 8 , (jr 8 funt 16. Ab^^t 9 «34 B 
reflant 7 , fu^ fum ifjekmt^'. qta- — 
^f d>je£iis } , (^ ^faeiunt 7 . JVs- 83^ C 
ffifrtj ighur A, B divtfis ptr -j. 
reflant 7 . J-am iw nHtnero C 8 , ^ ^ faduia 
II ;^e&is^reflmt'%'^quscum^ficitmtj. 
Vtrohiqueigiturtam ex addgrtdis A,B,^ quam 
ex fummd fratenfd C firperjimtji nejnc^ 
tamen C vera ftimma ep A , B, ccnficivmt 
enim iUi 591. Ptri.modo infubtra^ione., mul^ 
tiplicatim' ^ diviflone , radicum .extra&ionc 
ku,jusexamimsfid«sfuf^Sia efi . 
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LIBER IL 
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Fra^crum Numerorum Defititio , 
Scripthf Enmciatio. 

NUmerus fraAus , qui edam firadHo » 
& mmutia dicimr , eft pars ^ vel 
partes unitatis » aliquod tomm divi-' 
fibile reprasfentaniis . Ut fi tomm 
aliquod it£k\im fit m quiuque partes asquales » 
&quifpiamex illis fumpferit tres; dicentur 
illa? tres qumtae partes numems fradhis . 

Quoniam igitur fraAus numerus eft pars , 
partefve alicu]us totius , duobus numeris fcribi 
debec, c^uorum unus indicet quot partes cx 
coio accipiantur , aUer quales . dcribunmr por- 
ro duo ilti numeri fupra invicem , lineolS in* 
terpofiii . Ut vides in his exemplis . 

Supe^ 
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I z 4 11 

A-, B- C- D- 

« j 7 i| 

Snperior numerus indicat , quot ex toto par^ 
tes accipjantur , infcrior de%nat ^ in quot par- 
tes tomm ppnatur divifum , ac proinde qiules 
fint parces ilke , qox ex toto funt acceptx • 

Superior igitur , quia panium ex toto ao* 
ceptarum indicataumerum , numeratordicitur» 
inierior autem , qiiia partium acceptarum de<- 
fignat fpeciemt nomjiator^ feu denomina« 
tor appellamr . 

FraiS^ A , B 9 C , D fic enuntiantur • Auna 
fecunda , ieu una dimidia » B d\m tertie , C 
quamor feptimae , D undecim deciniss tertis. 

Qji^ vis autem pro toto diyifibili plenimque 
«mitas fupponamr » numerus tamen quicunque 
fuppQoi poteft . Qpare E fira^his^ fi totum 
5 » fint tf4 aurei » fignificat quinque 

jp odhvas partes 64 aureorum . 

Denique adfradlorum naturam penitusimet-* 
licendam ^ id erit ftudiose ^fervandum , fradlos 
ao integris uumerk quoadrem nondiflerre . Ea 
foladiiterent^aeil^uod fra<fti defignent res/juae 
fint panes rerum ab inte^is immeris defigna- 
tarum , ac proinde , quod unitates fra<%i nu^ 
neri fint relativas : integri vero nunvri ' fini- 
tates imt abfoluta? . Dentur exempli gratid 
Aoreni it$ ^ ic kz&ioa^ koc eft 4 vigefimx 
anius floreni . Numcrus Integer 115 continet 
«:enmm viginti qtiinqu|^initates,quarum fingu- 
hf floreaum dcfignant. hdi£bxi fimiliter a , hoc 

L cft 



ni , coniinet quatuor luiiutes , -^ a 
quamm GQgulas ddienuit unanL. ^ 
partem vigelinum noreai , hoc 
etl aflem ununi , ac proiadc^ ^ 

quatuoc vigefinic floren} ugnificaat „ i. 
4 afles , qui tam eil nuaerus inA- 
cec, quam 115 floceoi. Imbquili- ' 

bet numerus imegec , rcs quanias . 

defignans fra<^s eft , fi cum ma- ^ 

)ori toto comparetuc . Nam % floreni ^ 
iiim una teriiaunius libre, five ^; ' 

& 7 pedes func tres quintte unius 
paiTus « five c ; 8c looa paflus fuac „ j 
ouae quintte unius milliacii Italici, 
fiverf. AdluBcTyroDesadvcrtecc, ' 
mukum intereil . Caufa namque pnecipu^ » 
ob quam iUis £i:a^rum numerorum ua^tio 
difficilis , & obfcura videri foleat, ea eil, 
quod prius ad operadones fra<5lonun , ac rc- 
gulas addifcendas pr<^liant , quim illorom na- 
tucam pecfpcxecint . 

Mmittmi Gtrurale . 

CUm du« &aAtones , aut [diires inter fe 
comparantur, femper inuJligcpdae funt^ 
efle panes ejufdem totius» nifi contcacimn in- 
dicetuc . 
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CAPUT It 

f^oBoram Tbtoria Frima , 
THEOREMA I. 

FRaBut omnis efi ad totum , fiu umt^tem , 
m numerator ad deacmmatorem . 

Demtmfirai^. 

PAtetex defioitioBe Qumeri frafli cApite^ 
pnecedenti expUcjii . DenomiiuioreDim 
dejtgnat ipfum totura fe^um in tot partes SBqus- 
les , quot in denominatore uDitates funt . Kar 
merator ver6 iniUcat , quot panes ex toto ita 
fcAo accipianmr . Qpare cum fradhis nihil 
alind fh , quam ille ipfe partium aumerus , quas 
acceptas ^e ex toto , Qumerator indicat , m;^ 
nifeitum eft , f raiflum effe ad totum , ut nome- 
rator eft ad noiDinatorejn . £x faoc rite intel- 
le^o cxiAum 

CsrollaTta . 



o 



Um numerator eft minor de- 
nominatore, fta^tus fuo toto 
20 minor eit . 

— b Cum nuraerator n»m!natore ma- 

jor eit , fcatShis eft major toto . Sic 
} frat^ ay id efl triginu Tigelimx , 

T ^ excmp. gr. , florcni , hoc eft 30 
alTes , funi majores toto , nempe 60- 
4, ^ leno, fcujoaffibu». 

L z Cum 
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i^ AKITHMETIC JE -^ 

Cum aumerator numcratori xquaiis efl » fra- 
£tus toti aequivalet . Sic ^ , id elt lo vigefims 
floreni ^ hoc eft m afles » cfonficiunt florenum • 
Sic c , 4 aequivalent unitati^ feu toti » quod uni- 
tas reprasientat • 

II 

*^ -. Ex theoremate colligitur veritas 

J* ^ - illius » quod nunt Vin. cap. IX. in 
modo primo diviiionis traditur : ni-- 
mimm cum numerus % minor per majorem ; 
dividendus eft , quotientem haDeri , fi major 
dcfin. 14 n^oori fubfcribatur , «tfiatfwMftio/. In onmi 
fiquidem divifione quotiens eft ad unitatem ^ 
ut dividendus , qui nic eft « , ad divcTorem ^ 
qui hic eft j,, Sed etiam fra^io /eft ad mrita* 
tem ^ ut ft ad } . Ergo/hic eft quotiens . 

THEOREM A II. 

Slfra&i unius numeratifr a E F 
eft ad naminatarem h^ ut a e ^^ c 
fraCH alterius numeratar c efl ^ ^ T* , 

m /equales erunt « 

Demonflratio . 

Pladhis E eft ad tomm , ut numerator « ad 
nominatorem b per theor. I. , hoc eft per 
liyp. , ut numerator tr ad nominatorem d , hoc 
6ft per theor. I. , ut fra^his F ad idem totum • 
Q.uare cum ambo fradti E, & F ad totum^ 

iguodin utroque idcm efiefupponitur^eamdem 

h^ybeant 



PRACnCJE . LIB. n. CAP. IX rtf j 
habeant proporuoncm, pcr EK. lib. V. aequalcs 
cnmt. Q. E. D. 

Itaque val<n' fra^orum nen ex magmtudine 
fHtmerorum , ftMus exprimmtur , fed exprc^ 
pcrtume eorumdem sjiknandus eff j fuod ulte^ 
Tsus ex tbeor. III. IK. y. hmotefcet . 

THEO R EMA IIL 

FRaBus Uh A major efl altero A B ' 

B ^ cujus numerator € ad nom e8 2 g 

minatorem f majorem habet fro^ ^ « 

fortionem^ quim alterius numera^ £16 6 h 
tor g ad nominatoremfuum h . 

Demonflratio . 

NAm per theor. I fradtos A ad totrnn eam- 
dem proponionem habet , quam^ad/; 
hoc eft ex hyp. majorem , quam gsdb; hoc 
eft per theor. I. majorem , quam fra<5his B ad 
totum idem . Ergo per X. fib. V. frafftus A 
fta^oBmajor eft . Q. E. D. 

THEOREMA IV. 

^RaiHj quorum numeratores in mutuosde^ 
* ncminatores duEH eumdem gignunt nu^ 
merum^ squalesfunt. 

E F 
penturfraaiE, F;&tam 
a m d^ quam r in & producant i %-• 

eumdem numerum k . Dico, b 4 tf d 
fra^sE, F «qualeseflc, 

k la 
L I Demon^ 
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DeflMnfirath . 

PErXIX.LVn. crtttfjid*,iitradi.Ergo 
per tbeon IL fradti E , F ^aalcs funt . 

THEOREMA V. 

FRaShn ille A alterd B majar eft^ ci^M 
numeratar muttipticam alterius ncmin^ 
tarem majorem gignit numerum . 

Producat ^ in 19 majorem A B 

nuroerum c , au4m m in b . g x ; m 

Dico, A f raoum majorem -^^ — * 

dTe fradtoB. h 4 9 n 

c 18 j^ d 

» 

Denmflrath. 

QUia c ^enitm ex ^ in n ma)or eft d geaito 
ex m in ^ 9 habebit per cmoL IL prop. 
XIX. L VIL ^ ad ^ majorem rationem , qukm 
m ad ?i . Ergo per tkeor, ni, frai%]s A ma]or 
cftfraaoB. Q. E. D. 

Cmtlarium. 

r\ X IV. & V. theoremate modus habctur fa^ 
. cillimus cxaminandi , fra£li nc dequaics 

fint 9 an insRjualcs ^ ic mcr major fic . 
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PRACTKJE.LIB.n.CAP.n. idy 
THEOREMA VI. 

PRa£H D,6y idem nommbaientes p , tam 
ittterfe profortionem baiefa, quam »«- 
meratores m. n. 

Demonflratio . 

PKr thcon I. fra6his D eft D G 
adtotum^mmadp.Idem m 7 5 n 

vcr6 totmn cft ad fradlum G , — — ^- 

ut idcm p cft ad » : Ergo cx p 8 8 p 

Suo pcr XXn. V. firaaus D 
adfraiShmiGjUtmad». ^. E.D. 

THEOREMA VI L 

DEnturfraOi P, Jt: primi numerator a 
multiplicans alterius nominatorem o fa-^ 
eiat a o ; alterius vero numerator c multipli- 
cans nmnnatkremprinu nproducat c n . Erit 
fra£ius P adfiraikm R^ut zo adcn . 

Zhmonfiratio . 

» 

NOminatoresn^&^^m* no 

viccm multipljcanrcs ao cn 

proddcant fi o . Fra^ P a c 

efttdtotam^utaadn^per P«-»~ ^^-^R 
tJicor. I. Scd ctiam per n o 

fchol. prop. XVn. l Vn. a To- 

ceftadnoyut^iadn. Ergo • tum: 
fradhsPeft ad totum, ut 
a cft ad n 9. Atqui pcr fcl(ol prop. XVII. n 

L 4 eft 
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ttfS jtRlTHMETieM 

• cft ad f n, ut ad r, hoc eft per thcor. l, nt 
totumeft.«lfc*auni A. Igiiur cx acquo per 
XXII. V. frai£h»P cft ad fraftum R, ui o o cft 
adcB. £■ E.D. 

T HEOREM A VIIL 

S7 duofraSH Cj D tumdm numeratorem h*r 
buermt a , erit prior Cad poflerlorm D , 
ut reciproci pofltriorit nomnator o ad friorit 
ncminatormB. 

Dmtnfiratio . 

X^XainoBAtao, 6c an a z 

r cxainn. Per pnBced. C— '■ ' —D 

iratftus C eft ad fraAum D, n o 
ut 4 ad <9 n; hoc eft per 

lcholprop.XVII.lib.Va, ao aa 
nt aa n. ^. £. D. 

C A P U T IIL 

Redu^ionet Fra^orum. 
PROBLEMA I. 

RednSio fra&orum ad nunimos ttmuttos . 

DIcinirfra6tioadmiiiiinos termJDOs redO' 
ci , cum rcperitur ei aeqwvaleQS alia , 
minimis numeris ecprcffi . 

Datus Ht ira<%is A ad mini- A B 
mos terminos reduceDdos . Per n vf 3 c 

I»op. XXXV. hb. Vn. invc- -— 

nianturnamcratori n^ ^ iK>°ii' P 3^ 4 - 
mtoii 



^RACncm .LIB.tLCAP.m. i€9 

Mtori t proportionales miniim r , 8c t^ ex qal« 
bus itz&M conftituanir B . Hic cft qiuefitus • 



Denmfiratio . 

NAmquiaperconftr.reftadty m nad/ 
a^uales erunt fra^ A, 8c B« per thcor. 
n. cap. prseced Neque poteft alins {iz€to&y qui 
minoribus terminis conttet , fra£b> A ^equaiis 
exhiberi : ad hoc enim » ut patet ex IL theor. ^ 
Tequirerentur duo numeriiimsi?^^^ proportiona« 
les, 8c minores minimis jam repertis r, p. quod 
fieri non ppteft . 

/ Qjiod iin^ p termini fra6fcionis datae A fint 
in proportione fiil minimi , non poterit fra£tio 
data in terminis minoribus exhiberi . Utr&m 
Ter6fi»;^(int in ratione ful minimi^ innote- 
£xt ex ipsl conftnuSiione prop. XXXV. 1.VIL 
Et univerfimjper XXXIII. L VII.omnes nu-» 
meri inter fe primi funt in ful proportionc 
minimi. 

PROBLEMA II. 

ReduSUfraSiffrum ad nome» idm . 

P A R S I. 

N P 

nAti fiQt dtto qiulibet,fra<% N » «». — ■ 

P . ad Goninaae aoineaire* a ) $c 

Deno- 



1 
f- 



170 ^ILMI H/K£, J tLiJK, 

DenomiiMtores , iBTicem fe ad >8 «o cb 
imkiplicantes , <dabuat nomi- ■ ' — - ■■■ ■ 
natorem commUBem b d. bd 14 o^bd 
Tum mimcrator a doAus in R T 
norainatorera d prodocat a di 
N P erit fra£his R cqualis dato N. 
a t $ c Rurfum numentor c du&m in 
..;— — — nominatoreni A gt^c c b i eric 
b 4 6 d (ra£fa»T pardatoP. 

Denm^atio, 

6 t% ad cb pEr fchol. ot 

R--TR---T i XVn.LVII. 

1414 bd bd d^eftadM, nt 

d ad ^ . Ergo pe i 
theor.n.cap.praec.fra£li N, &R aequales funt . 
Similiter , quia per idem fchd. f * eft ad * *! , 
ut f ad rf i rarfam per iheor. II fraAi P , & T 
sequales enint . Datos igitur N , P ad idem no- 
njenrcdaJiiraus. ^. E. F. 

P A R S I I. 

Ati fint tres fradlt G, H, I, aur plures afl 
nomea idem coducendi . 
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* Dcnoniinatores ^ , i » /inter fe mukiplicati 
dabuat deoominacorcm communcm h df. Nu- 
nieratores finsiili provenient , fi nomerator 
uniuicujurque Trafliopis datae maldplicet pro- 
dudhim ex nominatoribus reliquarum / 

Sic 9 ut fra<%is G rcdocatur ad nomen hify 
cjus numerator a du<5his in df^ genitum txno^ 
minatoribus rcUqnorum H ^ I , producat a^ df^ 
erit fra Aus R iizsSto G sqvalis . Ut reducatuc 
H 9 e)us numerator du6his in b f^ gcnitum ex 
denominatoribns reliquorum G ^ I » producet 
ebf^ provenia fradios T par dato H . Pari 
modo V asqualis proveniet dato L 

Dmonflratio . 

odfeA ad bdf^ ut 4 ad ^ per fchcl. p. XVII. 
l Vn. Ergo per theor. II. c». praec. R , G 
jgeqnales funt . Pari ratione cb/c^ ad bdf^ feu 
pcr fcholp.XIX. 1. VIII Jbf, ut r ad 4 . Ergo 

Kr iheor. II. etiam fradii T » H aeqnales funt . 
raique quia ebd , eft ad bdf^ ut e ad /; squa- 
les erunt fradti V 9 I. Reda£ti (uot igitur ira- 
£ti G, H , I , ad nomen idem . Q. E. F. 
Operatimem totam utrtufyue partis ipfe Hu 
terarum conj^^us exhibet : que fanh Logifti' 
M fheeiofafrulius efl proprius y ^ longh iw- 
Miffhms . 

P A R S II L 

• 

DEntur fradi qnotcun* A B C 
qucA^ByC^quos 351 

oponeat ad idcm Romefi ^ ^ p^ 

leductrc 9 6c in minimis 468 

tctmU 
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tcrminis. 14 

Invcni pcr XXXVl. 6 4 ' J 

& xxxvm. lib. vn. ,8 ao t 

roinimum numcnim 24» ^ •^ JL 

qucmnominatorcsdati4, 

6 , 8 mctiuntur . Is crit n £ p 

communis nominator . 

Hunc nominatorcs dati 4,^,8 dividant pct 

quoticntcs 6 , 4 , } , qui fi multipliccnrar pcr 

numcratorcs datos } » 5» i. provcnicnt 18 , oo^ 

3 numcratorcs novi , cruntquc fradti D » E , F 

cjufdcm nominis datis A , B , C squalcs , in 

tcrminis minimis . 

Dmonfiratio . 

QUod fint aMtialcs , fic oftcndo . Exconftr.^ 
& ex fcholio p. XIX. 1. IX. patct , tribus 
hifcc numcris 4 , 24 , 3 quartum cflc propor* 
tionalcm 18 . Undc pcrmutando 4 cft ad | , ut 
24 ad 18 . Ergo pcr Thcor. II. fradki A , D 
asqualcs funt . Pari argumcnto B , & E ; C » 8c 
F «qualcs crunt . 

Quod ctiam fint in minimis tcrminis » fic dc^ 
monlfaro. Ut habcantur fra<£^i cjufdcm nominis^ 
& «qualcs daiis. A , B , C , ncccflc cft , ut dc- 
nommatorcs dati 4^6,8 adasquat^ dividant 
nominatorcm communcm furarum: fic cnim 
provcniunt quoticntcs , qui duffci in numcrato- 
rcs datos } » 5 9 i cxhibcnt novos numcratorcs 
qud?fitos • Atqui pcr conftrjiominator illc com- 
rounis IK4 jam invcntus cft minimus ^ qucm no-» 
roinatorcs dati 4» tf , 8 adsquat^ di vidunt . Er^ 
oon pofiuot jdii fra^ y noaunis cjufdcm , datis 

A f B t 
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A 9 B , C a^uaks inveniri , in tenaiiais mino* 
nbus f quam repeni jam D , £ , F . 



D 



PROBLEM A III. 

Fraffhnis reduCHo ad nomen datttm . 

Ata fit fradlio F F G . 

reducenda ad fra- a 2 8 c 

^onem , cujus nomina- ■ ■■ 1 " ' ^ 

tor fitd . bj izdixd 

PerXDCI. IX.,iit 
& ad ^ 9 fic fiat ^/ ad ^40 

alium r: quod fit ducendo ^ ki ^, 8c produ(Shim 
e dividendo per b . Quotiens enim c erit nume- 
rator qwefitus , qui cum nominatore dato d , 
dabit fraiStum G aequalem dato F , ut patet cx 
Tiieor.II.cap.prac. 

m.p Q.uodii b non me« 

a 4 9 d 6 n «. I tiatur e , ut cqntingit 

-* -^ •-* inhoceKcmplo,,ubi 

b 5 8^58^ dividens e dat quo- 

J* c . jfn % ticntcm », w; quo- 

\6 — m tientem integrum n 

jf fcTibe fupra denomi«* 

<natorem d , erit fra- 

&m nfd^myp.4 f hoc eft fex odiavs , cum 

^dbusqtiintis^ex uaa o6tavS ) squalis fra6to 

Demmfiratio . 



<X 



Uoniam, ut^eftadii, itaicftad9,m; 

manifefhnn eft ^ hunc numerum n^ m 

ddSgnarc quot panesli^djsnogiinatas^ 

ncm- 
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Bcmpe quot odUvas partes , ex toto oporteat 
accipere , ut &^&o a ^ b «qualis fraiSfais 
habeatur nominis ^ . Cumigitur unitates fia- 
gulseincegri numeri n defignent ex toto accipi 
iingulas (K^avas partes ; uquet , id , quod in 
siiuneratore n^ m^i& minus unitate , neropc^ 
m y deiignare ex toto accipi infuper aliquid 
minus un^ odbvS pane » videlicct ^ t / 9 id 
eft duas quintasex und odUvd , quieeft nradiio 
f radhonis ^ Sed de jbis cap. VIIL plura . 

1 7 Hujus reduStitms ufus 

^ fracifuus efl ^ ut vatar 

9 fraSimis dats cogmfcatur 

P I m fartibus tjufdem totiu$ 

17 H- iq I notwribus. Iftji offcrantur 

— * ^ U id eftfeptm oflavs unius 

1XO zx %o fertica %o fedum : reducan^ 

tur l ad vigejmasj prove^ 
nimtp H- q 9 x; hoc eftfedes ijcumdimidio ^ 
ijuihus aquivalent lytd eftfeftem o&avs unius 
fertica • 

PROBLEMA IV, 

ReduSHo frafli toto majoris ad integrum, 

T; Sro fra6his A toto major . Numeraf or b per 
& denominatorem c dividatur . Qpotiens 
d ^quivalct frafto A. 



J3^- 



Dmimfiratio . 



A 'CR^aAus Aeftad totura, 

b IX ^ X^ feu nDitaEeni prd toro 

— • ( 3 d fuppolitam , m Rumcrator 

c 4 ^ ad nommatorem c per 

, xh.1. cBp.praec.Atquietum 

aQOtiens d eft adiuiiaicm, ut cumerator b 
ivifus ad nominatocem r , <jui divifor eft . 
Ergo fra<%is A^ 8e quotiens mieger d eam- 
demrationemliabcm ad nniuiefn . £rgo pcr 
IX. V. flMualcs funt . Q. E, D. 

Q^od fi Dumcratore per nomi- B 
natorem divifo , ^uoticns fit in- c 14T c £ 
teger cum ftafto , m comiiigit in — \ 3 — 
fra£Hooc B ; tunc non poterit -d^ 4 
fraftiodata leduci tota^aa inte- 
grnm , fed oquiValebit iotegro , Sc frai£lo 
fimul fumptis . Jjemonftratiocadem eft . 

ESdem catione reductmtor affes ad iblidos , 
floTenos , pattaconcs ; £oreni ad aureos , li- 
bras 8cc ; pedes ad pafius ; pedcs , 6e paffiis 
ad milliaria , &c. Ut'fl vjclim 4000« pedum rfi- 
ducere ad miUtaria 5000 pedom cootinentia* 
divido 49000 per jc«o , pcoreniunt 8 inU* 
liuia. 



«lOu 
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PROBLEMA V, 

Intfgri numeri reduSia ai fraSim 
lumiiiuf dafi. 



D 



Ams it nQmeros E 

intcgcr ^j , rc- *« c 

Aicendasadfra^unit *^ 

cujus nomiaator iit ^ . a 7 04 4 I^ 

Imcgcr a datus 

multiplicct * iiomcn datum 9 & prodi«ftoa 
fubfcribatur nomcn datuoi b # Fraftio £ lodft 
naiia ^uivalct ijitcgro a , 

Pfmai9flratio , 

PEr dcfinit. multiplicatioois , ut produdhia 
rcftadmultiplicatum A, ita multiplicani 
/1 cft ad unitatcm . Scd ctiam, ut c cft ad^» 
Ita fraiSlus E cft ad noi tatcm . Ergb intcscr ^8c 
^adhis E eamdcm rationcm hat^at aa uaita-» 
tcm ; ac proindc o^iialcs funt . Qj E. Dp 

Si cuivis iatcgro , at 8 fappoaator aoitas» 
fit fra<$Ho , vd potius ^i»fi tradtio » ^iiiva* 
)cns inifgro 8. 

Htmc in tnodfm filtdi ^ fiareni^ pa^acomt^ 
aurei reducuntur afi affes ; aurei , d" florem ai 
fibras^ ^c. ; milliaria ad paffus^ ijy fedex, ^c.^ 
gradus ad mhmta frima^ ^ h0fi adjecwtda^ dr 
/kdeinceft f 



GftP. 
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C A P. IV. 




Aliith Fraa«rtm. 


■ 


Addendos & 


- - f 



FRACTUS FRACTO. 



« tf CI cjufdem Goi nomiius; 

A"-— B ^uiA,B, adde oamera- 

5 5 tores 2 , tf , tam fummis 

8 8 fubfcribc Mominatoreta^ 

C — communem j . Fra(%is inde 

5 natus C erit fumma datorum 

* J A,&B. 

D — — E Si diverfi fint nomi- 

T 7 nis , ut D, E , per Prob. 

14 15 II. C. III. reducantur 

F — " G ad alios ejufdem nomi^ 

JJ JJ nis F, G . Horum fum- 

H 29 ma H seqmvalet datis 

D,E. 

35 
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IL 



INTEGER FRACTO. 



4 T Nteger A redaca- 
I M B . J. nir ad itz&jxoL^ 

5 C , dato fra6h> B 
(| 4 cognominem ^ per 

C « *-* ProbL V. Cap. iii. 

5 $ Tum additiQ pera-- 

19 gamr, uc muner. i. 

5 

IIL 



PLURES INTEGRI, ET 
F R AC TI. 



CpUigantur feoriim integri in unam&m- 
mam , & feorfim itz&\ m fummam fiKtqm 
vt num. i.Tum ha&duas fummas addantur , uc 
num. II. 

Demanfiratio barttm omniumperfi iffimanp- 
fefia. 



CPA, 



FMACnCM. ZJB.U.CAP.y. m 
C A P. V. 

SuhtraSio ^a&orum^ 

Subtrahendus fit 

1 

FRACTUS A FRACTO. 

* 3 QI ejufaem lunt noini. 

S •$ nor numerator i fub- 

I ducatur ;i majori j , 8e 

L -— refiduo i fubfcribatur 

5 communis nominator 5 : 

£ra6fais inde natus L re- 

manet , minore dato I fubcradlo ex dato maio- 

riK. '^ 

Si diverfi fint no- 

* } mJnis , ut M, 8c N ; 
M — — N reducanmr ad alios O , 

35 P nomtnis ejufdem » 

10 9 per Prob. II. Cap. 

O — » P III. , inter quos m>- 

15 15 tra6fcio peragatur , ut 

' fupra. 

'5 



M « 
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FRACTUS ( J) UNITATE MINOR 
AB INTEGRO (Jl.) 

■pX imegro Rac- S 

j2 cipiaiur anitas , 15 a 17 b 

a^uaiubtrahacur&a- R «j — — 

^o data S ; quod 17 17 b 

fiet , fi ejus numera- 

tor a fubducatui cx 3 c 

numeratore. ^ , & re- -^4— 

Hduo r rubfcribatui 17 b 

idem nominator b . T 

Fraiftio T indc om , 

cum integro unitaic mul<%ato , nempe cum 14» 

eji rcjiduum quzliium . 

Demonfiratio . 

UVTttas sqatvaln fra^ ^ , 3 , ut patet ex 
coroL i.Tiicor. i. Cap. i. Ergo curo S 
iubtrahocx ^ , i , fi^trano S ab unitat^. 
Atqui , ut patet ex num. II. fubtrafao Scxbyh, 
fi fiibtrabam <> ex ^ . Ergo fubtraho S ab uui- 
late, dumfubtrahonumeratorcmacx numc- 
latore^. Reliqiufuntmaoifefta. 
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Ilf. 

FRACTUS UNITATE MAIOlt 

AB INTEGRO , VEL 

INTEGER A 

FRACTO. 

18 1NfegerXperProb.v.C.in. 

X 1» — VI rettacator ad fraAum Y , ' 

4 dato fra^ V cognominetn . 

48 18 Tvm fradfais dattts V fubtraha- 

T ~> -. tur ab int^ro iic redudto , neo»- 

4 4 pe ab Y , ut numero I . 

30 Pari modo fubtrahetur nu^ 

Z M merus integer a fra^ , gui 

4 integro dato major fit . 

IV. 

INTEGER CUM FRACTO ' 
EX INTEGRO. 

% TNteger cam fira* 

tf^ tH B M. &o h pcr D« 

} . II. C. iv.colliga- 

20 tur in imam fum-« 

mamC, muBdein- 
de fobtranamr ab 
jmegro dato B » nt 
aumcropneccdcmi. 



M j V 



tN 



c A f V r VI 

Mtltifluath FraBorum . 

Efto multiplicandus 

I. 

FRACTUS PER FRACTUM . 

A B "^ Tldelicet A pcr B. Nu- 

oi 4m V mcratoreso, m invi- 

_» ^— ccm multiplicati faciant otn ; 

Pj 50 item nommatores f ,,n fa- 

C G dant fn. Erit om numerator, 

8 . om ]m Tcr6 nominator fradtio^ 

.■■— '■ nis C , produ6te ex multipli- 

15 pn catione fca<!)ionum A, B. 

II. 

FRACTUS PER INTEGRUM . 

D l^lmirum D per E . Inie- 

kx j l^ gcr E multiplicet k 

E 5— numcratorem frafti D. Pro 
I dufto» fubfcribe m nomioa» 
F torem fraAi D. Erit fira£lio 

n 10 FindeortaprodudfaunquBfi- 
_ tum. 

m j Vet j^ . Integro E fu[>- 

ponatur unitas , & nuUi- 
plicano fiat , ut num. I . 

IIL 



mj 
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III. 

INTEGER CUM FRACTG 
PER INTEGRUM 

INteger , & adhasrens fra^his coUigantir in 
unam fumniam^ per num. 11 . Cap. iv. 
Tum multiplicatia fiat , ut num. praecedenti . 

Vel feomm multiplica inte^rum per intc«* 
grum 9 ac deinde fr^iShim per mtegrum . 

IV- 

INTEGER CUM FRACTO 

PER INTEGRUM 

CUM FRACTO. 

Flrnum. II. Cap. iv. ifitegrum unum , 8c 
adhasrentem ei fra<%um collige in unam 
fummam . Alterum deinde integrum y & fra^ 
dhmi illi adliasrentem fimiliter coUige . Tum 
bx fummas mukiplicentur » ut aum. L 

Demonfiratio . 

pnm omn QOla numeri 1 

iJ operatio de; 

o tai om moBftrahda eft 9 re-«* 
unL A ^ ^ liqua fiquidem ex 

p n pn iUa patent . Often- 

dendum eft igitur 
f raiSHun B efle ad fradhmi C , ut unitas eftad 
fcsiAum A • Hoc enim eft B multiplicatum per 
A producere C , ut patet ex defin. x i i i. 
VI , I Duca- 



i8d ARITHMETICJB 

DacaturminM. producShim erit^m.Pari 
modo am dacatorin n, Drodu6hun erit 9tm. 
teicur per Theor. vii. Cap. iii., B eft ad 
C 9 ut Mfn eft admifi. hoc eft per fchol Prop. 
xvii.lifaivii., ut p eft ad o; hoc eft per 
Theor. i. Cap. ii , ut unitaseft ad fra6hun A. 
Q. E. D. 

Scbolium • 

CUm fralH multipKcandi Jinguli minorei 
fwt umtate f produdum utrolibet nnnuf 
efti tdfuodminnifilentTyrones. Sedresex 
defMtione multiplieasioms tllico cemitur . 

^ Cum enim exem. gr. A 

iin A n r n$ultiflicans B producit C; 
t7,7 unitascfladA.ut BadC. 
^ ^ Sed unitas ponitur major^ 

quhmA. Ergo etiam B major efl ^ quampro^ 
au6fumC, QuddfiAmultiplicans B produ^ 
catCi eritrurfumjUt unitas ad B yita A ad 
C . Atqui unitas ponitur major ^ quim B : 
ergo etiam A mojforefl ^ quam produ^um C 

Si multiplicandomm unus efl unisate majort 
tunc produShan erit boc minus y fed altero 
mofus . 



CAP. 
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CAP. VIL 

Dhijro FraCforum . 

Divideiidus fit 

I. 

. FRACTUS PER FRACTUM . 

A B C lOImiram ApctB. 
a 6 tQft ^i x\ Si diviforis B ter- 

c8 114 I p^ dividendi A tenniBos 

V a, Scc : numeri , 8c 

P « per qnos metinntiir , conftimeiit fra£him C 

Suotienteni qoaclitum . 
i B £ Si ver6 diviforis B 

34 m| s; termini non metiantiir 

~-m per — — ' terminos dividendi A ; 
C9 115 ra; diviforem B Javene, 
&&t E, perque eum 

{an 10 iic inverfum raukiplica 

• dividendum A . Prodtt- 

cm «7 ^um D ent quoiieas 

quacfitus . 



i8t AKITHMEriCM 
U. 

FRACrUS PER INTEGRUM, 

SEU DJTEGER PER 
FRACTUM. 



1 6 f % 1 

— per — / -- J 

j t *j8 VII 



Ntegro fappona- 

tur anitas, 8c di- 

Tilio&u,utnum.i. 

IIJ. 

INTEGER CUM FRACTO PER 

EMTEGRUM. VEL PER 

INTEGRUM CUM 

FRACTO. 

REdiganturtttijmque ad unam fumniam per 
num. II. Cap. iv.Tum ioterutramque 
fiunmam peragatHr diviiio , ut num. i. 

ir. 

INTEGER MAGNUS GUM FRACTO 
PERINTEGRUM. 

•TjXcmpli gratiS ^98 cum fraefto A per j- 

JLi Commoditis iic c^erabere , Imeger 598 

A . , pcr j dividamr. & quo- 

% tiens lit 199. Si quij 

jj>8 — perf fuperfit, ut hic i , id 

3 iddatur fraffcoA, per 

C Dum. II. Cap. IV. , ut 

5 f 5 habeator fumma B » 

»B— •€ C I9P— quam divide per 5 , uc 

3 jy 9 nuin. II. Q.uoticmein 

C appone quotienti ia- 

tegro 






1^0 priori j eritquc 199 cum C quotieot 
qnxfiuis , 

Dmumpratio . 

A B COla operaiio nani. i. 

a m y* o tJ deraonftrandaeft^re- 

,^pcr— \— C iiqua: enim ex hac funt 



maDifeflje. Metianiurpiri- 
mo ra , & » ipfos a , & f 
ptz 9 tBip . Qponiam ergo m mctitur a «^p- 
pofitione per ; m in o producet a per axio. 
viti.lib. VII. Rurfum quoniam m mctitur; 
pet pi nin p gignet c , Ergo per demonftra- 
tionem Cap. prxccd, frai^s B, muiiiplicaus 
fradfaini C , producit frafium A . Ereo per 
dcfin. multip. uniias eft ad B , ut C eft ad A . ^cfi. < j.7. 
Igitur permutando , unicas cft ad C , nt ilivifor 
B eft ad dividcndum A . Ergo mt dcfin. divif. def 14. 
C eft qootieDS divifionis A per B. 

At cum termtni di* 
viforis B non metiun- 
turtcrminos divjdendt 
A , tum admirabilior 
opcratio videri SaAa, 
quod divifio per miilci- 
plicationen pcragatur. 
Bemonftrandum eft 
igitur , fi A multiplicc- 
tur per diviforem B iu'- 
verfam , hoc eft pcr E, 
produi£h]m D foreij^ 
fum qnotientem divifionis A pcr B . 

Termtni diviforis ni , n in fe mutu6 du£ti fa- 
CJant j»n . Tum nmiaa,^ e producat mna, & 



mna 






F 




mn 


innc 






A 




B E 


a 




m n 


-_ 


per 





c 




n m 
(an 




D 


( cm 



mnc , ex quibus fiat fradhis F • Per fchol p. 
XVI I. L VII. mna eft ad mnc , m a eft ad r « 
Ergo per theor. 1 1. Gap. 1 1. F , & A asquales 
funt « Atqui numerator m diviforis B ^dividens 
Min^datquotiemem noj ( oueniadmodum enim 
multiplicatio fpeciofa perncitur foli licteranun 
appolitione y ita divifio foll earumdem fubtra- 
^one abfolvitur ) & nominator n ejufdem B 
<liviforis y dividens m^r ^ quotientem dat cni. 
Ergo per I. panem fraAus JB dtvidet fradhim 
F y per quotientem D fraAum . Cb^^ P^ni 
oftenderim , fracSlos F 9 & A a^uales efle ; 
etiam B dividet A per quotientem D^ natum 
videlicet ex multiplicatione ipfius A per divi* 
foremBinverfumyhoccftperE. Q. E. D. 

Scbolium» 

Mlrarijolent ctiam hicAritbmeticeshnp^m 
riti^ in frailorum divifione j quotien^ 
temreperiri plerumque majorem nwnero ipfi ^ 
qui dividitur ; quodfemper accidit ^ cum divi^ 
jor efi tmitate minor^ VeTiimex definiticne 

ipsa divijioms ratio eji 

c mamfejla. A divijitm 

5 a fi^ perB^quotientemexhU' 

A — per, R \ ieat C . Ergo per defin. 

4 3 81 divifunitasejiadquo^ 

tientem C^ ut druijbr 
B eflad divfum A» Igitur permutando , m 
tmitas efi ad diviforem B ^ita q^otiens Ceftad 
divifum A» Atqui ponitur unitas majorejjfe 
divtfore B . Ergo etiam qmtiens C major eji 
MvifoA, 

CAR 



PRJCnCM . UB. H CJP, VU. i^i 

C A P. VIII. 

D9 FraSHs Frafforum^ 

QUcmadmodum^ jotcgris in portcs fc<ais » 
fra<$ti numcri oriuntur ; ira cx panibus 
intcgrbrum in altas minor.cs pancs fubdivifis 
jhabcntur fraiSli fra Aorum : ut fi fummaoi A cx 
B f hoc cft I quartas cx itf vigcfimis .unius 
florcni • Scribuntur ^ ut vidcs incxcmplis hjc 
JV B C D E F G appofuis ^ B 
3 itf a i * I } lunt 3 auartae cx 
— ^ — — — -^ — r. i^vigcfimis- C, 
4^o S 6 f 6 7 D funt % jquint« 

.cx unS fcxta . E » 
F , G funt^xjuintse nnius fcxtaB ex 3 fcptimis . 

Compcodu eratil , ira<5Ho ira<Stionis appcl- 
lari pQtcrit fraoio fccunda : Stz^ ira^oiiis 
£:adtioQis4icaou: fra^Sho tcrtia * 

Ut vfitb cir:ca frai5lioncs fra^fcionum Lo^ 
{ticx .opci^ationcs inAitu^Htur , reduceiiafl^ 
prius cruat ad iimpliccs . 

Heduffip FraSmisfectmdsj^fimplicm.0 

B D r>Atafitfra(aiolccundaS,1>. 
aa p3 V i^ Numci^atoifistf, &A^ infe 
— -.^^ Snviccm dudli faciant ap^^ no- 
3C n4 minatorcs c^n iaciant m . Fra« 

Z <ShisEasquivalct fraiS^ioni fcciiPi* 

ap 4; daeBy D« 

E 



on IX 
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Jicmanfiratio . 

Flaty utf adn, itaradz. Manif eftum eft ^ 
fra&ionis fecundaB B ^ D, totum cSk D « ac 
proinde fradtioQem fecundam B, D efle ad 
fuum totum D ^ ut eft numerator a adnomina- 
torem^ . Sedpertheor. i. Cap. ii. fraAus 
fimplex D eft ad unkatem ^ ut ^ ad n : hoc eft 
per conft. ut r ad 2 . Ergo ex ^uo fradHo fe- 
cundaB» D eft ad uuitatfcm ^ ut a ad z . Dein* 
de, quia per conftr. ut ^ eft adn, itareftad 
Z9 eritperxix. L vii.pz, fvShimexjp inz» 
d^ualem, fadloexcin n. Qponiam ijgitur p 
multiplicans a facit ap^ Sc p mdtiplicans z 
facitm 9 erit per xvii .L vii. ut a ad z. ita 
tff ad m . Sea ut ^» eft ad z^ ita, quod jam 
oftendi , fradfcio fecunda B^ D eft adunitatem; 
&uti!if>eftad cn^ ita per the. i. Cap. iiu 
fra(5hi$ E eft ad unitatem . Ergo per xi. L v. 
fradlio fecunda B ^ D eft ad unitatem ^ ut fra- 
^s E eft ad unitatem . Ergo per ix. L v. fira* 
^io fecunda B, D, & fimplex E a^uales* 
funt. Q,E.D. 



D 



u^ fradiims tertis , fuarP^ ^c. 
ad fimplicem | 

Au fit fradHo tertia € D E 

C , D , E redu* 3 a n 4 X5 

cenda ad fimplicenu. — - «^ ^. 

Fradlio fecunda D,E ^b p6 27 

rcducatur ad fimplicenu anx nx 

I. IgiturjamC eft fra- G— ^ ^ I 

(%o fradlionis L Rurfum bpz pz 

iam fra^o iecuQdft 

C,I 



pRjicncjE. tiB. u. CAP. ym. x^% 

C,l reducatur ad {impliceniG.Eric haec sequalis 
datas fradlioni tertix C , D , E » ut ex coiiftnK 
6tione ipsi patet . 

Operatio tota abfolvitnr hunc in modum : 
numeratores in fe invicem dudti a^ n^ x faciaoc 
anxi nominatoresver5^9 f , zgignant^ps/ 

Fra<^io G inde nata quasfimm exhibet . 

♦ 

C A P. IX. 

Fra^ Decimalef . 

LOgiftica fnuflorum numerorum , cuius tam, 
praxim , oukm theoriam jam exjpofuimus ; 
quamvis fcitu 68 neceflaria y nec injucunda fit ) 
tamen in calculo longiori , & faepius repeten- 
do , quanmm faceflat negotii , fciunt omnes ; 

aui numeros tra£lant . Verimi quemadmodiim 
ividendi labor per Neperi lammas R^ibdolo* 
^cas , & Logarithmos prope omnis evanuit ; 
ita moleftiis fra^rum Simonis Stevinii pras- 
daro invento liberati fumus . Is eniin docuit', 
loco fradtionum vulgarium (kcimales adhibe- 
re , quas iniigni compendio ita prorfus tradb- 
re liceat, ac fi integri eflent numeri . Hoc 
ver5 inventum fuum AuAor nec fatis exadte ^ 
ac plan^ expofuit , nec demonftravit : neque 
enim , cnm demonftrare fe dicit , aliud agit ^ 
qu^m exemplum afierre . Utrumque fuppier i^ 
i^Qnabimnr. 
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194 AniTHMETICM 
Qmdfint » fy fuQmadoJcribamur * 

FRa^tioses , feu numeri decimales todus 
cujufpiam paries decimsBt cemefimse^ mSl^ 
kfimas 6gc. deucmmatae vicklicet a 
} nuroeri^ progreflionis decupke , ab i 

*-« a iDcipientis , lo ^ loo , looo &c: qux 
lo quiaem more communi ita fcribetea- 
7 tur , ut di , id eft tresdecimae : ut * , 

^h id eft lepiem centefimas . Sed qui^^ 
loo horum fradiorum aominatores non 
aliis notis cooftant , qnSun unitate ^ & 
cifris; expeditior calculus reddjtur , finonin- 
fra aominatores » fed fupra ipfbB ^ ut fit in 
jcrupttUs Aftroaomicis , exprimamur fi^iis 
quitwdani t quas hic videa d^eiia • 

PecknsB. Centefinue. Millefinue. 
Decifflilkf CentimilL &c 

Sigaa^ I II III *v ▼ to* 
Vabr. 10 loo looo loooo looooo ' 



I II iif IV V VI Igitnr Decimalium a^ 
J 4 tf * 9 4 *f<?t4,f^/Jiicvak)rdfc 
g b c d c £ a^ tresdecim».: ^»qua- 

mor ceaeefifl» z c ^ fcx 
ipUIefinw : 4 9 duaB decimiUefims : e , novem 
centimillefims : /fCuatuor .miUionefiinfls.« 
Qpod fi notis fignatis alias non fignatae ad fini- 
ftram adluereant ^uig^by integros ilbe nume« 
ros defignant • 



Cum 



I II Cum igitur fra£tio decinu- 
8 t % I lis aqxrimeoda eft , duo fcri- 
^ h k 1 bantuz , oumenis , & fignum . 
bJameros £gnificat, (piot par- 
tes dccimales ez toto accipiaiitur ; iignum, 
4]uales. 

Fmis Deeimalitpn . 

'CSt, omncs operuiones Arithmeticas , ad 
X^ ufum humanac vitx pertioenies , fine fra- 
Ais abfolvere . 

Modusuiendi exponetur infra Cap. XV. 

C A PUT X. 

Requifita qitadam etd demonflratiotttm 
Arithmetica decimalit . 

Sl methodici proccdarar , facilis reddetur 
operationum decimalinm demonllratio . 

Difiaitiones . 

X II iti I. Kotx, figois affcffbe, non 

3 } 4 «ftimantur exloco, hoceft 
ft b c juxta loci valorem , fed ut fim^ 
plices , hoc eft , ac fi iinguUe 
prkoo Aareot loco . Itaque fi dentuc decimales 
aotas , ii , ^ , c y licet a tertio loco coniilht , 
decimas figndicat , noa 200 , fcd duas : fimili- 
ter } , licet exiftat loco fecuodo , centefimas 
figomcit , oon 30 , led tces . 
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196 ARIT H MET ICM ^ 

1 II 11. Intcgri vcfo numcri.', 
4829 qui dccimalibus adhdercm, eo- 
p q a b dcm valorc funt asilimandi ^ 

quo 9 fi dccimales abdTeat , 
«ftimarcntur . Sic notse pfq^ licct prsccdant 
eas notas dccimalos » ^ > ^ > valent quadraginta 
odko , non vcro 4800. 

II III. Cum nota dccimalis fcribi- 

6 tf n tur modo confucto fraflionum vul' 
C ~ garium , denominator prsccr unita- 
loom tcm habet tot cifras , quotindican- 
tur a figno . Sic nota dccimalis e » 
vulgari modo fcripta , eft fradkio n , m , cujos 
nominator m habct duas cifras » tot nimirum , 
quot a fi^Qo dcfignantur , 

I n IV. Valor figni dccimalis eft 

K j unitas cum tot cifris « quot indi- 

1000 cantur a figno ; ut fi dctur nume- 

rus decimuis k ^ valor figni eft' 
lodo. 
Patct cx defin. IIL 



jixioma . 
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I II III Qlnumcro cuicumq;]^, 
o o o i^ five is fit pur^ intcgci; 

II III IV fivc cx intcgro , & parti- 
000 culis decimalibus compofi- 

C tus , adjicianmr cifras C , 

fignisdccimalibus afFcdbs» 
cjus valorcm ilte non immutabunt . Nam neque 
cif rs ipfse uUum cx fc valorem habcnt ^ ncquc 
intcgro B prspofitas cius lociim attollunt^, uc 
patet cx dcfin. IL Axioma iUuftrabitui: infra . 

Pari 



I IV Paci modo cum feries 

A 43 S deciinalis A intecnipta cA , 

iiiiiiiv fica pcr cifras intecpofitas 

4} o o 5 coQtinuetur , valoc dati A 

acn imiDatatur . 

THEOREMAI. 

PArtieuia decimales a » b , c , d aquivalent 
fraSiumi O , cujus numerator/mt ipfa tio- 
ta dats a , b , c , d , fignis abje£iis , ^juxta 
yloci valorem afimata ; nominator vero ipji 
maximifigni valor , hoc ejl unitas cum tot ei- 
fris , fw>t afigno maximo iv indicantur . 

Vemonfiratio . 

DEcimales Bumcri d^ e^hya fcribantur ex- 
pUcite, hoceft, fianifradliE, F, G, 
H , quoram numeratores fint ipfx notz fimpli- 
citcr acccptx , nominatorcs vcr6 fmt VSlore» 
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400 
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7000 
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lO 

3. 


■0000 
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jo 

200 

7000 
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M y quorum nmncratbres fmt.edBdem notse, fed 
fecundum loci valorem asftiimtse ; Qomiaator 
^ro communJT fit vaior i[»ic figni maxiroi • 
Ofteiidam 9 fra£los K K , L* M ^uales eile 
Ira^ E 9 F f G t H . Comparenlusr duos L ^ 
&G. Qyioniam kxxmim valor (ecimdum pro^ 
greffionem deciq>lam procedit a dlextri in finjk 
Itram; valor autem {^nomm dcdmalium edh- 

± £ 4 
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JO 
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H M 




dem progreflfeoe decuplS procedit a finiffarl 

deiRram; manifeftum eft 9 qiiod Talor oMBb 

cac 



ex loco aBftimatas y immerator videlicet loo fni- 
d^ioiiis L t ita excedat valorem (implicem ejuf- 
dem notas b » hoc eft Dumemorem fta^tionis 
G^ utrdorfigm maximi iv, ipfe viddicet 
ftit%cmis L noniiBator y excedit valorem figni 
1 1 9 cfio fignata eft nota b ^ hoc eft ipfum no- 
miiiatareili fraAi G . Ergoper Theor. 0. Cap« 
H. fra^li L » 68 O muates fum . Siraifi phni ar^ 
gimieiitoItBcE; A yScF; M, dcHseqnalef 
erunt . Atqui fradHones I , K ^ L, M conficiunc 
fra^kionem O , quia loooo vafor figni maximi 
I V eft commubis earum denominator ; nume- 
ratores vtr6 earurti colletfti faciunt 71)49 ut 
perfepatet, Ergoetiamfradli E, F,G,H> 
noc eft decimales dati d^ Cyb ^a^ conficiunt 
fraiaionemO, Q, E. D. 

THEOkEM A II. 

Slhmgro mimero m , n adhieteant decimales 
pankutif a , b 9 c ; inte^et cum decimalu 
hus apialis eriffira6io P, ci^us numeratorjmt 
omnes nota data m, ny^yhyC^ fignis ubi 
adfimt abfe^s ^ (^ iuxta toct vatorem accef^^^ 
ies ; nommator vero ipfe maximi 1 1 tfipA 
valoT looo. 

Demof^atio. 

I II III pEr Theor. L deci- 

1154^ Jr males ^ h^ c foitt 

m n a b c aequales frai^ d^ tp 

Q^od ii inregro m^n 

f }tooo 549 d duiSlo in f nat /, 8c 

• — — - fubfcribatur ^ , m fiat 

e 1000 looo c fradhis /, e \ erit fa 

N 4 P*r 



soo AKITHMETICM 

par integro m^ n pdh 

549 Prob. V: Cap. III. Sed 

}iooo 32549 h fra&i/ fjocde con- 

—^— ficium fra(%um P . 

32549 1000 e Cum enim nominator 
P e fit communis ^ foli 

numeratores f , d funt addendi , ^^uorum fum- 
ma neceifario femper conftat notis datis m^ n^ 
tf,*,r,utpatet vel lcviter rem expendenti. 
Ergo etiam integer m , n cum decimalibus a , 
^^crconficiuntfracShimP. Q. E. D. 

THE O R EMA IIL 

I IV n V 

% % $ z $ % 7 s 

I II III IV I II III ivv 

caooj ^5267 005 
aoo je5Jt07 o 050 
100. o od 100 o ood 

CUmdeumalisprogrelJioaLiiattrrupta efi; 
tuncMfris interpofitts interruptio pro* 
greJlfiontsiollitur ^ ut fiatc; ^ fignis abje^ 
Sis y infira tfcribatur d 9 maximi isfigni va^ 
lor . FraSiio e » d erit aqualis a • 

Demonftratio eadcm eft , .guas in L & IL 
Theoremate^ 



Corot^ 



PRACTICJE.LIB.B.Caf,2C loi 



Corol/arium . 



EX his amplius declarabitur axioma fop^i 
jpofitum • Efto d^ cui adjiciantur tres ci« 
frae tignis notatae^ ut fiat /: J>cr Theor. U. 
«quatur firadto^ 9 ^ : / ver6 fradlovfc , m per 

idem Theor.QAOC 

I III III IV ver6 cifris h cx« 

^iffiSooo ccdit ^, totidem- 

quoque cifris ne« 

S 35 ^ 35000 ceflarib m excedit 

— ' i&. Ergopertheor. 

h 10 mioooo L Caa in. lib. L A 

eft aa^ . ut m ad 
b : 8c permuUndo A eft ad m ^iit^ aa b. Ergo 
per Theor. II. Cap. II. lib. II fradti k^ m^ 6c 
g y h squales funt . Quare cum k^mGt f^Bc 
g\ h6td} etiam d , &/asqua1es funt. 

Efl quidem id per fe manifeftum : unde & 
tanquam axioma propofui . Vifum eft nihilo* 
minus , <|uia maximus hujns axiomatis ufios critt 
declaratnmculam iftam apponere^ 

C A P. XL 

Additio 



ADdendi dFeraBmr A , B , C . Ubifigno* 
rum progreifio vel interrumpirar , ut ia 
C 9 vel deficit , ut in B 9 ea aut cifris interpofi- 
tis , ut in F 9 aut dfris adieAis 9 ut in E 9 conti- 
aiiecBr . Q)u quidem fupplctionc valor ipfius 

•Ci^attt 
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9051880 g 



loooo-p 

Ct aoc B aon itnmnatar . *]^ac fimflU fcri- 
bantur fab fimilibus . eo ordfne , qucm vides in 
D. E, F. Pera^mr deiirlc additio, ac <i «nnes 
eflent aamen tnteffri . Summx G notas ^tU 
raas iifdera figius tfficc , erit^ hcc fimuiHL^ 
qoaefiia. 

Denum0ratu>. 

PEr Theoreraata fiipeiiori camte demon- 
teaD,E,F«quaoturfraaisI, KyL. 
gaortim uameratores faiit ipfi D, E, F abjetStii 
fignis acccpti m. iniegri ; tiominator ver& ctw»- 
Bmnisft maxittii fisBi nior. Sed whonnn 
&i&onm b^bf^inff iisouit , tanton opus tR 



adderc numcratorcs , hoc cft ipfos D , E, F , 
lanquam intcgros » & fumma^ fublbribcrc no« 
minatorem commoncmr p . Ergo ctiam , ut ha- 
bcatur fumma datorum D, E » F , tantdm opus 
eft 9 ipfos D9 E , F acccptos velut integros ad^ 
dere , 8c fummas g; fubfcribere p^ maximi figni 
vaiorera^ ut famma h^beatiir fr«%o N : Sed 
fradKt) N pet Theoremata Gap. prasc. a^uaUs. 
eft fumnue G: nam ejus numerator conftat 
iifdem* notis ^ quibus C ; & nominator p eft 
ipfc raaximi figni iv valor , per hyp. utrobi- 
oiie. ErgoGcft fumlna ^isefita datorumD^ 
E,F,feuA,B,C. Q. E. D. 

Qmnwistinterruptio/igffarumin fraxi vix 
unquam , aut rato offefatur ^ nihilwAnut , ulf^ 
ptmababattur cognitio Logiflica dmmalis^ 
mamrhtmc cafum tum ^c y tum deincefs fro^. 
fonere , a$^dommfirare volwmus • 

G A F U T XIL 

SubtraSiio Dedmalis. 



I II 
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A 9 8 4 « 


C 9^4110 00 


II III V 


f II III IVV 


B 4 5 9 4 


D 405904 
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*04 ARITHMETICM 
T 94?6o9(J q 
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OPortcatfttbtrahercB cx A. Imcger mi- 
flor fubfcribatur majori , utfolct, Tu^i 
dccimalcs finailcs fub iimilibus collocentur , & 
loca figais vacantia ^ tam m principio^ ut in A^ 
quam in mcdio^ ut in B , cifris fignatis fup- 
pleantur, ut &JShuBvides inC, &D* Qi» 



I II I II III ivv 

A .98 4 % C 984^000 

II iii V III itii IV V 

B 4 f 9 4 D 405904 



pi00mmmimtmmmm^^^^mm 
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Q 94}6 09* 



9842000 . 405904 
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T 943<So9^ q 
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quidem fupplctlone datorum A, & B valor 
sion immutatur , per axioma . Subducatur ^-^ 
jndcDcxC, pcrindc ac fi ambo toticiTcnt 
fltumeriintcgri, fcu abfoluti^ RefiduivcrbQ. 

prin» 



PRACnCJE . TJB. II CAP. XII loy 
.primas notas iifdem (ignis afficiantur . Erit hoc 
refiduum quasfitum . 

Demonfiratio . 

PEr Thcoremata Cap. X. C, & D aquamur 
fraftJs E, & F, quorum numeraiorcs fuot 
ipfi C, & D^ accepti ut imegri , nominator 
vero communis p , ipfe valor figni communis 
maximi . Ut autem F fubtrahatur ab E , tan.« 
tiim opus ei numeratorem a numeratore fub* 
trahere , hoc eil D , tanquam integrum , a C 
tanquam integro , & refiduo fubfcribcre com- 
munem nominatorem P , maximi nempe figni 
valorem . Ergo uc D fubtrahaiur a C, hoc eft 
per axioma , B ex A , etiam tamiim opus erit 
D, tanquam integrum , fubducere k C » izn* 
quam integro ; & refiduo fubfcribere f> maxi- 
mi figni valorem , ut habeatur refiduum fra- 
iftus T. Sed fraAus T per Thcorema II . «qua- 
tur Q: nam pcr hypothcfin^ , & numerator q 
iifdem conftat notis , quibus Q., & nominator 
p cft valor figni maximi . Ergo etiam fratflus 
T cft rcfiduum quaBfimra . Q^. E. D. 
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Miltiplicatio Decimalis. 

EKEtor mnJttplicaQdus A per B. Nulla fijgno* 
/ rum babiti ratioae ^ it« multiplicatio itk-^ 

ilitua- 



• 



^ ARlt H METIC JE 

ilituaittr , acifi A 9 & B eflenc integn numeti , 
fubiad pritts pcr cifcas interpQfita& ( ut ia A 

I III 

7 4 A G H 
I II III 704 52' 

704 A — -— 
X 1000 e lop 

5 s B 
, ■■■■■■, ■ I ■ 3<(tfb8^ 

I II III IV >■ 

3 tf 6 08 C loooo f 

N 



iectuido^progcdBonisdecimaUs iniemiptio- 
ae , fi qtiae ^efiet . Maxima deinde datorum A , 
B nameromm fi^na fibi adde • Eoram qilippe 
fumma dabit i v ngnum maximum 9 quo proour- 
^i C nota prima fignari debeat, indicabitque 
pariter , oaot notas fignis oidine decrelceati^ 
bus fint amcienda? . 



Demonflratk . 



PEc Thcoremata Cap. X. A 9 dc B ^oantur 
fcadlis Gt&cHj quomm numeratores funt 
ipfi A, 8c B accepti tanquam integri, nomina-- 
tores ver6 ipfi valores maximoram fignoram 
A,& B. Atqui^ttt hi fra^i Q, & H inter fc^ 
muitiplicenmr , tantiim opus eft ^ ut numera- 
totes ebrum , ihoc eft A , & B 9 accepti tan- 
^uam intcgri^ & invioem multi^caotes » no- 

vum 



^ riLAC^ncM. iJs.n.cAP. xin. ^ 

vum faaant numeratorem k ( ipfum nempe G» ^ ^ 
fignis abje^h^) cui deinde fwfcnbaou: nomi- 
nator /V conftans unitate , & cifris , e.,f iimul 
fumptis , valor fdlicet ntriuf^ue figni inaximi 
A, B • Ereo etiam ^ ut decimales A , & B in* 
vicem multiplicentur , tantiun ot>us dl 9 ut A , 
Sc B accepti unqitam iategri fe invicem aut* 
tiplicantes fadant numeratorem k ^ cui fubicri- 
bacnr nominator/, ipfenimirum valorntriuf- 

3iie fimniinaximi figni A, B, m babeatur^iiro- 
u6lumfca£fcioN. .Atqm per Theon lI.Oip. 
X.Na9qualiseftC: nam ^ numerator Aiif- 
dcm conftat notis 9 quibnsC^ & nominator/ 
conftatmiitate , & cifiris e, f ^ hoc eft per Jiyp. 
tot cifris , quot ddignantur ab ;Utrifqae fimul 
maximB^l^is A , B ;- jioe:eft per coniL tot cl« 
fris , quos mdicantur a figno maximo C^'Ergo 
etiam C .^ft produ£bnn qusBfitum.exjnultipB-» 
catione datorum A ^ 8e B^ Q. £1 D. 

Si datorum unus .jeft .msiierus inKger , cni 
nuHi adhsQeffitdecimales , produdti nota prir 
ma fignabitur .figno «maximo alterius dati 9 Sc 
reliqus fignis ordine decrefcentibus . 
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«»8 AKirUMETieM 
C A P U T XIV. 
Divifio Decimalis. 

1 IV V 

A « 5 8 7 9 

I II III IV y > >> 

A «5 80079 B57J 

III IV V III i»i 

. ■ ■ (4 5 <> ^C 

«580079 P 57 3 q 
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N 

1000 k 

OPortcat A dividere per B. Prim6pro«cp 
fionis decimalis interraptio , fi qua^ fit ci« 
firis interpofids toUatur 9 ut in A fecundo . Di« 
vide deinde A per B , perinde ac fi ambo ef* 
fent incegri . Si jam diviforis B fi^num maxi<- 
mum minus eft figno maximo dividendi A 9 ab 
hoc illud aufer : figno refiduo 1 1 1 notabitur no* 
u prima quotientis C 9 rcliquss ver6 fignis or« 
dinc deacfccntibus . 



Quod 



I IX XIX XV X XI ^aod ii 

k%i00om$6 m diviforis 

X . X IX' iwaatiiTHim ^ 

b«) n(4io figmimni»- 

ios & (igno 
maxiiDO j& dividendi , aliqooi dfris dividcndo 
adjc^ ( nt in A ) , %iia , quae defiiot , fup- 
pleannir , donec fubdii^ fieri pc^t . 

I t« Idem fiat, cnm divifor^ 

p 8 « 5 «ft ^fohit^ tmjor dividendo 

I p, (|Uomodocumque figiufc 

q 9 4 2 habeant . 

Demonfiratio . 

PEr Thcor. U. Cap. X. dati A . & B awjuan- 
tor &aais D , fis E , quoruro □umeraiores 
jr , 8c f fuQt ipfi A , & B . acce[Ai tanquam in- 
tegri ; nominatores vcr6/, g , valores i^ ma^ 
3iimonmilignorumr,& ii . Atqui^utDdivi- 
datnr per E , oponct folummodo p dividere 
per f , hoc cft A tanquam integmm pcr B tara- 
quam intcgrum , &/dividercpcr^, qiiodfit 
aQfcreadocifras^^ cifris /, noc eA ugnum 
maximum dati B ii figno maximo dati A . Ereo 
etiam , ut A dividatiir per B , oponct jblum A, 
^ceptum ut inicgrum , dividere per B ut in- 
tegrura , & quoticnii b fuhfcribccc unitaiem 
, cnracifris, qusereftzntcifris j-ablatis a cifris 
/, nt fic habeatur pro quoticmc fra6Ho N . 
SedperThcor. II. Cap. X fraftio N Kqualis 
e& C ; nam &: numerator h iifdcm coailat no- 
tis , quibus C, nati e^im funi cj^ corumdem nu- 
mcroruQi divifione , 8c nomiiutor A , ut mox 
O oftca- 




oltencuun , ett voior maxiini itgat rptius c: 
Efgo C c(t quotiens ortus ex divilioae A pc 
B. P. E. D. 

QuoS aliteni k- fit valor raaximi (igBJ quo 
tifcaiis C , fic oitcndo . Per cooftr. iignum ma 
ximiim G eii id , quod remanfh ligno maximc 
tplias B abUto a figoO maxiffio ipftus A . Atqu 
S, ac/funt valores maximonim fignorum A 
6c B ; ac proinde pcr dcfin. IV. toridcm con- 
Ibmcifris, cpiot indicaatur a fignismaximi: 
ipfdrum A f at B. Manifeihim eil igimr , ci fri; 
^ablatisexcifrisf, tenuaere A vuorem fign 
maxinu quoiicmis G . 

In alicro cafu , quo cifrz cUvidendo b funi 
adjicicndx , ut fut k , Cic demonilrabimus . Pei 
I. partem jam demonilratam m dividai A, & 
producat ^uotiCntem n ; k lequatur b per axio 
ffij . Atqui M dividens k fecit quotientcm n 
Ergo etiaiA m dividens b gignet quotieotcm n 
Q. E. D. 

■ Porro ex conftra^fcione jam traditl patet 
^um divifor eft integer, quoiientem iifden 
fignis notari , quibus dividcndus : item cum di 
viforis, &c dividendi figna maxima «equa^a. 
fuut , quoLientcm efle intcgrum totum . 

n. Si divifione peraAil aliquid fupecfuit , u 
itiexemp. i.fuperfiiit X; ejus noue iifdem. 
fignis funt notandat, qnibiis totidem prin» 
noE£ dividendi A. 

Detnonflratio. 

AmAeftD,ecBeftE: E vero div 
dens O rclinquit Z^oc eft Xper Theo 

I.C«D. 
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PRACnCOE. UB. 11 CAP. XIF. %i i 
I» Cap. lo. Ckra funt ifta , fi pribr demonftra^ 
xio fucrit inielledta • ' 
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IIL Si refiduiim divifionis Jidhnd ilicnjtB 
momcnti fit , adjtciantar ei aliquot cifrs deci- 
males , & divifio continuetnr ^ ut num« I. pra» 
ditum eft . 

Ex divifione A pcr B ftperfait X Hoc fi 

f^lacuerit uUeriiis exhaurire » ac^tce aliquot ci^ 
ras fignatas ^ ut fiat X t : qaoid di vide ^ uc num. 
I; de quotientem inde namm r adfcrd>e quo- 
tienti C ; erit C r quotiens ex divifione A per 
B. Tum V , quod Tupererit ; • jam multo <rit 
minus priori refiduo X, feu Z, iit pitet cxnum. 
^ncccL , &: hoc ipfum pluribus aa]e(Sbis cifris » 
aut penitus evanefcet 9 aut certc fiet quovis 
datd minus . 

Dimonfiratio . 

QUoniam valor rcfidui X , adjeflis cifris t , 
non immutamr , X t aefqui valcbit foli X . 
Atqui X t divifo per B ^ proven>c quoticns r , 
Ergo etiam X divifo jJcr B, provc&lci! qu6ticil$ 
r. Atqui e* A minhs X divifo per B prove- 
nit quotiens C : nam A divifo per B fupcrfuit 

O % X . Ergo 



A 



X . Erffo ex A toto diTUo per b proveoit qao 
ticns C r . 

Praxim paucit fie cmtpttScr . 

D refidaum ex dmfiooe deciniaU adjcAj 
« A aliquor cifcis i divifioQcm profeqUece, 8 
notas' quoticnti pcimo accedcntes nota figai 
ordine crefceatibus . 

Coroliaria . 

I. TpO^Jero F^"^ anificio poMrit «vaaefcert 
X^ refiduum cx divifioae inte^ per ime 
^om ; eademque erit demoDftrauo . 

n. Qpasvis Ka£lio codem actifido reduce 

tur ad partn dccimas . Dctur fraAio a, 6 

Nnmcraiori a aU 

^a iiiiii quot cifiras adjice 

w— f } o o o enmqucficauftun 

f b dividc per aomi 

I II XI t natoFcm^t-fit-tra 

d ( 4 « 8 diturnum.L-Qjio 

tiem d ie<puvalc 

f caftioai d , ^ . 

Nam quia per anoma a^ 6cf tcquales func 

ctiam b illos dividens , quoticnies cquales da 

bit . Atqui b , dlvidcns o , dat in quotientc fra 

^ioncm <i , ^ pcr coroUar. H. Thcor. L Cap.I. ; 

dividens auiem/, dat d . ^quaturergo fraftii 

a^ b ipfi J. 

Rcdudlio ff adtionis <daue enam coDtinctu 
ftobi;iU.Cap.IIi 
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rnuBJi BjoL . Ldu.u.Ljir.Jiy'. ai| 
C A P. XV. 

UJus Decimalium numtrorum. 

l \M Enfurx , 8e pondera dividantui in lo 
- iVl pntes xqndes: Sc fingulse dccinu^ 
rarfiini in alias xquales lo , qu£ jam eruntceu- 
tefimas todus : atque harum fitigulje itenun in 
le , quae proindc jam eruut mme^a: tptius . 
Momiris hunc in iuodum^divtiu fi utaraur 
in dimenfione quacumquc linearum, ^anonini, 
folidornm , Uquidorum , pondemm , Scc. , nuf- 
qium calciilo icadliones icfe ingerent ; fed ca- 
lum loco integris numeris adhxrebuut particu- 
faedeciiB^es , quas licebit tra£lare , uttntegeos 
Bnmetos ; quemadmo^un per plura jam capiu 
cxpUcavimns. 
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tniasTiige 10 pcdnint quot pracs ejufdetn 
^cK^coiificiant , qtUEfitum facillimi obtinebt* 
-tnr Dunc in modnm . Denotniaaior datus to 
iinttipUcaiis7i8 faciat I45<$d , a qtio aufer tot 
primas Dot» <6o , quot indicantnr a figno roa- 
xirao decimab , five quoi fuiu dati decimales . 
Refiduom 14 efl uumerator qoaefitus . Igimr 
O } par- 
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particukc B efficiunt unius virgas lo pedum 
paries C , nempe qsacuonieciAi vigefimasy hoc 
elt 9 faciuut pedes 14. 

Demonflratio . 

FRaiSfcio A , cujus numerator iifdem notis 
conftat « quibus. 3 9 denooiinator vero pra^ 
ter unicateiB habet tot cifras , ciuot defignantur 
a figno maximo ipfius B ♦ per Thcor. I . Cap. 
X. «c|ui|tur B . Scd per Prob. lU. Cap. III. > iic 
fn^iQ A jeducatyr gd d^nominationem xo , 
numerdtorytSducenduseftinaOt & proda- 
<aufn. »45*^ dividcndiim pcr denominatorem 
1000 , quod fit auferendo tot primas notas 9 
quot funt cifrac in 1000 , hoc eft , quot indt* 
canmr a figno ma9dmo ipfius A . Liquet ergQ 
veritas operationis prasfcripias . 

II. Circumferentia circuli dividatur quidem 
inp^ne^y feugradus 366; ai gradus (inguli 
non in 60 , (edin 10 «quales partes fecentur . 
Tum finguifT decitpae unms.gradus in alias 10, 
qnasjam erum unius gradua centefimas. Has 
rurfuiir fmffi^ ^ * ^o 9 quas jam erunt unius 
gradus millefiaue ; &ficdeinceps. Qjiodoti* 
nam Ailronomis placuiflct , aut cette dein- 
ceps placeret ; profed^ longe expeditior eva* 
deret calculqs ^ toties hoc in ftudioadhibendus. 

III. Plcrumque expediet t JQxta L CoroILfu- 
perius 9 cuiufcumaue divifiopis refiduum deci- 
malibus cifris adjecti) CYhaurirCt aut fra^tiones 
integris jam adha^ren^ es in decim^lcs converte- 
rp^ ut CoroIULtraditur , quandomultaraimfrar 
^isillis eruat opcrationes mftitucndas : fi una» aU 

leravetantum» vix operas prctium fuerit redo- 
cftionem tentare • -. * ARITH- 
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P R A C t I C i£ 

L I B E K III. 

1^9 'E^adicum ExpraBJone • 

PRscipuum Atithmeticae PraAica^ pro- 
blema eft radicis ex poccftate datl Ex- 
tra<%io. Poteftas autem eil numen» 
ex alicujus.oluncri iicpius po^iti , five 
ex sequalium numerorum muUiplicatione pro- 
creatus . Radix eft ipfc numcrus , qui muli^li- 
catus pdteftatem genuit « Unaquasque vero 
poteftas tot dicitur aal^terf diqienfioiies , quot 
habet latera , (ive quot squales numeri ad ejus 
genefim requiruotiir • QMadrvos nu(nenis ap- 
pdlatur , qui producitur ex quovis numero m 
fe ipfum duiSlo , fivc ex muicii^Iicirtione duo« 
rum osqualium . Talis eft 4, qui fit ex i per 1: 
&9. quifitexim 3: 8c itf^ qdt fitcx^in^ 
&c. 

: €ubti$ dicitu!? , qui fit cx trium numerorum 
siqualium tnultiplicatione , fivc cx nomero bis 
in fe duifto , Talis eft 8, aai fit ex^^ i^ %x naim 
-*in^iilcit4i8P4iniiwa 

Biquadratus « feu quii(ir»(9 quAdrstus eft , 

qui nt ex raultiplicatione quatuor squalium 

fmmerefom , fivc cx ntfmcf •!& fc ipfuni ter 

chi^. Tiliscfti#,quifie«t,t,^a;nam2 

. in % eft 4 ; 9c 420 « cft 8( & B in t cft i6. -« 

Supcrf^Mus cft# qui fit exmuliiplicationc 

O 4 • 5r?qiiv 
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5 aeqaaliam nomerwuin , fcu ex numero lo fe 
^utcer divSb) . Acaue hunc in modum reliqi» 
in infinicam pocettaces procreancur« Legc^ 
fcholium noftrum P. VIU* L IX. , in quo casce* 
la huc necaflan& percinentia reperies . 

Poteftauis verb cuJDfque radix ab ip{a potc - 
ftate denominatur . Hinc radix quaorata « ra* 
dix cubica^ quadracoquadrata , fapcrfolida, 
£ec. Singularum cbara6teres » feu figna hic 
adjungo • 

R. vd lacus 

R. i) radixquadrata. 

R« 3) radixcnbica. 

R. 4) radix biquadraca ^ 

^ R« 5) radix fuperfolida . 

Ec (ic in mfinicna • 

Exempla nonndla fubjido . 

r 

R« iit) vel R 1) ii^ eft radix quadrata nu« 
meri 1%. 



R 3) lif 9 eft radix cubica manerisf^Sa 
fic demceps in aliis • 

Porro expediet plarimum huic negotto ra- 
dicum eliaendarum, genefim poceftatum.^ 
eciam exprimere maltiplicationefpeciosl, qus 
fd]4 litterarum appofitionc peragitur . Confu* 



FRACTTCJE. LIB.m. ^ij 

le , Gi» montti ante 
Radix a lib. VII. EticL a\ns 

Quadrat, aa . factc aa quadratum> 

Cubus. Mk icaama ttw iciibuni 

Q)iad:qua<fr. aaaa^ Mai tfLaaainaiKVL 
Suricrfla aaaifc . qjtiadcatoqa«drataxai# 

' ' aaaa^ 
Etficdeincepf^ 

c A p c Tr r. 

Radicis Quadrats Extra^ . ' 

Extraheoda fit radiz qnadrata ez 

Humero A. 

L pOft binas 

^ Jl quaiquc.^ 

notas 9 a dextrik 

fmnpto '- initid » 

comma, aut pun» 

^faun imerpone; 

eritque numems 

datus in membra 

o fe^». , binis no» 

. > tis co^lantia^ ^ 

praetec idriamir, qnod unidl; confture poteft « 

Quot verb erunt men^hnr» tot notis conftafait 

radijCjaiHefiti . 

^^H. I^is^io tabdbe b^c appofitos , qua nouh 
rum fimplicium quadrat^condnemnr , qusere 
pQftremi membri 56 iradicdm qoadnKaift » aii& 
u ( quod hk conti^git ) quadratns noi» fiit , t%^ 
4iccm qpiadratipnoKim&minoris; iR iplia *^^ 
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ti» jiRirHMETlCjB 

mttm membnim jtf. quadra- Rad Qjiad 

t&s non efty qu^c quadra- i i 

tam |Mroxim& mmorem 49 1 ^ 4 

qdmie ra*ccm 7 fcribc poft j 9 

Ittmftam . Ent hstc aota vltk^ 4 itf 

sanidicii qnsefits. Qjiadnk 5 s; 

tum Ter6 49 aufercxmem* 6 j6 

' bro f tf , & refiduum 7 fcrihe 7 491 



lineam. Hasc operatio B 64 
imgQlaris eft ^ iMkjue araplius 9 81 
repetimr . 

IIL RefiAio 7 adfcribe membrum penulti^ 
imim 7O9 ut liabeamr novum membrum totale 
7, 70. Tum radiit haiSlenus acquifita 7 diiplice^ 
tur . Ea fic duplicata 14 dirifor appellabimr . 

Qime quoties divilbr 14 contineamr la 
membro novo 7; 70, dempti notl priml , ni- 
mirumin 77. Reperies contineri quinquies. 
Scribe ergo 5 poft luuulam . Erit l»c nota r»- 
dicaks altera . 

MultipUcet deinde nota radicalis ,* 70 
jam repena f , diviforem 14, Bt fiat 70; %f 
eademque fe ipfam multiplicans faciat — ~- 
quadratum %$ • Hs^ duo ^oduda 715 
collige in fliam funmiam , nomeris ita 
coUocatis 9 ut vides in bic formuU . Summam 
7%^ aofer ex membro % 70» 6t nbfiduura 4; 
fcribe infira lineam . 

Poterit etiam multiplicatio inftitui httac in 
jDodum. Diviibrii^apponenotamradicalem 
5 1 m Ssx 145 , qus per ^am radicalem no- 
tam 5 mnltipltca . Idem oriri prodiidhmi ^ ^nod 
prihs , ptet ex R m. lib. II ^ 

' IV. itec^ operatio in omnibu membris £e- 
mtaxSbas todem prorfus modo repetimr . 

Refi- 




PRACnCAS.LIB.m^CAP.l M 

Rciidtto 45 adfcribe mcad}rum aatecokm 
09, ttc habeamr totale ttovttm^f, 09. Tum ra« 
dicem hadleatts acqttifitam 75 cmplica 9 ut fiat 
divifornovttsi5o. Qiiasre quotirs.hic CQfiti<> 
ncatur in iqcmt^o 45» 09^ deo^il primii acAi^ 
nimlnim in 450. Reperies tcr* dcribe «£0 ao* 
tam 3 poft luQttlam . Hasc deiude diviTorcm 
150 multiplicatts , fadat 450 ; mttlti- 
piicaQs verd fciofam , £iciat 9. Fbec 
duo produiSbi aade , numcris , ut in 
adje(^ hic formuU , coUocatis. Som* 
mam 4^00 aufer e^ mcmlMro 45^09 » & 4509 
quia nihil remanet , erit A numerus . 
quadratus , ^jufquc radix 7^ }• 

Quod fi poft ultimam fuotradUoncm aliqtitd 
remanet , oumcrus , qui proponitiir , quadra- 
tus non eft ; quadratus autem fit 9 fi mui<^etttr 
reiiduo. 

V, Qpaodo fadU mttltipIicatioJie nequit ficri 
fubtra^o radicalis ; nota ultiino repena , pcr 

3uam nimirum fa£U ell multiplicatio» minucn* 
a cft 9 donec fubtraAio fieri poffit . 
Efto radix elicieada eat 
784.Q}iadratum proxime mi* .7, 84 ( 198 
nus uliiQio mcmbro 7 eft 4 ^ . 4 4 

Sc radix cju^ % » fcribenda 
poft.JunuIam. E)us quadra* 
tum 4 aufer ex ihembro 7, & 
reftattt ,} » apx fubfcrfl^c, ad- 
je<5h) membrQ 84. Radicalis o 

2 dupficata dat diviforem ^ 
qtti iq no vo mcmbjx) 3,04, demptl primS 
notd , hoc eft in 38 9 conttnemr novies . Sc^i* 
ht. crgo 9 poft hiaulam . 9 in 4 ficit }tf. 
9 iu 9 iacit 81 . Hm: prpduiSia addc numc* 
^ " ris 




lis cdllocatis , m in bac fonntdS. 
Suimiia 441 auierri ocqoit ex men^ro jtf 
3 , 84. Reje^s igituc ^fiibftitneS, 8 z 
& deouo multiptica . 8 in 4 &cit ft. 8 < 
is 8 &cit 64. Summa eft 3S4 , qute ai»- 441 
ferri poieft . 

VI. Qfundo divifi» in mcmbro pnai notfl 
mu1i5lato ne feiDcl quidem continetuc ; fcriba- 
turcifrapoft luaulain, Sc jaembro illi nimis 
parvo membrura proidmum adjiciatur. 

Efto radix clicicn- 
daex C. Ex meni- €4* ijT} t6 (lo 
bro primo 4 riicitiK 4 4 

iiota radicalis 1 » cik — 
JKs qiiadrato 4 ab^ o, 15 
lato a membro 4 ce- < 5 * > <$ 

manet o , cui aofcri- 

ptoproximo membro i^, fit membrum no- 
vum o, 15, feu 15 . In hoc prim5 notl j mul- 
d^to , nempe in i , nora laoicalis 2 doplicata , 
jiempe 4 , ne f emel quidem contiBemr . Sccibe 
igitur o poft lunulam, 8c membro 1 5 nimis pat- 
yo adjice 16 membrum antcccdcns . Tiira per 
•mnia . ut pritis , opcraberis . radicemviddi- 
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ftrationcm perfpicuam, 8c integram exhiberet. 
Appellant opiidem fere ^mnes Prop. IV. 1. IL 
raem. Scd difficukas tota in applicatione confi« 
ftit , quam vel omitmat , vel tam imperfe(5^e 
excqtnmtiir , nt pleraque extra6bibnis mvfteria 
in tcnebris relinquant . Res int erim elt Iciiu 
digna inprimis , quasque fubtilitatis kabeatnoa 
parum ; cjufmodi t»ien ; ut C9c iis , quse hoc-, 
& IV. capite allaturi fumus , clare inielli|^ 
pofle exiftimem . 



N 



P O R I S M A L 

» • • 

Ullus quadratus numerus in principio cu 
firas iabet impares . 

Demmfiratio • 

RAdix quoBCumquc quadratum generans \ 
• vel citras babet in principiq , vel non 
habct. Si iisbet vqttcmadmddmn ' 
A 9 manifeftum eft , ut A ducatur A 130 
in A , folas notas fignificativas in A* a jo 
fe in vicem duci » & pfodu<Sh> prae- . 
poni cifras duplo pluFCs, quam 52900 B 
tint in A radice . 'Ergo produ- 
dtum 9 hoc -eft , ut patct ex def. XXVin. lih. 
VII. » ipfe quadratus *B pares^habet in princi* 
cipio cnfras . 

Stnonhabet cifras inprinci- G 439 
piOy utC; mm ut C ducatur in C 439 
C 9 debet prima nota 9 \ qu» — .— 
jam ponitur noa cifra efle , fed 1917» 19 
nota fignificativ;i , duci in feip- 
^tam ^iit habcatttc cjus qtiadratuai ^ cujus prhna 

aota 
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QOtainprimolocoproduAi D fcribenda eftV 
Atqui nullius notas umplicis quadr jttum primam 
notam habetcifram» ut patet ot tabeUaCap. 
pra^ed Er^o neque quaorati D » qui pro cu- 
]iifvis radicis compofitaB quadrato fupponitur , 
nota prima erit cifra . Qmnis i^tur ^uadratus 
numeps ^ aut pares habet in prindpio cifras ^^ 
aut ejus prima nota omnino cifra non eft . 

Corollarium . 

Slmili ratione ex ipfo opere multiplicationis 
manifeftum eft , nuuius quadrati nuibm 
primam notam effe a , vel 3 ^ vel 7 , vel 8, fed 
unam ex his I9 4t 59 tf» 9» o. Nam prima cujus-^ 
vis auadrati nota prima eadem eft cum alicujus 
quaarati fimplicis noil pnml 9 qua^ neceflario 
eft una ex hii 1^4, 5, (^ 9^ o. 

PORISMA II. 

Pa b c \I^^^^ nufiurus fuicunh 
i6% to« 00 1 . que F^a dtxtrainfim* 

firam in membra ^ feu par* 

m a , b , c diflin^f\ com^ 

mate fofi binas ^iafyuc^ 

notas interfofito • Ajjuma-^ 

turautem qiiodMet mim^ 

brum y exemf. gr. ultimum 

2^^quadratusfn eofim^ 

fliciter accepto delitefcens 

fit d, ejujhue radix f . Dico , fi ante d fonan^ 

fur tot cifi^arum Innarii f quot antememkrfem 

a membra antecedunt j ante iradicem veri to^ 

tiet 



a 


h c 


«d» 30,09 


49 1 


00,06 
k 


7 1 


00 


'i 


00 
k 



iksunat^a : d, cfore fvadratwnlatmtm 
m mcmhfo i , juxta vahrem loci aceepo , (Jr 
radicem ejus ejje £,K. 

Demonflratio . 

CUm CBim pro iingQlis membds antt f po- 
(ita fii uiu cifra , anic d verb cifranun 
binarius; manifcftum eft, cifras e eflednplo 
plurcs cifris k . Ergo k , f ndix in fe diwfb fa- 
dec d ^t ;iiamQt/,AdDcacgriti/', A,taintum 
opm eA/^docere tn/', onde fic d ex hypothefi, 
8c ciiras A , A fibi mucub appqnere , jjuse coi^ 
flabum cifras e, cum duplz (iac ipfaruoi ^ . Ergo 
d^e qoadcaras eft , pjiOque radoi/, * . Uquec 
ccgo qncfitom . 

Corollaria . 

HIqc patet Lin quolibetinembrolatereqaa- 
drwim , &i talem quidem ^ qualis ia km- 
mate determinarur . 

Fatet n. cur oumenis , ex quo qtiadrata i»- 
cUxdiciendaeft^receturin membra binisnotis 
tonftantia ; fic cur pofbemum membrum poffit 
tanic efle nota , quae quidem ex fequcnubttt 
patebunt adhuc dariiis . 

PORI SM A IIL 

QUadratutn bhtpmii a -+- b , five mmtri *» 
duasfartesfeSH , efi aa-+-aahH-W) . Hoc 
efl quadratui rx a, ^ planUt ;x a t» b bisjitm- 
ftus , ^ quadratus exb . 

Pa- 




Paiet ex Pcop. IV.- 1. II. W ip^um ccrnitor < 
«pcre ipfo {nultiplic^aoim ipecio£B , cqjus p: 
ridignu appoDo . .... 

* b :. ab 
a-+-b «0-+-J » 3 lo 

aH-b ' «ot- j ..-,.■ ; j 

aa-Hab 400-i-tfo 

•^ab-HA -+-tfo-f-9 

Smp. aa-t-iabH-bbs^^^oo-Hiio-t-^ 

Porro haec mnltiplicatio nifail habct difficu 
f^tisi natp qt <!-+-& ducaiur ind-+-i, prima 
J^ultiplicans totum a-^b, producit aa-^al 
Deinde-t-i jnultiplicaMs idcra lotum a-t-b 
^rbducit-t-a*-4-A*.- Haec dpo producfta addii 
faciuni 04-I- % ah-^bb. Qpc omnia pcr i 
HMoi^fta fuQt.. 

PORISM A IV. 

ESio mmmts Z , tfwstcmitqw eor^ant pm 
tibus , ex. gr. tribtts^ a -t- b-t- c . Ejt 

. guadratum ey?^a-t-2ab-Hbb-t-iacH-tbc-»-o 
hoc efi quadratum ex a.» flitnms Uw rx a in £ 
^uadTatum ex b ; flamts bis ex a-^-b incijut 
Jratum exfi. 
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pemanflraPio. 

Er PoriC. a , b ^ c a.too. a H- b -4- c 
JL mapri- * ? 5 b. jo. aoo-+-3o-+-5 
cedensqua* Z c. 5. 



p 



dratum ex 

-»-*- ^ H- r «quatut quadrato cx ^-+- ^,pcr mo- 

dum unius panis aoccpto , & bis fadto cx a^-^b ' | 

in c, &quadrato cx r. Atqui quadratum cx 

a^b^ per Idcm Porifma , clt quadratum cx a^ 

uua cum bis fa(3o cxaint^j una cum quadrato 

cx t. Ergo quadratum cx a-f-A-f-i^ aBquatuf 

quadrato cx ii , bis faAo cx aiab^ quadrato cx 

6^ bis ftcSko cx a-^i? in c , quaorato cx r. 



Corollarium . 



Q 



Uadratum igitur numcri in fuas partcs 
dircropti compouunt partium quadrati , 
& diAi plani . 



P O R I S M A V, 



QUadratus efio A B 

quhisA ejtf 5iS, 70, 09 ( 75, 

que radtx B . Sit A B 

ai^<w quadratus A 1,8«, 25, 00(1550 
feitus in memira , bi- 

ms notis conjiantia , a dextrd in fimfiram . 
Du9, radicem B tot conftare nais, gadt ^nt 
"temora in guadrato A. 



Dt- 



' i 
■» ' 

4< 
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Dimonftratio « 

F:r Poriiaui II.» ejufqoe CorolL qiKmiam in 
fiiTgQlis meiDbtJs daii A latct ooiis quadra* 
tos ; paiet ^ tot eife nienihra in A » qoot . in A 
hiettc quadrati . Sed qiiia per Porifma UL, & 
IV., ejufqoe CorolL m qoadrato toto A fing^ 
larom ootarum radicaliom qoadrati contiaei»* 
mr ; totetiam notas continelxt radik B, quot 
in A fom qoKlrati . Ergo radix B tot contme- 
bit notas, qoot fbnt membra in A • ^ E.D. 

P OR I S M A VL 

TJ Sto numerus quadratus fuicumfue Z, eji^ 
jn que radix quadrata K- ^ecetur autem Ztn 
memn^ah^g^ijC^idextrd m jSnifiram ^ pofi 
Hnas quafque notas cmm^^ mterpojito . 

Ze f g h / abcd v 

SSfiif^7f^^ ^ 74J9 -^ 

e 

5 y, oo, 00, oo a^ooo 

f b. 400 

6,jj,oo,oo c. jo 

g i 9 

57,87,00 

. h a -+- b -f-cH-d 

Uj8,*i. . ^ooo-f^^ooH-soMH^ 

In ultimo membro e latet qoadratus fotss 

ultimi radids fegmenti a . In penoltimo mera- 
kro/, unacumrefiduotfmembriultimi e,la^ 
tet quadratus penultimi radicis iegmenti i , 

un^ 



onk cum bis fa^ ex o Id ^ . Id antepennluino 
memfn:o^,uDitaitn'refidii&57meaibQ/, la- 
tet quadratus aotepenultimi radids fegmenti c, 
una oun bis fa^ tx o^-j, hoceft ex «^fle^in 
r. Iamembro/>,anicamrdSd«o ijjSnem- 
bri g, latct quadratus radicis fegmend d, «nk 
cam Iris fado tx a-i-i-t-f^ hoc eft cx « cnm ^ 
Sec,ind. Et fic deinceps , fi plDia fim jnein- 
bra . 

Ze f K h r tbed v 

c 

5f,00f0o,co a.7000 

f b. 400 

^33,00,00 c. jo 

g d. 9 

^7.87,00 

fa a H- b -f-c^-d 

1338,«!. 7000H-400-1-30-+-9 

Dmonfiratio . 

CVm enim per Porif. V. tot notit conftet 
radix X, quot funt membra in Z, ia fin>- 
gulis auiem mcmbhs , ut patet ex Porif. III. 8c 
IV. , cjirfhuc Coroi. larcat quadratus unius fcg- 
mcnti radicis ; manifeftum cft ^ fegmcnti ra- 
dicis ulfimi j, ac proiode maxirai quadramm 
coatmeri in membro ultimo , adeoque 8e ma- 
ximo e, & fic deioceps * Ex quo etiam per ea- 
dcm in. , & IV. Porif patet de planis , five bis 
£u^ ex &;a Conftat ergo qweiitum . 



HI S PR /E M ISS IS 

T^OrumomotQm, <^ ad radicis qaaidrac 
C pnraAioftempraKwdentiCapitcprxfcrifH 
fimt,rauodabiiur. Rerumatur exempAim Ca] 
pntced. , in quo ex nomero A exuadla e 
ndix Z. 

h Qjiii pcr Pori£ VI. ia dtimo membro 
Utet quadratus fegmemi radtcis ultimi ; idcirc 
didtur cx metabra ^' rydix qoadrau , auiU 
poteft maxima , repOaflurqne poft lUinuain 
quadrarus Ter6 iUins a membro e fubtrahitur 
& refiduum fcribiiur infra liaeam . Et quia pe 
VI. Porif. in membro ultimo continetur qui 
dntusfolasfegiacQti, fcu ;partis uUirascrad: 
cis , iu reliqnis vcrb mcmbris , pReierquadci 
u paninm radicalinm , comineatar etiam nt 
BieriTeAineuli , feu plani ; iddrco hJsBc opcr: 
tio prima foD poftremo membro convenit . Ii 
fiiper , qaod ex mcmbro e eUcita fit radix t 
oegteAo loci valore , nimirum ac fi eflet tai 
tum ;5,cumrever^(it 5d,oo,oo,id,queii 
admodum in aiiis plerifque operaiionibus aritj 
' «compenaiigrati3fa<%imeft. 
4 e f g Y-abc» 

Jtf,70y09 \7yj 

49-... 
b 7*7°* •■ a 700 14- 09. m 

7 »J» . . b 50 

c $ 

X45»o9 
45» 09- 
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invcnta , fit legitiiDa , fic oftcttdo . Cum pcr V- 
Porif. radix tota Z tot cosftct notis , quot totos 
A mcmbris , patct antc mcmbnun e tot cfle . 
mcmbra , qoot antc a funt not^ . Quia igitnr 
fingula mcmbra f^ g duabus conftant noti$ , tot 
antc e mcmbrom praBccdum notarom y fivc lo^ - 
coirum binarii , quot antc a praBccdnnt notae , 
icu loca . Qparc cum not^ a fimplicitcr acccpta 
pcr conftr. fit radix quadrati latentis inmembro 
r 56 fimplicitcr accepto 9 crit quoqucper Porif^ 
ma n. a accepta juxta loci valorcm ( nempe 
700 ) radix quadrati latcntis in membro anti- 
mato ex loci valore ncmpe in ^(S , 00 , 00 . 
Hoc ipfum in reliquis menibris codcm prorfus 
modo dcmonftrabirar . 

III. Ex mcmbris pcnultimo , cnerifquet 
<iuotqupt fuerint 9 nota^ radicales rcliqus eli-» 
ctuntur artificio a priori plane-dtverfo . Ad iL* 
lius rationcm penitus pcrfpiciendatn juvabir 
non parum ob ocidos ponerc radici^ tMnomia? 
arirb quadratum , quod pcr Porifma IV. eft 

aa-H-iab-^bb. 

Hujus poftrema pars aa- indicat ^ in ultima 
nembro e latcre quadf atiim ultimi radicis feg^ 
menti ^ feu notse a : rdiqi» vero pancs ^alHr 
Mindicant, quid contineatur in membro pe« 
nnItimo/*cum prioris e rcfiduo , aliifoue fin^ 
lis . Quia igitur in membro jTcum rehdao prio* 
ris,hoccttin*(7,7o, fcn^^o^ oo)conii« 
netur a.i* -^bb , noc eft planus bis genitus ex 
nltimo radicis fegmento , fcu nota a jam cogni« 
ta ^mb adhuc incognitam , unk cnm miadrato 
ipfiws b , ut pat«t ex Lop. VI. , manifcfturt|>cft, 

P I iiv. 
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iilcogiiitam radidB notam '> cx hoc. membro b 
efle elicieodam ; utique per divifionem , qt» 
foh refolvit ^ qQod mttltiplicatio cQmpoTuit . 
Cum vero latera membrum h prodoceatia (tflt 
a<^ 8c^f ia diviforem iUud erii: aflQmeodqm 

3UQd cogpinmvjam eft » ]ica^>e a » & <|uidefli 
oplicatum , eoquod in memoco.^ oontmeantr 
plam» bis fa<5to ex ^ in ^ » hoc eft plams ex <r. 
ois fumpto in h . Atque harc caufa eft » cur ad 
conitituendttm diviforcm radix eatenus acqui- 
lita duplicetur • 

A ^ ^ 8 /abc ^ 
• 5^»7P»09 X75I 



49 



• • • 



h7»7o • • a. 700 

7 »7 • ' h. 50 

K4ft09 

4)909 a ^. b •-+- c 

. 70P ^ 50WH. j 



. IV. Per hunc autem diviforem za ( 14) di- 
viditur non totum membrum h ( 7 , 70 ) fed 
demptl obtil ymA % nimiram 77 tantum , hac 
de cauf^ . t/t mnotdicat nou incosnita b^ folus 
^Anus %%b , fa^ns nunifum ex a bis in ^» di«- 
videndiis eft ; com^d faoc nihil iaciat bb^ ncpor 
te tocus incoffnitus . Nihil aucm [dani 1^4^ ad 
primum meimri b kxnim perdnet , ut infra de- 
manftrabitur.nnm. VL 

V. Reperu jam porro per divifionem noct 
iocognita b mnkiplicat 8e duplom vom prioris 
a^ ipfnm nempe diviforem %^ C>4)t ^ ^^ip^ 
fam^uthabcaotur duo p£odK^.«j^:^^^(7c^ 



&4j), qiue io membro i coBrineatiir , 8c^'' 
eodem idctrco fubtrahuQtur . Q^orfDm ver6 
&at hec fubtraAio , patebit ex claufuU tottus 
(femonftrationis . 

VI. Cur antem produfla ex mi^ 70- . ■ 
tiplitatione fcribaotar , m in appo- %$ . ^ 

fitfi forinalfl', ratio eft , quod 70 , -^*— 

hoceil'1 ifi, fiat ex diyjfore «« in V^S-- 
*; &15 ,hoceftM,fiatfexAin*. 
Uade cuiB a fit nota radicis uoo loco aliior , 
quami,ctiam produtfti lai (70) prima jiota j 
m patet ex Porif VI. C. III. 1. 1. uno ioco aliior 
eht , quara ^rima nota produAi 4 < ex b in i>, 
idcoque fcribcnda fupra * fecimtMra notara 
miadrati bb X5 . Ex quo etiam maoifeftum fit . 
id quod fupra aflumptum fuit, videlicct nihil 
plaai *«*', hoc cft 70 , pertinere ad locum pri- 
nium membci h . Nam cam doo illa produd^t 
adduntur , quadrati M (a^^prima nota repo- 
nitnr tn primo loco fumiiu! 715 , plani vero % 
"^ (70) prima nota peninet ad locum fummae 
fecDndum . £t quia fumma 715 tm confbi no- 
tis,~qQot monbcui» *» ucpote «r Porifma 
VL io eo lateos , adcDque ab Hlo {ubtraheoda ; 
niaDtfeftum eft , plaai lab (70) primam nor 
tam pcfrtiiieEe ad tocum raeinbri h fecundum ; 
ac pnnode , cum folus planus lai (70) divi- 
dcudus iit , amabmm h dcBipt& primi coti ^ 
ridimf . 

Porro valorcB veruroprodufto- 70000 
nmi exprimtt hcc forraula id:era, 2500 
quera inter operandum cirra veri- —— 

latis pcsiudicmm difllraulari, liquct 71500 
tK dcmanfiratis f^a . 
VII. At quartt h»c operatioin aliis dein- 
P 4 cep^ 
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ceps membris fcHiper cadcra rcpetitnr? Ra- 
tio patct cxVI. Porifraaie. Qjiiemadmfoclaiu 
«nim in racmbro h^ compoiito ex f^ & rcfidua 
prioris, latct '^ab-^bby hoc cft plamlsbiseK 
notS radicali a in radicalcm 5> , una cum qua- 
drato ipfius A ; ita in mcmbro k^ compofif o cx 
jf. 8c 45 prioris/rcfiduo, latct ^ac^a^c^cc^ 
hoc eil planus bis cx ^-♦-^'radice eatcnus acqoi- 
fiid du<5U in r , & quadratum ipfius t* : & fic 
deinceps in rcliquis mcmbris , fi quae eflcnt 
plura. . ' 

VIII. Poftrcm^ quagrttur, qoarc , com mcm- 
brum ultimum cil i , vcl i , vel j , proradica- 
li noi3 fcribaiur uni- 

tas . Eiio quadratus b Z 

A, cujus mcmbrum 3,9^,01 199. 
ultimumcfti,?,oo, A • 100. 

00; radix autcm fit 

Z , cujus mcmbrum ultimum fit unitas . Quia 
j adix Z tot habct noias , pcr Porifm. V. , quot 
A mcmbra ; habcbit i ante fc tot cifras , quot 
antc ultimum A fummcmbra. Scdquotiunt 
mcmbra anic A,totante notam j funt cifraruni 
binarii , ut habcatur cjus valor j , 06 , 00. 
Ergo , ut habeatur valor ultim« notaf ipfius Z , 
quae cf 1 1 , antc cam tot poncndae funt cifr» ^ 
quot anic 3 cifrarum binarii ; ac proindc ante 
3 funi ciifraB duplo plurcs , quam ante 1 • Ero» 
quadratum ipfius unitatis , cx valorc loci «In- . 
maias , crit i cum tot cifris , quot fum ante 3 . 
Ergo continctur ib 3, (5o, 00 , ab coquc aufcr- 
ri debct • Ex quo patct quasfitum . 

IX. Explicatis hunc in modum , acdcmon* 
ftratis fingulis pardbus extra<ftionis quadraticas^ 
demonfttaiio tota fic concluditur .. 

Nu-- 



Numectts datns A sEqiulis eflqiudrato ex af 
plftQO ex 4 bis in />; quadraio ex & ; pUno ex 
it -*- k bis in c ; qua- 

dcatrt cxr,mpat«cx C f g / abc y 
wio operc ewradio- A jtf»^,o9^7jj 
nis'4 ctun di^^ qiuii-> a 700 

titiHCS rubira£be fue- b 50 

Ttot ex A f Bcc (pid- c } 

qiiam fubtra^onc-' 

ultiniS pera£U fupecfiienC., Atqui , pcc Porif- 
IV. tftiani quadratus radicis Z lifdcm xqualir 
cft . E^ A ell .ipfe .quadratus radicis Z. 
Q. E. ifw 

Quod ii nltimj fubtratftionc perat^f fupcr< 
fiiiQet quidpiam , tuncnumerusdatus, illore- 
fidao mnltfbtus , fuiflet xqiialis di<Ais quanitia' 
libus ac proindc , Se radJcis inrenie qtM> 
dcatus . 

C A P. 11%. 

hadicis cubica extraiHo. 

EXtrahenda Cn radix A 10», jq j» jol C4 
cubicaex mimero . £4 
A. — 

t Poik terfla» quai"- 38 
. que notas , ioitio fadlo 
a'!dextns , oomnM aut |Uln£^ain iftterpont- 1 
critqucmai^fnisdatasAfeAus-iiftpartes, fai 
iDcmbra x£cim notis cofifla«l*, 'pittter ulti- 
roum , qu(^:'.e(Hiftare 

poteft notts , vd dua- f^ , 8lcr» 4}sf. C 
Ins , ut in C ; vd 7 ,,900» 3^1. D 
ctiam npki » ut in D. . 



lot Tccd noQsconuabitradix quaefiu , qao 
enuK immeti dad men^xa, ut infrx demoa 
ftcabinic. 

Rad. Qjxi. Cnbi n. Prsfidio tdielte faii 

II I appofitae , qaa Dotarun 

«4 8 mnpUctaih cutu coacincd 

} 9 ftT mr,qu9nrepoAremimeB 

4 f tf 4^ bri radicem cubicam , au 

5 tf jzf fltdadiasnoiiefttqasn 
'4 jtf aitf ndicem ciM pccudmft mi 

7 4> 141 noris- 

8 tf4 511 

9 8i 719 

Ut , qwa l^ poftremum men^rum 10 
cubas cM eft, qusre ciibtimproJcime minorec 
£4. Hujtu radicem 4 fcribe poit; lunalam 
qme erit noia ultima radicis qusefitse ; ciJiuc 
ver6 ipfum 6^ aufer a poftremo membro 
& refiduum 38 infralineam repone . Hxcopc 



<5la adde , uumeris CQllQcatis , mc in }iac fQcaHf-r 
14* Sqmfna49«emdiYiror* 

Quxre igitur « qU0Cie$ diviiQr 49« 
contineatur in membfQ fS» joj^dem* ^ 
ptS prim^^Qotl ^^ hoc eft itt jl $9 • Ee^ x t> 
penes cowiaen fexies » Soribe ergo -*«^ 
tf poft lixnulam 9 qu06 erit aota penol^ . 49S. 
tima radici3 qiHBfitx , 

Tua oou radicalis i]kiQ|5 reperia ^, ipul* 
tiplkans prim& radicis prien^ 4 madratum tec 
fumptum , nempe 48 , ivMi ^Sd. Oeinde ca* 
dicis ultim6 reperta? quadr2|ti](i| %6% nsuUiplkp 
pms m{4ttm radicis priofis 4 1 qempc 1% , fa* 
ciat43a. Demquetft fopfiim cubici multi«> 
plicans^faciattitf. 

Has^ tria produ^ adde % immeris Qcdioca* 
f is t ui in bac formuU • Stim<> . 288 
iBam 3333(5 auleramembca 432 
1895039 &renduttm5itf7 aitf 

infra lineam repone . ■■ ' 

IV- Huc opcratJQ ^ ttotQ 
jam nijmcro tertio expofita % in omptbus.menh' 
bris fequemibus eodem nMci > at<|ae QidiM 
repetitujr. 

Iiaque refiduo <i6j. adfcribe membmap 

prpximum^sa, ^tBabeaturniiembfiimnQvum 
tocaie 51^7 f «l^* Radicis 4^ , ^^cimis ao 

quifit«« <piadratum 1 1 1 <; triplfr' 

^348 ca : fit tf 3 4 8. Radicem quoque 

138 iDfvn 4$ triplicazfit 138. Hasc 

- auo produ«^ in unam fummam 

63618 GoUige, QQQMeriSft Ut iti hac for- 

miiU y coUocatis . Summa eft no- 



vns dfviTor . Qpcix^igiQu: , A 

quotics hic con^iocitur ia 101,503,1)3 (4tfS 
noro membpo 51^ , iji , 64 
dempd priml ootl, nem- — 
pe in jirfr» »?• Rcpcries 38*501 
cxmRneri oAies . Scribc 3; ijtf 
ergo 8 poft lunnlam . Erit '■ '■■ 
luecnotiprimaradicisqtue- 5, 167^1,^% 
fitae . 8 in tf )43 , triplnm 5, 167, t\%. 
■empe quadrati radicis ■ 
pritu acqniliiae 4^ , facit o 

50784 : quadratum ex 8 , 
nimicnm 04^ in 1 38, triplum radids prioris 41^, 
facit88]i. 8 jn 8 cubic^ cft 511 
50784 Ha»: tria proda^ adde , nume- 

88}i ri^ , ut in appolitl formuli , ordi- 
51« natis . Summam 5157x31 aufei 
■ " - cx mcmbro 5KS7131, & nihil ce 
51(17131 ftat. 

Numcnis ergo A qibus elt » ejufque radb 
4tf8. Qiiod (i poft oltimam fubtr^onem ali 
qdd luperHt; Dumenis, qul proponiiur, noi 
erit cubns : fit auiem cubus , fi multfletur re 
fiduo. 

V. Qose num. V. VI VH. Cap. I. notintu 
pro qtiadratae cadicis cxtcaAione . ctiam in cx 
trafhonc radicis cubicac emnt obfervunda .. 

C A P. IV. 

Cukiesradieisdmonfiratio. 

PT^aemino eriam hic Porifinata quaedara , c 
quibns Tfaeocia tota eztra^nis cnbic 
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P O R I S M A I. 

CVbus numerus , aut nullas m princifip 
babet cifiras y autfihabeat^ easternarms 
metitur . 



N 



DefMnfiratio • 

' Am radix quaecuBujue , cubum geuertns ^ 
vel habet in prihcipio cifras unam f aut 
phires, vel noB lubec • Si non ha- 
oec 9 tum 9 ut A 9 ( fic eam tj^ 
lubec vocare ) muldplioecur cu- A 

blici 9 debet prima ejus nora in fe dud cubic^ 
& cubi producH prima nota fcribi infra lineam 
ptimb loco. in ptoda&o qpaefito 9 ifive cubo fo» 
tius rs^icis A 9 ac proinde cujdcumque cubi 
prima nota convenit cum priml notl aliciijus 
cubifimpticis. Atqui nullius cnbi fiinplicis pri- 
ina nota eft>> . Ergo 8ic. Qpod fi ladix in prin« 
cipio hd)eat cifiras 9 quemad- 
mqdum B 9 ex ipfo multipti» B 580 

cationisoperemanifeftum^ *C ipfiiiooo 
ut B duca^u; ia fe cubic&^ 
rantiun opus efle ^ m cubo notarum fignifican- 
tium prs^nantur ciibs tripb plures^ qukm 
fint in principio radicis B . Ergo 9.&C 



Carollarium • 



y 



EX demonftratis patet, ecqusviscd^i primam 
I jiocam conveniK cum primii noclidicujttr 
cuhi fimplicis . 

PO- 
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PORISMA U 

1 

ESto cubus quicum^ a. b 

que z f ^t^fttt ^4 t QOO f ooo 

radix cubica c . Cubo c d 

autcm tot praponan^ 4 [ oo 

tur cifrarum tcrmo» 

nes b jj^^ cifra d radici . Dico etiam totum 
Qsd^radumcubkamtotiutOifh. 

DmonfirMio . 

UT babcatur CQbitt cx r ^ ^/ tantum opus cft 
c multifilicare cubice » & prodoAo^pns 
ponere cifras triplo idiircs f quam fiot if . Au 

2ui ci&s A fuut triplo [dures per hypotbefim * 
xgoayic&aimacd. 

Gtrotlaria. 

h TTInc patet ^ & a c ik 

£j| uumerus^ftti- ^ 64 ^ ajo ^ 789 

▼is fit di vifus in mem* a b 

bra , tribus notis coa^ 64 ^ { 000 ^ 000 
ftaoda^ dempto ulti- c d 

mo a^ qnod pando^ 4 1 ^ 

ribus conftare poteft f 

& mcmbri cujufpiam puta a^ fimpliciter accep- 
li , radix cubica fit c ;. fi antc radicem c ponan* 
tur tot cifrse d ^ quot ante a funt mcmbra e^k^ 
ieu Ibcorum tcrniones b , etiam c , d forc radi- 
ficm cubicam ipfius a^ b^ {ca mcmbri 4ft]uxca 
loci valorem accepti • 
IL £x his manif eftum eft > in quolibet mem- 

bro 



FJucncjE. iJB.mcAF.in. z^p 

bro latere cubum , & taleiik quidem , qiialem 
]am determinavimtis / 

in. Atqne ex kis jam incipit apparere , .cur 
ad extraheadam radicera cwicara , pcA ternai 
qoafque notas comma itaceipaiiatur ", & cur* 
non mteriit , five membmmaftimumunicdcoflr 
£tct notfi f fivcduabus . 

PORISM A IIL 



CUku6mo$mii _, ,j~^. 

mtrimduatpanesfe&i, tft '"* 
aaarH- jaab^ ^abb-Hibb.' 

aifiliOo terfumfto, fmifit expudrmiffim 
ix duOo m b 'ffifido terfimpto, fuodfk e» ftk^ 
drato ^fiush dtUh in z 'f eubo exb , 

a-Hb 



aa-t-ab-f^bb 
ab 

a-*-b 



aaa-f-aabH-abb-t-bbb 
aab iibb 
' aab abb 
boc eft ; aaan-jaab-t- jabb-Hbbb. 



f 



^ » 



De- 



PAtet<x^)fo a,fka multiplicatioiiis oilnese 
CDJus paradigma hic appooitur , & pcri 
«A inani£elh . 

Id ipiiim deinoQftratur in fcberaate hicjtc 
^uniflo . Cubus enin} d / rc^ r d , fe£te i 
■duaspartcs a, & i, compte-flitnr cubos fq 
inentorum j , & ^ , cubos niminun c eno fq 
p , & 1 -) m ft ^ I « : item trit pariHepiped 
«qualia , qnonunbafcs funt quadraia ^, ro, i 
«qualia quadrato rp fcn aa , altiiudincs vcr 
f X , ^ , fcu rd , ek , quae omncs funt xqualt 
-iplt b : itemtiia pinr^apipcda nqnalia, quorui 
oafcsfdBt quadrataoi , oz , o} , xquaUa qua 
^irato yy feu bb , dtitudines vcri 57 , 5^ , j 
«qualia ipfi a^ 

Hicquidcm, utpote vcl mediocriter EU 
«uctita Geomctrie callentibm fatis aou , uo 
eft neccflc pluribus demonflrarc . 

PORIiMA IV. 

ESto numerus Z diremptus in fartes fitas 
^ quotcmet^ue illafuerint , a*i-b-i-ff . Eju 
•cttbus aquatur bts qusntitatibut : eubo ex a 
«bc /aHdo tergeni 

' 9^S 9900 a-+-b-*-c to ex quadrai 
Z b -10 ^OH-aoH-5 iffius a to b 
c 5 foHdo ter geni 

toex quadrat 
ipJiushduSfo in a; cubo ex b; { omnes ba 
^uamitates vocabo M ) item foltdo ter genit 
*K suitdrato i^us a-i- b diUh in c ; folido te. 
SenitQ 



genito ex ^wtdrato ipjSus c iu£h «n a-(-b; tui* 
cvc: quat guant>tatesp(ifier$9resvaeemusN. 

Demnfiratio. 

SUmendo enim a-t-i per modum imitis , erit 
pcr Porilh). III. cubus ex .;-*-< H-f xqualii 
cubo ex <3-i-"^ , 8c quaotitaubus N. Atqui per 
idem Poriima cubus ex a^b cquamr quaniita- 
libiis M.Ergo cubus ex ^t-t-lr-t^c axjuamrquaii^ 
tiuiibus M , & quantitat^jus N . Q. E. D.. 

Corollarium . 

CVtnan igituf numeri in fuas panes feAi 
componuQt fingulanun paitjum cubi , £e 
djAi folidi . 

P O R I S M A V. 

CUl^as efioful. ioiy$o-if zji . (4<$8Z 
V» X^ejujque X abc 

radix Z. Stt autem 
cubus _X feSius in 

memAra y pofi ttr^ a^oo 

nas notss a dextra h. 6a. 

m /mifiram com- c 8 

»M»f interje£io.Di' 

co , radicm Z tat eonfiare notis , fuotmenAra 
fuateubidati: 

Demonfirati9 . 

QUoniam per Coroll. IT. Porifin. II. in fin- 
gulis mcmbris laietiinQS cubus ; tot erunt 
Q, mera- 



fnembtt m X « quoc cubi . Sed quit » per Po> 
rirm IV., ejufque CoKrfl., ia cuboXcomi- 
neatur cabi fingularum ladicis partium i, ^, f ; 
toteciam eiuntradicis pancfi, ac ptoiiKle 8e 
noisB « quot ia X funt cubi . Ergo radicis Z 
toc faot nouB , qaot membra cubi dau X 
Q, E. D. 

P O R 1 « M A VI. 

■ { ■ k ra ibc 

X loztfojtZ^t (468 Z 

f 40oH-rfo-t-8 

ioz,oco,ooo a -f.bH-c 

A ^ ' a 400 

38, 50J, 000 b <5(> 

m c B 

Ilfdtmfojhis t dico y in membroultimo£ia- 
t«t eitbiufoltu itftitm radicit fegmetai 1 , 

Infemdtimomembrok, vni ctmi }8 r^w) 
membri f , latetfilidus rttanertts tergemtus ex 
^uadrato ipjtus a du£h m b t ^folidus ter ge- 
Aitut ex quadrato iffiusbduiioin ii^ eu- 
kus iffius b . 

Inmembrom^ tm^ cum ^167 r^duo mem- 

bri k , fontfwtur foltdus ex quadrato ifjius 
a-Kb tidefii eum h , terduHa in c j ^folidus 
ex qu tdrato tffivtt c tw dv&o m a-+-b ; dr *■«- 



FRACTKM . IM. Ul €AP, ir. »4? 

CUm efum |)cr Porifina V. radiic Z tot cod- 
Itec nods , adeoquc 8c regiMOtis , quQt 
£unt mcinbra in.X ; in fiogulis aurem membris» 
ut p atet ex Porifm. Uh & IV. , ejurqne corol** 
lario , lateat cubus alicujus fegmeati radicis : 
ananifeftum eft , ie^eoti radicis vkkm a ^ 
adeoque 8e maximi t cubum latere in membro 
/ultimo 9 ac proinde ma«mo ; & fic deinceps 
£x Quibus etiam , & per in. ac IV, Pori£ pa^ 
tet ae folidis '. Conflat ergo qusefitum . 

H IS PRJE MISS IS/ 

JAm ratio dabitur eorum omnium » qu« fupe- 
rjori capi(e ad extraiiendam radbem ctu>l« 
cam fuere prefciipta . 
I. Refumatur exemplum cap. praced Qiaia 

» • ' • 
f A m abc 

X loti, 50}, 131 (468 2 



<J4 



• •• 



» j8* 50J . .. a 400 



«P^W«««««t«VWI 



8 



P I, rd7, «}». 
5, 1^7. *J» 



9WWHM.«»a 



b-+-c 
400-H60H-8 

per VI. Porifma in poftrcmo / membro nihil 

Q % conti- 



»44 ^^ ITHMETICJE 

cohtinetur aliud » quam cubus fe^enti radics 
ultinu , idcirco ex membro/eliatur radix cn- 
bica y quam poteft maxima^ 9 eaaue poft lonu- 
Um reponitur , radicis quaBfits tutura poftre- 
mum fegflientum, feu nota ultima : cubus vero 
ejus fid>trahimr amembro/, refiduo 38 , fi 
quod fit 9 infra lineam notato . Quia autem i» 
reliquis membris onmibus ^ praster cubos rdt* 
ouorum fegmentorum radicis , continentur in 
im^is practerea fex fotidi ; iddrco haefcope- 
ratio foU poftremo membro convenit^ & in 
fequentibus membris non repetitBr . 

jL Q)iod ver6 nota radicalis tffitlegitima» 
lic^ extradb fit ex membro / fimplidter ac- 
cepto 9 hoc eft lod vsdore diflimulato ; fic 
oftendo . Tota radix Z tot confi:at notis « quot 
X numerus datus membris , per Porifm. V. 
Quare cum fingula membra k^ m tres conii- 
neant notas y ante a erunt tot notas , fea loca^ 
quot ante/Iocornm terniones . Ergo cum per 
conftru6t a npta fimpliciter accepta , fit raaix- 
cubi latentis in membro/ fimpticiter acccp 
to; ^quoque, ex loco asftimata , eritperll 
Porifm. radix cubi latentis in membro/ex lod 
valore sftimato . Hasc deroonftratioetiam va- 
let in reliquis membris , in quibus compcndii 
gratii , quemadmodtun in plerifque aritnmeti- 
cis operationibus » loci valor diflimulatur.^ jiul« 
lo , ut jam oftendi , prasjudido vedtatis . 



BL 
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i k m 
X to«, 503, 23« 
«4 ... ... 

5 3*» 501 • • • 
33 33tf ... 

5, 1^7» »3* 


aH 
400- 


abc 
(4tf8 Z 

a 400 
b 60 
c 8 







HbH-C 
■»-tfoH-8 



IIL Reliqns radicis notas artifido inter fe 
imo qnidem , fed a priori penitus diverfo y re« 
periuntur . lUius rationi aperiendas plurimum 
cbnducet'^ cubum binomii a-^ b ante oculos . 
proponere , qui per Porilm. Ill- eft 

Mujus poftrema par^ aaa oftendit , in ukimo 
membro/latere folum cubum notse ultims ra- 
dicis : rdiquas partes oftendunt» quid continea--' 
rar in membro penultimo n » conilante ex 38 , 
rcfiduo membn/, & A , de quo jam agitur , ac 
in reliquis deinceps omnibus ; Qjxiz igitur , ut 
patet &: ex fwmuU hac , & ex VI: Ponihiate , 
in membro n continentor folidus ter genitus ex 
quadrato notse radicalis jsim repertae a , du<fto 
hi b adhuc incqgnitam ; item folidus ter h&m 
ex quadrato ejufHem ^ in ^ ; item cubus eiui^ 
dem^: manifeftume^^ notam illam penulti-^ 
mam ^ feu fegmemum h radicis adbuc incogni* 

Q } tum^ 



cnm ciicieDdan) eue ex memDro n dat 
meri peouliimo , otiquc per divifioncm , 
(oU rcfolvit , quod compofuit muUiphc 
Qjiia ver^ latera , meraDnim n produbc 
partim cognica func , panim iDcogDitar ad 
ilinitioDenidiviforis wumCQda ciQDt foL 
gniu, □iminmi)j;>, & ]i> hoc cfttrij 
quadrati notx radicaVis jam inveotae <* , ne 
43, & triplum ejufdem ^ Dcmpe 11; qu 
unam fummam coUedla dam dtviforem 49 

4S IV. Per huac amem . ut en 

ift noti radicis tateos b , dividitur 

— ^ totam membrum n j8 , 50J , 

49« dempti noti primi , Dimirum )8 

hacdecaufS. Qjioniam dtvifor 

conftam ex %aa -^ ^a t nuUo niodo pcn 

adcabomMi* utpote qui prodocatur cx 

Dotil incogniu ^ ) paiei , pCrhtmcdiTkbo 

icre tautum folidos j 11* -«- j j*A fupradifi 

Nthtl autem ex hifce folidis ad notam , fei 

cum mcrabri n primum pertinct , ad qt 

fe extendit ciibin eenitns ex ^ , quemad 

■ dom en iii vp^GM , qoe tnox fab)aii{ 

Dum.VlI. 

V. Reperta porco per dinfiouem ncHa i 
calis b dudtor in iripfaira qiudi^ii ec s, 8c < 
dratum iptiiis h ducioir m triplom ipfius a , 
dcraum « in fe dncitttr a^ic^ , m faabcai 
tria prodiK^^ ja^H-] «M>^6M , qus in m 
bro » t pcr Por. VI. oonnncBRir , acque idc 
ab codem anfcnmmr . Qporfiim vcr6 fiat 
iiibtra<%o, liqnebitexcUufidi todiadeii 
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VI. Cur attcetn 'jaa-^^a 
jM 48 hoc eft tnplutn guadrati ipfins 
34 t% a^Sc triplum ipiius a » qus di« 

vifoccm coiiftittiiiiic ^ ordinari 
dcbcam juxta hasc fornndam ; 
hem cur t ri^prodo^ iaat ^ 
jaib-^bb , hoc eft folidus ex triplo quadrati 
noc3 radfcalis a du<Sibo in noram radjciuens 6^ 
una cum folido ex triplo a id quadratum ipfius 
b , uni ciun cubo ipiius b , fcribantur juxta for- 
roulam hanc alteram : re- 288 jaab 

ftatmmc^ ut brcviterde- 431 ^abb 

roonftreiiius • Et quidem 216 bbb 

quod attinet ad partes di- — - 
viforis jaa rH 3^ manife- 3 3 T3< 
ftum eft 9 quadratum ipfius a tmo loco y feu 
gradu attoDi akibs , quam a : ideoque 8 , ,prima 
nota ipiius foa ^^ , ponenda fupra i , fecun- 
dom nqtaffl tripli ipfins a , id eft i%. Qpod ani<* ' 
net ad tria prododfca^ quia 3^^fit ex j^ in bb^ 
& cubus bbbSi etbvabb^ eftqoe a nota radi^ 
at nao loco akior » qn^ ^ ; manifeitDin eft ex 
Porifm.\aC.IL lib. I. fblidi ^abb^ boc eft 
primam notara 1 etiam uno looo akiorem 
rimd noci cobi bbb ^ iitf $ idaoqne icri^ 
bcn^amfttpra 1 9 uotam fecmidaiii m>\ hbb / 
%t6. Rnrfom y cpAz iblidus %aabfiitii^a in ab^ 
iblkkts amem 3^ fit ex 34 ki M ( gtgaitai; 
enitii tam ^aab^ ifkm ^fobb ex Ittttibtt» quo^ 
citfamie inter fe otdiiie mukiplicail^ , tft de^ 
monftravi in fchoL XVIII. lib. Vlll. ) cftqtte a: 
nota radicis uno k>co aUior ^ qu^ b ; mani- 
feftum eft folidi jaab 9 hoc eft 1^88 , primam 
notam 8 uno quoque loco altiorem eile primA 
noti folidi 3^i^A , hoceft 432: idc^que fcri- 

ben- 






.ftdg ARITH MET ICM 

beDoamfuprafolidi 432 Dotam fecundam ;« 
AtqQc hxc didbs coUocationid eft latio ad» 
quata . 

Vil. Ex qua etiam cernitur ^ quod fiipra n. 
IV. afiiimptum fiiit^ nihil ex fobdis i^au^ & 
3^1^^ pcrtinere ad notam primam membri n. 
f k m abc 

tf4 



• • • • • 



n 38, 50} .. . a 400 

3J 3}tf .• . h 60 



8 



P 5f i<S7»^J« 
5, t67^%i% 



Kam fi tria illa produ6b fic coHocata addaa^ 
tur 9 patet ciibi %i6 primam notam 6 reponi inf 
primo looo fumms } } } }tf 9 folidos vero ^M ^ 
icjMb^ boc eft 4}2 , 8c 288 totaliter pertine- 
re ad loca fummds fequentia . Et quia trion» 

Srodudlorttm fumma }}}3^a^qui multis con* 
at notis , ac membrum n ^ mpote per Porif«« 
ma VI. in eo latens , adeoque ab iUo fubtraiien» 
da; manifeftum eft^ nibil quoque ocfoUdb 
$aab fScftbb contiiieri in primo mcmbriloco; 
ac proinde cum did^i foUdi foU fint dividendi ^ 
ut oftendi num« UL dividirar memhnimfi4ciii- 
ptl aotd priml * 



Por- 



PRACTICjE.UB.in.CAPJr^. ,%4^ 
Porro trhuD prodd<Slorum 08800 ^ ooo^ 
valorem vcrum exprimjt haec 4320 , 000 
formula, quem in operainlo %i6j ooa 
diflimulatum efle fine veritatis ■ ' 
prsejudicioyliquetexfuprade- 'iZZZ^y 000 
monftratis n. U. 

' VIII. Reliquum eft ^ ut dicamus , cur ex. 
roembris caeteris eodem prorfus modo elician* 
tur radicalcs notas reUqus , ouo ex penultimo . 
Cauia eft manifefta cx Porii. VI. Qpemadmo^ 
diun enim in meni>ro pcnultimo n , compoiitoi 
ex 38 refiduo membri/ , & 6x A » continebati^ 
y^ab -*H \ablHrbbb ; hoc dl folidus cx quadra- 
to radicalis nots a du6to ter in radicalem^ ^ 8e 
folidus cx radicali a ter ducSld in quadratum ra^ 
dicalis by tx, cubus ipfius b ; ita in membro^ « 

2iod componitur ex 5 1 ^7 refiduo mend>ri n , 
i ex mj continentur lolidus ex quadrato radi- 
. cis eou(que acouifits ar^b » boc eft a cum ^, 
tCr duffco in raaicalem c f una cum folido ex 
a-^ ter duiSfco in quadratum ipfius c , xmk cum 
cubo ipfius c , quse quantitates , fi a^ breyi* 
tatis causl interpretemur per d ^ exprimun-- 
tur hac formuU , jddc^jdcc-^cc , q^as for* 
mula per onmiafimilis cft priori jaat ^^^aib 

. IX Poftrmi qn^ritur 9 quare cnm mcm-» 

brum ultimum eft i , vel x , vel 3 , pro cadicali 

JK>di fcribenda fit um'tas . 
Eftx> cxim G« ejuf* 
^ qtat radix L. Qjioniam G } ^ 307 ^ 949 
'^ per Porif V. 1 in radi- 

ce L tot ame fe habct (149L 

notas f feu loco , quot 

ante 3 ultimum JBCivbrum cubi dauaatecedunc 

R 



j IIMULICHUUI »1. UUJIM VMULUU CIIC 

) , ooo , ooo , illius ver6 ioo,lic,ui i antefe 
tot habeat cifru , gaot 3 cifrarum ternioaec , 
Atqoi cubus numen 100 , nempe 1000 , 000 , 
totetiam ante 1 habet cifranmi terniones, qooc 
io radice 100 fuat cifnc , ut patet ex ai^ ipfy 
nKdtiptlcattoait'. Crgo ctiam cubus radicis too 
toi habet cifru , quot membmm j , ooa , 000. 
ErgocidHuip(imioo, nempe i , 000, 000, 
latet in membro } , 006 , 000 , ac protnde i eft 
vera radicalis noca , <pat cx ukiiDo raembro | 
etac ejidcada . 

X. ExpUcatishaacin modoai, ac demmt- 
ftratis omnibm , c\aas ad extraheodame aumcro 
dato radiceiA cabicam tiiere pnecepta, demoD- 
ftratio tot fic concluditur . 
' Numerils datus X , ut patet ex toto opere 
extra^nis, «qualis eil cubo ex <> , foUdocer 
exqindrato fpfius sfx , ■ 

a-ia^t folidofer loi, 50), iji (448 Z 
ex ii ifl qnadratuiii X 

ex^, cuho exhi a 400 

irem folidoterex b 60 

quadrato ipffus a c 8 

H-i in e, folido 

tcr ex 3 -t- * Hrquadratum ipfius ( , cubo ex f . 
Qpx quaQcitata , «-4-5 interpreundo ^et d^ 
fjiedos^ fic exprimianuf . 

aaa -h jsai -+- jait -4- Mi 
-^jddt-t-jdrc-*^cce 

At ilMem quantitatibns pcr Potif. IV. aequ^ ' 
nircubusradicisZ,feu!i-»-* -*• e, Ergo X 
oft ipft C161B ra<fi^ "^ fi'*' « H- A -+- <■*- 
Q. E. D. CAP. 



PRJCriCJE . UB. m. CAP. V. %$% 
Eft autem niimecus datus X aequalis quami* 
ratibiis fiipradi^Skis ^ qnia illa? omnes ab eofuere 
fubcraiShe, nec quiaquam oltiniS fubtraifbione 
pera^ fuperfiiit . Quod fi aliquid fuperfuiifet^ 
tunc ouioems datus , illo teudtio mufaSlatiii » 
fttiflet«qttaIiaqiianth4tS)ii^did]s; acproiodc 
& cubus radicis isvenw . 

C A P. V. 



Oqufctmque 

QUadratam y & cnbicam canenfr oiDnik gc^. 
nerisradices qoadam prbponidoe imk 
tantur. Qiieniadmodnm enun , ut ex cap« 
n. 8c IV. oatuit y faarum e\tra£Ko ex generai^ 
tione auadrati , ac cubi a cadice binomil dcii^ 
vataett:; ita & reli«uarum qua^que ex gencfi 
poteftatis fuse derivaoitur « Itaque generale^ 
anificium radicis , e poteftatc datl elicraidaB 
exliibent formube poieftatnm z radice binomil 
geoiurum . 

cUnitas. 
Radhr. i.a -4- b. 



Qpad i-aa -H lab -H bb. 

Cobos. ).au ^ }aab -f- )abb -H bbb« 

Qpadqoad. 4.aaaa -h ^aaab -t- <Jaabb 

4abbb -f- bbbb. 
SnperibL 5.aaaaa ^ <aaaab -h loaaabb 

loaafabb-f- jabbbbH- bbbbb. 
Qpad cidx tf.aaaaaa ^ 6maab 4» i^aaaabb 

loaaabbb «^ ifaabbbb 
dabtbbb -4- bbbbbb. 

ScfperfoL 



tSt ARiTHMETlCJE 

-4- 7abtf H- b^. 

Radix juH^ in fe du£fca gignit quadramm : 
bocf in r^dicem facit cvbum : cubus in radiccm 
facit quadratpquadramm : 8c fic deincq)s, 
poteftaie quavis m radicem du6ti ^ignitar 
proxime altioi: . Poiefiates porro , ut hqnet ex 
propofitione VIIL lib. IX. ejufque fcnolio^ 
iunt rermini proj^eflionis geometricas, ab uni-« 
tateincipientis, in qua quprumunaqusque^ 
ppteftas locum pccupet , &; quot habeat una- 
qu^ue dimenfiones y indicant numeri fingnlis 
appoliti y qui el de causS cxponentes appeUan- 
tur . In poilremi fprmuli brevitatis causl a 7 
fignificat aaaaasa : 8cc. 

Reliquum eft , ut qua ratione , per forma* 
las jam didlas , cujufvis generis radicum extra** 
^ones dirigantur , exponamus . 

. Numerus datus , ex quo radix extrahrada 
eft 9 a dextrfl in finiftram dividatur in membra, 
tot notis condamia , quot indicantur ab expo- 
nente poteftatis » radicem extrahendam deno» 
minantis , pr«ter membrum ultimum 9 qiiod 
conflare potell paucioribus. Qjuoniam igitoc 
quadratus duas^ cubus tres babet dimenfiones ; 
in hoc poA temas , in illo poft binas quaiqve 
notas comma inierponimr . Quod fi numeros 
datus minor fit , quam , ut fic in membra divi« 
di pofiit , quid tum faAo fit opus , & qui radix 
data ex co elicienda , dicetur Cap. VIL 

Tum formula potedatis , radicem quasfitam 
denominantis , infpicienda • Hujus poftremum 

pomen 1 five particula continet operationem , 

poftre- 
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poftFcmo men^ro debitam : per celiquas om* 
nes , membri penultimi , ac caBteronim extra- 
Aio dirigetur. Qjioniam igitnr in poftremA 
particuld continetur fola radicis ousefiiS po« 
teftaspura; elicienda erit ex memDro ulcimo 
numeri dati radix ejus generis 9 cujus petitur^ 
(juim poterit maxima , prseiidio tabellae , con- 
tmentis poteftates fimplicium numeroninu 
2 9 . ? > 4 f &c. ({uam eum in finem oponebit 
conficere . Reliquis deinde , ut Cap. I. &IIL 
num. IL praBfcriDitnr , expletis ^ abfoluta eft 
operatio poftremi membri . 

In operatione membri penultimi ^ qu^ 8c 
omnibns reliquis communrs eft , dua^ funi 
partes prosdpuae : prima inventio divifofis, 
per quem nova radicalisnota debet innotefce- 
re: fecunda^ ^uomodonoTa^fiota radicalis^ 
diviforis opera mventa , multiplicari debeat i 
iH habeantnr produiSb 9 qu« a membro aufe^ 
rantur. Utrumque formulas poteftatum pul- 
cberrimi exhibeat , litterarum a^ ii^ b vari^ 
con}un<%one ■. Et a quidem fignifKrat quidquid 
ex radice eatenus acquifitum eft , ac coghi« 
tuin : b verd notam radicis defignat adhuc in- 
cognitam , :&: pcoxim^ isveniendam . Inven* 
tionem diviforis indicant particuls medias per 
litteras ^, hoceft per id^ quod in iis cognimm 
] am ^ft :medias autem paniculas voco-omnes , 
deinptipriml,6cultimii.MuItipUcatiQni$ modum 
praffcribunt j»articulae omnes , demptS ultimd , 
quam fupra ]am dixi foli primo membro infer- 
virc. 

Itaque , quoniam in particuld medi^ formr^ 

laB 



^ I 



e54 AKirHMETtCM 
krqudratihabetiirss; ncb( » eaceaps ioTeti.- 
ttf dpplicatidjtetdivjjrorcm. Rnrfini^ qao^ 
lHami]ie4dciQfi>tiiio]ltdea^ id(iii4pMi- 
eall^ bahefiiiir %abr¥- bb% oportd>ir divifo- 
reio • hoceft ^acbcere in^ noom radicalem 
|)roxime tDveotam t & ipCun b io fe jf^fam. 

Pari modo ^ qoi» io parocidif mediis formiK 
\m GQbi babeDtor f mh- }is ; qiiMbiinm radi^ 
oi eateoos inveotflB triplicatDmf Sc ipla radix 
jnplicatadabimtdtviibrem* fed el rttiooc^ 
difpofit», ot pcnicribitnr wmL UL Cap.HL 
Rarfum, oaoaivo in formoUcQbi, deoipU 
parcicQli uitimlf habenmr }M^-f*)^-t- 
AA^ ^nebit propter }iM^ tr^lom qeadraH 
radicis eatcnos ioveotdt dqceie 10 Qotam » 'jmk 
proamnib invencam b ; & nropter %9hb^ tri* 
plom ipfios radids io qqMrammipMs b^ie 
propter ^^^^ doceoda ent b cqbioe in ie fp(am« 

Sed (riacet Ivqos methodi jeeoeraiii twa^ 
plom dure in radice foperfolid* prioil 9 cufut 
pimirpm poteftas eft dimenfioniiai 5 . Opor^ 
leat igitur r jdicem foperfojidam primam ex^ 
traherf^pumcroX. 

4 . c ab I. (^ottiam hu^ 

^ 4591, ^5014 (54 Im radicis poteftas 

}it$ B ^l 5 dimemonomi 



poft qutnque nota9 

f 1466^ tff ot4 poaatur comma^ « 

1466 6$oz4 etitque oomeros X 

# ip ji ^ »i ■■■!»> » ■ fe^s io dtio mem« 

o brai,&:c;actoti* 

dcmnoci^ conftabit 

radix . 
11, lofpiciatur formul^ fuperfolidi . Q.uo« 

niam 
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iiiMi nltifiia ejus patticula e& aaaaa ^ oponet 
exuitimomcmbro d diccre radiccm fiipetfo«^ 
. < • 5 4 I 

saaaa ^r^aaaab H^ loaaabb H- maablfb ' 

^ ■ I Formula 

•+- sabbbb .-f bbbbb. ^^P«f^ 

lidam . Prasfidio iffitur rabdbe > ad eum finem ^ ^ ' 
couftruettdse , ut fampUcfi|fii Superiblidi conti^ 
ncanmr , qu^ratur fupcrfi>li(dus ipfi membro d 
par , amproximt mioor . b eft 9115 , cjufque 
radifc 5 , quam fcribe poft hmuUun ; pot^lta- 
tem vero 1115 aufer a membro i^ refiduo 
14^ infra lineam nota»> . Haec operatio fofi' 
poftremonicmbfo convcnit V 

III. Refidno 14M adlcribe membrum ^, ut 

ex ucroque fiat membmm :novum totale/. }am 

diAum fi^n:a, medias particulas^ ( m» hic 

iunt 9 fccunda , tertia , quarta, quiota, ) dirige-» 

re per tttteras ^r divifocis investioncm . Qpo* 

niam igimr in quiml reperis faaaa , radicis 

hadlcnus inveot^ , qoam acfigQat a^^ biquadra-* 

3125. g tus crit quintupKcandus 9 ut " 

1150. h 6^1 g . Et quia in quartd habo- 

250. k tur loaaa ^ oportebit cubum 

ty . m ipfias a dccuplare ^ ut fiat h . 

■I • ' I ' ' ' Rurfiis 9 quia in tertil particda 

^151^1 5. ft reperio lo^/i 9 dccuplandus erit 

quadmtus ipfius if 9 ut fiat A.Tan* 
dem 9 cpAz m iccundd Jbwctur ^a 9 quiHtipli* 
candaeritYi 9 ut fiatm . Hi quatnor numcri 9 
jiotis 9 jx hic ad}cAa declarat formpla , difpo- 
fitcs 9 in unam fuminam collc^ 9 dabnnt n divi- 
forem 9 pcp quem tentanda eft divifio membri. 
f, ut innotefcat proxima radicis nota 4 ioco« 
gaita^dcfignatiipcr^, 

1 v« 



Iv. Reljquumeft, ut mulnplicatio ad e 
traAioaem requKiu iDltituatur . EaiDTCiro • 
cigi a totd forniuU , demptd particuU ultim 
<;u3e hic fexta , jam didlum fupra . QMoiiia 
jgiiur panicuU quiota cft $aasal>, g quini 
plum biquadrait radicis prtus aosuifitse a ( 
' <lucendum eft in £ (4) ooiam radicatcm paul 
^tc iQcognitara , 81 jom proxim^ inventam, 
faxp. Deinde, quia particala ' 11500. 
quarta efl lOMbb ,. oportfr- »0000. 
bit b deci^jlmn cubi kk a ( 5 ) itfooo 
ihicere io quadracum ex ^ ( 4 ), 4I400. 

i)t fiat ^ Rurfum , quia parti- 1014 

cuU tcrtia eft loiabb, decH- ^ - ■' ■ ■ 
phim qtiadrati ex d 5 , ncmpe x^i66$oz^ 
A, -duccttdiuneritin.cHbumexA 4, utfiac: 
}am quU particula fecunda eft ^abbbb , quint 
plum iplius <s ( 5 ) duceodum erit ia biquadi 
tumcx*(4) ut fiac t. Denique quia prin 
panicula eft bbbhb^ «poncbit b (4) >d futdef 
lidum Biultiplicaado£vchere,utfiatt. 

H£c 5 produfb Jiameris , ut in adje£U fo 
xnull collocatis, ia unam colligaatur fumma 3 
qusE a mcmbro /Tubducaiur . 

Eodem prorfus modo , & f^a eflait men 
bra « ex illu , c2dem formula dirigente , not 
radicalcs ccI^hb elicereniur , UtterA « femp< 
dclignaDte totam radiccm catenus acquifitam 
( qus hic iam-eHet 54 ) £ ver& fi^ante notai 
radicis iQcognitara , proxim^ iavenjendam . A 
quc ita eduf^ eft radix furdefolida ^rinu B e 
oumero dato X * qui , -quod poft ultimam fut 
traiSHoncm nihilfuperfHerit , veri cft fupcrfc 
JidiB , iive furdefolidus primus . 
^^ i^dices quaKunque pci; forniiilas xa. 
ciiU 
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cnique poteftati proprias fimili plane arti&io 
extrahentor • 

Dcmonftratio 

TOrro horaiB omnium facilis eft ex iis ^ qno 
cap. II. & IV. in radicis quadrataB , ac ca« 
bicae demonftrationibus diiSb lunt . 

Csterum , quamvis methodus jam tradita ad 
osnnes omninopotellates fe extendat ^ conve« 
nit tamen potimmum fuperfolidis . In reliquis 
eft alia quiedam via facilior. Cum enim inqua-« 
libetfene aumerorum continu^ proponiona^ 
lium 9 omnes termini , hoc eft omnes potefla-< 
tts , fint vel fuperfolidi , vel quadrati , vel cu- 
bi fimul , & quadrati ^ ut demonftravi in Sch. 
Prop. VIII. Lib.. IX. ; manifeftum eft , ex qua^ 
libet poteftate noa fuperfolidd radicem ipfi pro^ 
priam elici pofle extradlione radicis quadratas ^ 
aut cubics, aut utriuiquefaspiusrepetitl. Qjiod 
ita fiet . 

Ex Scholio noftro poft Prop. VIII.' Lib. DC 
cognofce 9 an poteftas radicis extrahendas fir 
quadrait^s fimul , & cubus ; an quadratus » vd 
cabus taaram . Si eft quadratus fimul, & aim^ 
toties enrahe radicem quadratam v quoties po^ 
teftatis exponeas , ^uf<|ue dimidium , & dimi- 
' dii dimidium '9 8c fic demceps ooteft bifecari ; 
& toties cubicam 9 quoties rcfiouum, it refidui' 
pars tertia , & fic deinceps ptotcrit tiifecari . 
Detur extrahenda ex A num(- 
ro Ri8^, ideft radix pdte- ' 4 '• (*B 
ftatis , cujus exponens 18 . Qjbo* . " ( C 
• niam i8poteftbifecari,extrahe - XD 

^7i A radlcem quadrataiti B . Et 
^ R qm 



quia [ciiuuum 9 ood pmcti Diic(.iiii , isu u: 
ciri ; ex radice B extrahe radicem (Dbicam 
Rarfum , quia refidui tcnia pars j poieft iri 
cari , cx radicc C exrrahe rurfus radicem cu 
camD: critD,Ri8). ex dato nuipcro A < 
tn^ . Oponeat deinae ex numeroAexEra] 
re Rtf) hoc eA-. radiccm , cujus potcltas 
pooeDtem faabet 6 . Q^oaiara 6 
poteil bifccari, <x A elxera- . .A r 
dicem quadratam F : &c quia: X 

re&tuum } doo poieft bifeca- 
ri ^ ied trifecari ; ex F cltce radicem cc 
cam G : erii hxc Rtf) , ex dato . ima< 
cxtraAa , 

Si poteftas rad'cis extrahcDdas eft cobus t 
tiim , totics extrjhenda eft radix cubica , qi 
ties expoDCos » 8c ejiH icrtia pars , 8c tertia t 
ti« , & fic demceps poteft irifecari : ut fi exi 
mcro A extraheirda fii Kz?) . Q;ua «7 pot 
tri&cari, ex.Aextrahe R}) 
H : & quia ipjius 17 lenia pars A 
9 poieft trifccari , cx H extra- 
hc R j) 1 : 6c quia ipfuis 9 ter* 
ikpars f poteft rrifecari, cx 
I ericcROK': cricK, R*7)» ex dato i 
meroAextra^. 

Si poccftas radicis qiudttav fit qaadratm t: 
tjuut tDtio «Mrahe ra licctn qu3«rstam , qi 
ti« poceftacis expoaens , qulque diandiua * 
^imidii djiracbufD, 8c. ftcaciDcepspotcfttui 
cari : ut fi oponeac ex dato nif- 
aiero A extraherc R8), quia 
cxpoQeos 8 ppteft bifccari , ex. , A 
A cxtrahc R«) M : 8c quia 
dtmidiuni 4 potcft bifecan , ex 

Mex- 



U cxitahe Ri) N : rurium quia dioiidium i 

Kteft bifccari , ex N elicc Rt) O : crit O , 
{) , quz cx numero dato qtiserebatur . 
Honira omniumdemoiiilEatiopatetcxScho- 
KoPr6p.Vm.Lib.IX: 

C A R V i; 

ExtraBio tjuarwnlibet radietm t qui~ 
buphMfiu fra^s . 

FRa£brum alii ooimmifiis fant i alii . quo»- 
dcciroales LibroII. Cap. IX.,' Sc feq. af>— 
peUavimus . Radices ex utrifquc hoc capitC' 
clicianus . 

Ex PraSfit eomfmmibus radtx 

fuacumqut . : ; 

OPus totum utaicd pre> 
ceptione contioemr . 
£x numeratore , & deuo- 
minatorc fradlionis datx 
radices extrahannir , qua- 
leis expcmntur . Fra^o ex 
his compollta erit radix quxfita fri^oiiiji 
daue.' 

, 'Utnexfra^kioiie datl d, i petattir radiK 
<}aadrattt, vel alia qufKVis ; ex tnuneratore k 
aUci«tur radix ? ifoeciei dai^V 'tem ex iiomH> 
mtme, qturfit i. Tt^&iocy <j erit radix qne^ 
fiia fradiofiis dai* j, *^ "^ 

Dcifioi^ratio cA manifefh , quia tx vi coiv 
ilnH^onis ira^lior, tjjuxta cxigentiam nidicls 
datx multiplicata wioducer fradram a. h . 

R a £* 



Ex FraSiis d,cimilitus Radi» 

fuadrata . 

Sldedm^ dati nuxi-. i u i. 

roum ligmim eil par « A 240 i (49 
iit fit in A ; cxtrahe cr 
A, tamquam pure iatc- c 0401, 49 
gro radiccip , cujuspri- '— » •™- 
mam notam affice ^Qi A 100, «o, 
maximi dimidio . Ertt 
hjcc , uempc B, Fadix quafit^ . 

. Si figaum 1 1 1 u ■ 

maximumcll C 2 o 1 5 

unpar , ut in 

C, adjeiSU ci- iiiiiiiv iii 

iiSi fiat par , 
*utinD.Tum Dt02 j o (14« 

cx D clicia- «11 iv 

tur radix E , ft 4 

Ut rupra.Erit 

hxc radi}; 

quadrati C. 

Ad demonftratioDcm cfto Lera- 
iQa : li a numero G , qui conllot G looc 
.unitate, & cifris paribus , aufera- K 106 
'lur femiflis cifrarum ,ut in K; erit ' 
K radix auadrata numcri G, [<fam, ut pat< 
^ multipIicaiioQis compQndio Lib. I. C. VII 
habetur quadratus cx /C , fi cifrx ejus duplei 
tar. Sedexvicon[lru(fti(Snis, mnc K fitC 
^rgp G eit quadratos cx K , Hoc pofito 



J)moth 



VKACtICJE.LIB.m.CAP.Vl %6i . 
Demmjhatur Pars I . 

FRadlus c^ky cajas numerator c iifdcin con^ 
^at notis , (juibus A , nominaior vero k 
cot tifris , quoi mdicantur a figno maximo ip- 
fius A » aquatur ipfi A, per Theorcma 11. Capi 
X. Lib. II. Atqui j ut ex fra<5te c^k cxcrahatur 
radix quadraia 9 tantiim opus eft , ^xnumera^» 
tor.e r^ hoc ell ex dato A , tamquam integro ^ 
elieere radicem quadratam ^, 8c ex nommato* 
re k radicem /': elicitur vero ex k radix qua« 
drata, lit patet ex Lem. , fi dimidietur cifrarum 
numerus, hoc eft fi dentur ipfi fxot cifras, quot 
iDclicantur a femiile maximi figni ipfius A . 
Ergo etiam , ut ex A exirahamr radix , foliim 
opift cft , ex A tamqu^ integro eliceie ra- 
dicemi, ciquc fubrcribcrc nominatorem/, 
oui cofiftet unitate , & tot cifris , quot indicat 
iemiflis maximi figni ipfius A , ut habcatur fra- 
ihis d^f. Atqui fraihis ?/,/i pcr Theor. 11. C. 
X. 1. IIv , ell asqualis B ;> cum / ex vi conftm^ 
dtionis iifdcm conftet notis , quibus B ; 8c/tot 
habeat cifras , quoc indicaniur a femiife maxi<» 
nii iigni ipfius A ; hoc eft , per conftrucSl., quoc 
indieantur a figno maximo ipfiusB. Ergo etiam 
B eft radix quadrata dati A . Q. E^ D* 

Demonftratur Pars II. 

P&r Axioma Cap. X. L. II. D eft asqpalis G* 
Atqui per Lparcem E eft radix quadrata 
ex D. Ergo E etiam eft radix duadrata ex C 
^. E. D. 

R i Hx 
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Ex jra3is deamaliiut radix etUfiea t 

SI maxiiniim ft- i ii iii i 

' giiiuii decima- A 973 3 6 (46 R 
lis dati trifecari 97ii^ ^ r 4^ c 

polfit,.m in Acon* < -^ 

tingic;.cxA xam^ 1000 b v 10 d 

qoam pori int<>- 

gro tadicem extrahc cabicara , cnjus prinam 
jK>tam afficefigni maximr trieme • Enc hwc^ 
' j»npe B , radn cnbica cx A. 

k • 

I II III IV . ^ 

C 9 7 J J ^ 

I II III IVVVI I II 

D973}^^o (ai }F 

II III ivvvi 

7000} 

Si ma»mum figpiun trifecari nequeat» m 
accidic in Q adjice unam ^ vel duas cifras ^ ut 
poffic 9 quemaamodum vides in D. Tum ez D 
eUce ladicem cubicam F , ut fupra • . 

Ad demonftrationem efto 1 000000 G 
Lemma : fi detur numerus G 100 

conftans unicate, & cifris ^ quas £ . . 

metirarcernariu$;KuQitas (mm 
.cifrarum criente eric radbc cubica ipfius G. 
Nam , ut patet ex malciplicationis compendio 9 
habemr cubus ex K 9 fi ipfius^rifcas criplencur . 
Sed tuQC ex vi conilr. fic G. £1^0 G t& cubos 
(X JC, 

Hoc pofito 9 demonflratio plane fimilis erit 
pnecedcnti . 

. . Ex 



ExfraStis decimalibm radtx 



FX munero dato , taraqttamjuiri mtegra , 
exirahe radicem datanr.. : liim maximmn 
-iignum daii Qumeri divide per -nponeuem 
Tadicis darx . Qpotfeni dabit ugnim, i]UO affi- 
.cioidaclliiptapnmaradiciiiQveiiis. Si ma- 
Stixnum {igDum pec C7qx:iiien'<em ndicis dane 
divid) Doo poflit , adjicc totcifrasdecimalesy 
wpoffit; & operaie , tu (iipEa . . 



Exernflum, 



I II III IVT I 

F 4 5 9 1 <5 5 o » 4 ( 54 H 



I II 111 IVVVI VtlTlIIIXX I It 

Fio95»5 I I tfx 7 7 76(«jdH 

OFoneat , ex uvmeeo F extrahere Kj) 
faoc cA fuperfolidam primam . Ex F, 
tamquam inKS^o , elice R<) Tom per 5 cx« 
pooeinem radicts datdc dftvide ntaxmtam^ 
ngnim) dati F , qaod m primo cxemplo efl V. 
. {«1 f , a fecundo etl X. feu 10. Q.uoiTcas , qat 
«ft in prino i; 1 iu fecundo , dat ngDura , quo 
affidenda eftpciraa noia radicis inveiitae.;^^erii' 
qne H radbtlupecfdida daii F. 

R 4 Dc- 



DeiDonflrauo C looooo , oooc 

eademprorrus, quse 

fupta, praemiflb fioc R5) R«) 

Lcmmate . Darasfit D fe 

niunem^ C , coo- 

Aans UDitate , 8c ci- 100 

fris, quas niraenn F 

D metiamr per au> 

meram E . Erit Buraenis F , coBftaBS uaiuti 

tc cifcis a quotieate E indicatis , radix daci ni 
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rant nihilominus radices exhiberi , quas ad ve- 
rara impoffibilem , quac furda , feu irrationalis 
ab Aritnmeticis appellari folet , accedant. pro^ 
piiis femper , ac propiiis in iafinicum ; jioc eft 
qua^ ab impoffibili ver4 differant quancitate mi- 
Aod quacumque datl ; ac proinde quas per &^ 
ipfas multiplicaise quadrati^ , vel cubjce y vd 
aliter pro gradu dato, producant quadratos, 
vd cuDos t vel 8cc. difFerentes a d^to numero , 
qua^titate auacumque datd minori . Artificiuia 
cft.ejufmoai. 

I. Numero dato a , i^x^o aliquid fuperfuit^ 
ad|}iciantur.aliqttot dfrarum decimaliumbinarii» 

a b c :d m . 

t II XII IV I II , 

IJ07 I o o , o o ( 50 I o 6 ^500 
7 I ij m IV I XX XXI IV 

A 9 9 64 ftjotf o o % 6 

fi radix quadrata petitur ; aliqpot temiones j fi 
cubict ; aliquot quaterniones , fi biquadrata ; 
qoinades ^ fi fupenolida ; & fic deinceps., juxta 
exponentem uniufaijufque poteftatis . Ex nu- 
meroiic au6b> « , ^radioem talem«elice , qualis 
petitur ^ ut Capite praecedente traditumeft; hoc 
eft extraAionem radicis inchoatam profeque- 
re 4 Nov» radicales nota^ d ^ prioribus c aqun* 
^ , radicemdabunt^ prcs)inquiorem v^mia- 
fHxffibfli^ 



M AKITHMETICM 



CfllllCVVVf t » III . III 

M h c 4. . . . 

II IIIITVTI IIIIIIITTU 

f • . 

l0.extiQplo£xtrjAiooit<]<»^atto faicap- 
|X)£to ^ qMckamm prioris ladkns ^ dk « » <|Md 
iimmeroilacojcwicir, muiieroA^ QjBadrav 
tatn m6radid»^ ^ eft n « qtiod deficit ab daio 
tf^ pcr/. Eftvef6/iBimis, qpiun^. Focio 
nocpe ceiidat/livit femper homogcBcx totidem 
primis potis miraeri ^> 9 ^ « . / 

jrwQ bfaariis , lermciia&sc. adjefns coQtimietmr 
extraftio i • ai^opisK^nabitmr ad cadicem vc- 
ram propibs m infimtbm , fic , at diflerentia 
fiat qiiacDmqae datl miiior : mimqaam tamen 
ad sequaliutem pervenietar . 

II. Sxhispat€t«quid^mfiamdmnficinft>^ 
iftis vii^atflw ; adjiciencuB videlicet ci&r , nc 
jTupra 9 tam namaratori , qukm nominatoci ,. fi 
in otroqae aliquid fuperfait ; am abecntci 
tantbm 9 iS aJjqaidfiipeciiut tanttun inake* 
nitro. 

Uh Eodem artificio ex mimero , qaantBm* 
^iB parvo t exrraiietfur radix > qQantmnvis alu . 
Exemp. ^. es bmam R9) boc eft cadis 
^mbo-cubica^ Adiungentiir enim binacio aii- 
4|Uot cifrarum nonades , quia exponeos radicis 
qvx&m eft 9 1 & ex binario fic au^^o extrahe* 
wn-adixqiM^, ut Gapite pcascedente tra- 
4imrj 



: .Qvamamvirim^tmvidtrifihtf tnetbodt 
txtraSumisjam txpiicatdprrfrapts mtmerat 
td rsdiem vtram a p p ro p iaf it ari in iHfimtUm , 
nefuttammail eam poffe imquam fervanri^ 
ae prnnde impoffihU mtffii videtur bic locus 
exigtrt , ttt «/ur rei /lermmfiratiimtm produ- 
eamus.Efioigitur 

THEO RE M A. 

NUmenanmtfudratutfautruneubatflt 
i^bae i^yeujus hrteger mmems nmttut 
ftt radiM ^uadrata , vtl cAie» . Demonflrat^ 
dvm tfi, tfus radicemetiam^nefra&imiiut 
fuidem uliis poffh exbiierii boe efi ^ nutlum 
fofii dari , «ot fra&um mantnm , aut mix- 
tumex integro , ^fraSh^ fui inft quadrati' 
*i,vel etAiekpridueat dioum mmtrum a. 

Demonfir^aiot 

nEnireaim,iifieripoteft, i. x i.tf 
fraAos B , qai lit radix i. x t.a.tf 
snnKri a:X6 fiogeretar radbr 
, <& iDteger^um &a<%> , inte- m y 
gcoadfra^lsaiiiredu^fPriot B^ ^O 
cafos noo nmtatNtur ) hic fra- n % 
^wB, in & dndns qnadrui- 
c^, aut cid>ici^ ,:alium gignet fou^ra D: vide* 
licet fi tam immrrator m , qukm oomioator n 
infedocaDtucqaadcadc^, ant cubici. Qpo* 
piam igiiur um a pcc fayp. , qninn D pcr conife 
fuot quadratos , vel cubus fra&i B ; cmnt o, 8t 
Dxquales. (^are, cum per Tfaeoc. U. Cap. 
U.L.ILunita$(i)ficad&aa-.4nD, nt nonn- 
aatoc 



W8 jRtTHMETlCM 
llator z£ik ad nutncraturciB t ; etiam i erit 
II» ut c ad y . Jam ver^ , quia Dumeri z , & 
quidrati fam , vel cubi , utpote geniti cx t 
mehs n ySc-m m fe ipfos dudtis quadratic^ ^ 
cabice; inter eos cadcnt, vel unus medi 
pcoportioMlis, per XI. L. VIU. fi quadr 
fmi ; vel duo medii , per XH. L. Vlir. fi fi 
£ubi . Q.uare , ut jam oAendi > ciun i fit ad 
Ut z ady i ctiain mter i , £c j cadtt unus n: 
tljus X , vcl duo X, r per VHI. L. VIII. Eq 
f^t VHI. L. IX. «quadratus eft, vcl cubu 
cjufque radix quadrata , vel cubica eft numi 



Sckolitm, 

T4met/iradkesfurd/fnullis BWBfrif, afrj 
jam o/leudimUs f exprimi po^nt ; exhit 
tmen , ^aod minus exevcitatis. tncredibile vi^ ■ 
deri ^eat , quadam inter fe commevfurabiles 
fmt; ac. •proindr licetipfa nequrant exprimir 
nvmeris , potefi t-amen ^arujtipi*oportio. Rem 
imnem triplici Tiieorem^t compkxus expct. 
njlB, 

THEOREMA l 

RAdices furda mmeria /lififutis hfconiit. 
menfurabilei funt , 

Demmflratio , 

W^ta ftt Ri) 8 hocefl f /t») » 
*-' radix fttfldrata nu-. a ■ ■ b 
'»"'»8), ^ j. Si$,f^ M bb. 

"*) 8 commenfurabiles xj 9 

i"» , eranf interfi , ut ali- 
^ttis numerus a ad aliqaem numerum b, Erga 
etiam quadratunt ex 5 , nempe »J , efi a^ 
ftadratum Ri) 9, nempeadS ,ut,M qaa- 
dratus nunteri stefiadbh quddratum nunuri hr 
'Sttur, quiaprmus ^fouadratus efijttian$. 
fecundut 8, per XXlKL.Vm, fuadratu» 
'fi I quod repumst hypothtfi. 
. Eodemdifiu^, fed pev XXKL,ym, . 
*Pfum de furddradice cubic^ demonflrabitur ^ 
^que iiideitinmobfiure cHf^h^iW de «uot 
**ht,, 

'■■■ -^ Qffoi'- 



Carollarmm . 

L TTlBtfpJtfy, dumtnnim m taadratoti 

Jrl tmmc<mim€f^wrabilemeMi,Cumem 

fer XLl^i Uh. t ftudratim diametri dt 

Stum fit fuadrati ex tatere ; erit diamett 
t«) « boc efi radtx tfMadrata binarii : laU 
veri i koc efiiy ^ At) % tncommenfkra&it' 
fmti 

XL Hmc alidwdcotligltvr veritai Tbeor 
matHtfuperi&f demonflrati . Cum ewm radic 
firda incoimKnfiirahiJes fint momtro abfttn 
cwcumqne , rtiam pottftatibus fuis incommenj 
roMet enort , ut Ri) 7 (fuadrato fuo 7: R j' 
cubofuo f . Exatto fatct , eds nultts mmta 
feu integris ^jeu fraiHs exprtmi poffe . .1? en 
poffet radixjurda numero aeprimi ; eum ej 
foteflas etiam numerusfit , edit fitrda radite . 
fuam poteflatem^utntmerusadftumerum , 
proinde eidem eommenfaraiitis , contr^ ftu 
oftei^umjamfit . 

TREOREMA IL 

S/ una radix furda , divident Jitrdam , 
teram , fnotiemem-^igmtt rationaltm, l 
efi nmnerum abfofutum ; furd0 radiees U 
cmmtnfm^iUt ermit . 



otmoi^ 



Demgnfirafio r 

w-^Ata^/itttRi) II, Rt) tt Ri^^fetf > 

dividensRz^itffuC'' . 

*otf ri? 1. Simihter Rz>l8 Rj) i« 
J?i> 8, dividens Ra) . — 

tflRx^Bthaceflfra. 
ehm C. JDico igitur jt y 

i2») « , (^ fi*) t ; R?)« Cl^-fcv-C 
«r^m fii) iS, ^i?!) 4 « 

8 commenfurabilei effe, B- 

Namfer definitionem 

divifionif Ri) j dividenr efi ad Ri) tt divi' 
fam , ut miitas,ad fuotientem t « fui rxr /i)|;p, 
ahfolutus numerus efi . Ergo,&c 

'Pjrimodo, diuidens Rt)offi ad Rt)iZ,divi» 
fam , «i unitas efiadC, q-Mtienitntem abjhlu' 
tum . Efgo , &c. 

Exempla adbHui radicum quadratarmiifeS 
eadem efi ratio quarumcumfue , 

THEOREMA III. 

StuHiradkefardd dWtfa fvr alterantfw» 
dam fuatieiu exifiat irr^fimtRr r ineom* 
menfftrabikifmtt . 



DAta fh H*> 4?, ^ Kty ff, Hae illam^ 
dinMttts ,qm^m^Sisr»sRt)f 6fqa^ 



Rj), 



dratut. Suniliter Jl;) tf; divtdtnt ^))S4 
^natkTttem^Sni» Aj) 4, irratiemalem ;«b 

i>f<n) iif(ttirKt>4S, 
d*ll*)8;itmiR5)i4, R»>48 «... 
^ R5) 6 incttmmenfw Ri) 8 "■*■' * 

ra^ileieffi. Namdivi- 
iens efi ad divifam ^ ut R^ «4 
I ad qnatientem trTatio~ R j) (j 
ftalem At) tf, vf/ R j)4- 
XJnitas ontem ai qaemlibet irrationalem m 
nyrum, perTheor.Lt incmme^trraiitis e/i 
Ergo etiam data radix furda divHtns , ( 
data fvtrda divifa vacommenfurabiles fiint 
Q, E. D. 

- Dtvijiofimflexradicim^tiweinbocfehoii 
sjfanmur , ferfe efi mamftfla , 

C A P. VIIL 

De tahulis P^tairatonm , ^- 
Cworum . 

St fcmel tabnl» conlicerentur . qttibos luigi 
lorum ab uoitaic Duinerorum quarlrati , i 



ConfiruBie tabularum 

rAbnks cjofinodi ot cx>Bficias , 
fe6bs extendas , fingulas ob 
la per fe ipfas muldplica : provCFi 
i omnes , qui rurfnm in radices d 
^mnescubos. Vertim, cjuiamul 
naguis prsfenim numeris , mole 
dias bre viores , quas foli additione 
tsufignes horum numerorum pro 
pe£(iant . 

.Generantuc igittir quadrati 

omnes 

I. Excontinul additionenum 
txom ab unitate . i , & 3 faciunt < 
draimn : cui ii addas imparem pr 
9 quadratiB lecundus : Auic adde 
tkun 7 9 fit 1 tf ouadratus tertius ; 
ceps. Demonitrat Maurolycus 

p. 15- 

n. Qpadrati cupfcumque di 

nniute ad]c6ll 9 cumquadratoi 
dratnm proxim^ majorem . Dei 
xolyc Aritlun. Lib. L p. 1 5. 

Cubi ver6 fic • 

I. Dao pf imi impares ^ , 8c 
cubttm 8 . Tres impares fequ< 
daat cubum fecundum X7. Qu< 
imparesi), 15 , 17, ipdan 
($4% Stfic deiaceps . Demonfti 

S 




t> 


7 


i8 


'9 


»4 


17 


}o 


<Sl 


3« 


y» 



a Coai^tfW iCfics Differ. 

numeronun a tf incipiens, tf i 
JBc feoper. «rtfcea» pcr 
6.\Jm»i, ;adjpAa ad &^ 
diit 7 differctftiaia ptini 
cobi , Cc oaitatts , quie ad- 
ie^ ad it , dat diAcren- 
liain cubi fectmdi , 8c icr- 
tii : & 6c deioceps oamei adwnmi dif&rei 
repenuiuw . lAvcntis aatem diflereDtiit , 
beamrcnbi: namfiuaitatiaddas^.fitSai 
prinras, cui fi addas fequentcm ^fferenti 
I», fa «7 cubus fecuaaiu; ficficdeioce 
Vide Maurolycum Ijb^ ciuto . 

Vf»t TiAtUarm. 

TAbuUs jam confeiftis , fic oiere . Kuma 
d^tum « £tqu» radix petimr ,. quere ii 
«]uadc«ip| , vcl cuboi f quem fi rqKiis , et 
Kadiceitt ijUi ad£cnptampant«rinveotea:fii 
reperics «quxre iUo proxime miuocem , N 
huic.adfcnptaerit maxima, -quscitra.fiai! 

nea elici ex dato nunu>m DntMl^. 



PRACnCJE. LIB.m.CAFjnSl ^ 

ootis cooftanLe ; fempcr nihiloaiittiift , pcr 
di<Sbis tabulgs » niembra quaoiwnuiJQrtaqpfr' 
diemur. 

Oport«at ex ntmieco ^ ^ dioerf rfoicemqwk 
dratfm , vel qibicam . Partire iUom in-roenv- 
hra « Tum quirre in tabnli» lamfmmai tn 

f - b <: 

d.a 48 otf 1$ 

a • ■ • d' c . ' 

43 ,089, 41} ,791, 415 f(»8 47 

a| 075 099. 4»s 



^m^mm^mm^i^mrmmmmm^nm* 



A 13 324 308 

■......'. < ■ 

jnuimorpoftriRsismembFiseooflatiim^ ut il]# 
proanm^ minorem 9 qwmtdi & radicem iUi 
«dfcriptam/poft Iqpolam repone . Ex reliquo 
:4eiiide numero kbc extra^nem profequere 
method» confuedl • 

C A R IX- 

Ufiis lafmnamm tabula fjfthag&rka in 

f9nraffmd4 radice fuadratdy 

^cubicd. 

t 

PArentur duie hvvmm^ nt C^. VL L. I , qua- 
rum alteri infci^antut umta» » 8c 8 primi 
quadrati ; alteri veo& tinitas cum 8 primiscubit: 
calege , utcqill quadrati ufli*conftant noti , 

S % fcri- 



Jcribamflr in maBgulo jDtenon ; cum bi 
sotis conftant , pruna fcribatur in triang 
iofcriori ^ fecunda ib fupcriori : cam v< 
oibi tribascbiTftabuiit noi^ ; dax pninz 
mferidri triin^lo rcpoDantur , tertia in iu 
hcvi ; cum bints , ambz in infcriori * flc c 
in fuperiori ; cum iin j , eam iQca in inferk 




cnbica in 2X cft 

% ; ejus cubas 8 

fttbtraiSlus a ax 

rdinquit 14 9 qui* * 

bus adfcribc^- 

meinbruni penul- 

timmn 02a > m 

fiat totum \p 1^389 e 

14, 012, 

Triplum qua- — 

drati cx radice . ir 

h:si6lenus acqui- ' 
fitS 9 nempe la , 
ftatue ifl capite^ 
duarum lamina- 
ram 9 quibus ad 
dexteram appone laminam cubicr 
ftram vero laminam cxponenr 
ddvenc, quotus ordo iit squalis 
tninor mcmbro p . Lamina cxpc 
cflc nonum . Hunc igitur exqf 
Supra j>rimam notam 9 c 
fcripti fcribe ejus denomin 
verius JasVam appone cjus q 
Laminse' pubicas ad dcx 
naiB 9 quas habeat in vef 
priorisx, ncmpe tf : cx 
rom , comcntum io qur 
* uumcri A notam fccum 
defignat primum locu? 
ris 6. Scribc crgo 6 f 
laminS exfcribe nui 
gnati pcr numcri k 
48 • quem rcponc 
Hos trcsnumc 



t?t« 



4< 







ftunmam e , qoe aufereDda.cfier^nKii^«o 
icdqoJanratpoteft , pro b etfctibe ordiiK 
o£bvum,diueruA &rupra ■anxn/tioti 
prunam z icribe 8 * eiqu; qnadrMun cjiis 
appone ; Mrqoc hunc numerum kx» anmei 
rum c , <> repeti i^o&g * b ^taodo yaa [ntfo 
Dciade/', g^b., coUoSios in faminun f» , q 
yua minor eft membro f> , fubttahe a memE 
*. Et rcfiduum q iofra lineam repone . 

In membris , qux fuperfitot , etdsm opci 
tio repetitiu: . 

Ritio horum omnium pendet a demofifti 
xiontbai radicum qiudratai . 8c eabicae Cap. 
8c IV. Ik^us libri , & a demonilratta Csp.V] 



' * • 1 



ARITHMET 

P R A C T I f 

LIBfiR IV 
D E 
R B 6 U I 

I\IUaic« Arkhitietk 
^^tdtt.Priniaeftrc 
five trium ; fecuf 
coeifortii; terti^i 

Pofitioiium (implex » ac 
gol^ Palfi appeBtm « 
pua eft 9 ^ qua reliquas c 
quatttor funt panes : 
nonumdirei^ fimple> 
compofiu 9 everfa co 
cepta hoc qoano libr 
ftraiida fufccipi f 

C A 

Itiguhfimpl 



MEthodQS 
eruittir 

m^tegbSnP 
t^tf mfMfrty 







x8o PRACnCJE.LIB:n^.CAP.T. 

In qiwitionSws^pca&icis ^- qoa? nioiiniqtk z^ 
nfiis homanos pertioent , e tribus. numeris cSitit» 
five cognitis femper duo funtliomogenei, hoc 
eft de e^dem re inter fe , quorum unus aone- 
xam habet qusftionem : ut cum dico, 60 aureos 
cxpendo 5 menlibus ; quot er^o menfibus ex^ 
pendam aureos '254 ? Numeri homogenei , five 
dee^emre , funt 6q^8c%$^ aurei , quorum 
poftremo annexa eft qusftio. Is ieitur , qui an- 
nexam babet qusftionem , tertioToco ponatur; 
alter de eSdem re 9 primo ; reliqius, qui foliu- 
rius eft 9 & homogeneus quarto incognit o , in 
lucdio confiiUt . Si jam fit, ut primus ad ter- 
tium, ita fectmdus ad quartum inco^nkum ( 
hoc eft fi quanto jprimus major , vel minorter* 
tio 9 tauto fecundfus fit major , vel minor quar* 
tp incognito ; qus tum folvendoB quasftioni ad^ 
htbebimr , rcgula Proportionum 4iro%i appct 
labimr. 

Exemplum . 

D^o ^adus maximi terrss circuli continent 
miharia unius hors 48: igitur 3<So gra* 
dus 9 hoc eft tou circumfereiitia quot milliaria 
contindbit? 

Orad. Milliar. Grad^ 
* 48. j6g 



F&c quanto primus cft minor tcnia r tanto fe- 
cundus eft mihor quarto incognito . 

Qjiod fi 9 ut primus ad tertium , ita recipra* 
^ quartus .inco^nitus fit ad fecundum ; hoc^ 
cft 9 fi quaato pnmi)s cft major t smnorvetct« 

\ tio^ 



tio y tanto qoartus iacogDitns debcat cffc nu- 
jor , miaorve fecundo ; r^alaProponicmttiik 

evcrfa dicitur . 

Exmpium 1. 

F>naluiamabfolvunt loooPoflbres diebu& 
11} 3^5 Foflbres quot diebtis ;^lvaat f 

Fofl: Dics FofT Dies. 
looo ti 315 ... 

Hlc quanto primus eft major tenio, tanto- 
quanus lacognkus ctle dd>et major fecando . 

Exmpiwn U. 

IN Utbe obfclsl 7 mcnfibas ati pofliint Pne* 
(idiarii 1500 : ecgo menlibus 12 qnoc 
alcntur ? 

McDf. Praiid. Menf. PcaHkl. 
7 1500 1» 

Hic quanto primos cft mtnor tenio , iam6 
quanus inco^nitus dcbet fccando eflc-minor.. 
Arithmetici paflim ex ipsl quaeftioK dijudi-^ 
Caodumreliaqiumt , utnim pcoponio dircAa 
fit,aneverfa, fivc rccifHOca . ReSteidqui- 
dem : vcrumtamen indicium hujus rei certum 
a^nari hoc potefl . Sf duo tcrmini horaoge- 
nei , boc eft de cidem re , aliam rem qaara- 
piam unicam , 8c a quatuor terminis ciuaEuionls 
diveifam , communitcc rcfpidant , circa quam 
Utofaltcmmodoaliquid^aat, ad quoaduq. 



teliqal teTmlni fe hibcant pcr modiun circ&m* 
ftancta ; e/erfi , five reciproca proponio 
erit . R.2tio colli^tur ex prop. XIV. L VI. 
, la primo exenipln res , circaquam pnnuis, 
Sc tertios termini , nempe Fodibres , aliquid 
agunt, cil Fortalitium : in fecondo eftanno- 
na, d7(idionis lempore confuncnda a Pcb&> 
diaciis , iccmiiKi Videlicet fitcoado , 6c qturc) * 

S*lutio direSa * 

MUItipltca fecundum per terttom , 6t 
ptodnftum divide perprimum. Qi^o- 
tieas , five tacegcc Qte lU , five intcger cmu 
fr^Ao * ecit quaccus proportiQnalis incogaiias^ 
qui quxrebatur . 

BxmplurH . 

Gvid. MiUiac: Grad! imiaa. 
1 48 j6o. fiunt 8^40. 

& b c 2 

DUo gradus maximi terne circuU contineet 
miUiaria Bd^ca uoius hor* 48 : jgitnr 
gradin^tfo, hocell(:ircamfecea:iatOta«qii()c- 
csntiner adUiaria i . 

CoUocatione fa^ , ui fopra, multj(dict 
focundum 48 per tertinm }9o. Prodiwhim 
i7«3o divtde pet prinHim «. QjloUens S84& 
dk qoactus ^ ifa pcKebatac , 



Drffton- 



t>tnmflfdM « 

SI tffnrras pro^nkiAftl)» fft tMtgeff fnti en 
Pfo. XX l^ VIL Sl «ft idtcgcc cm fiHSto t 
pmw tx eadtm Ptap. » 6( ^ Mi » «pitt de« 
flio0ftrati libi i^ Gap. IX Gm anm (x by p. « 

{k «d 4 1 tit ^ id « qaaftfiA^ ddi pfttebatttr» 
Cfitt p(t XIX U Vll. ,f)l6litf «c 4 Ifl zfl(|aa^ 
lis fa(5to ex ^ ill # r ilt^MiaAo «tf^ iS z divi/<f 
per aproveqict z . Ergo ctiam fa^ cx 6kic 
divifo per a , proveniet z . Q, E.D. 

Si Mddngat ftQitieros d# tfidciqF f« tiOii eflc 
aji^em nbminis, & menfuraB , antc (weratio- 
n«B cnint rcduceidi ad eaHdem , ilt n exiftat 
<|nnftio : pro xo menfibus fblvi florenos «50: 
pro 10 diebtis ergo , qdot iblvam ? xomenfes 
& s6 dies funt qaidcm de cadcm rc > nimirum 
tcmpore , fcd mei^^ Attrfiy t dpinrtlbit 
igkqr to mcflfit^ p«Hs «<t ^ fodQC«<u»«. 
qokm operatio inftiraatijr . 

Examen iaftirairar maltiplicando primum 
per qdartqm , de ieBimdiKt p4^ t^ftinal : fi 
cnim prodoifU fint eadenjr rite cs opOraras, 
Patct cx Prop. X L VU. 

Solv^ evtrfd, fiu fetifroci. 

MUltiplica priimim pcr fecuiidttni » pro^ 
duAiim qivide per tMium . QpoticnSY 
five imcger fiierit , five fradhis eric quarmt 

^fiOfOtwttiiA ^ tpk ptt^4W f 



Erwi- 



^ AtLirMM-ETlCJE 

ExtmflwH • 

TCXRmt looo mBmiioiMn aliqaan abiol*- 
viiat dtebiB 1%. Foffi>ro f 15 eamdcm 
locdji^as abfolvcBt ? CoUocadone fadd , nt 
iu{va : primum 1000 mHltiplica per 
^ fcomdum i% ; prodadfami 12000 di- 
;}oo Tide per tertiam 725 . Qaoticos A. 
|tf. cft qoartus , qoi pctebamr . ^ 

> Foflbres. Dies. Foflbres. Dics. 

joc> 
rooo is )i5 .}tf — 



Arcis FrasfeAm aniionS , quam habet ^ ale- 
rc poteft meniibus 7 PcsB&iiatios i50o.Igitur 
menfibus i% quot alet ? 

Menf. 7. Pi«fid 1 500. Menf. ». Piatfid. 87« ' 
A B C D 

Primus A^^ dudhis in fecundum B 1500 ,fa« 
cit 10500 , qm divifus per tertium C m » dat 
quartum D ijy 

Defwmflratio . 

Uoniam ex.Iiyp.: A eft ad C , nt reciproci 
D eft ad B , erit invenendo , ut C ad A » 
ficBadD. 

CA. 



9 

Q 






Armie ita colloaido cverfa redu^^eft ad dW 
redtaoi 9 incognito D qitarcum in utraque col- 
locatioBC locum obtinence • Ergo D rice in« 
Teatus eft <x produdlo ipfius A in B . diviib 

Examen iaftinies, ducendo primum A in 
iecundum B ,. & terdum C in quarmin D . :^ 
produ<£b fint eadem ^ rite operatus es ; utpa* 
tetexXIX. L VU. Eft enim ex iiyp. w Aid 
C^iuDadB. 

C A F. II 

fl 

* ^gida p^ofartumum Cmpojha . 



CXJm tetmim dari ^ five oogniii funt |^ 
« res, quamtFes, aimirum 5, aut 7 aut 
edam plures y regnla propordonuoLcompofiu 
dtcuur : ellque au{4ex edam ipfa , dire<^ vi« 
delicet 9 & <^verfa . Imer terBunos datos tres 
feiBper pr«dpui funt ; & ex lus duo de eiU 
dem re , quibus cseteri adliasrent ; unus foliia- 
rius 9' 1& homogeneus illi , qui queritur • 
(7ti?um quasftio du:e<£le folyenda fit , aa evei^ 
se i €X indicio moK daado dijodicabitur « 



./* 



Csm- 



Msmtam 8 L nl(«v<>Ma 

(Brtis i<x» 1 qtwflj 

Im- awcM 700 Kmilionin f« 

g Mcrciiu)rc9 

Mercarores lo looo aureis , ] 

»rei> 4eea CfUinir 700 a 

Q»ae (jtcf. «»> — nm . \gmt 
MnciWKa.40 
4([Qis , qiidt MMOiIilCfakuiiiiu i Tro mira 
rt priDcipales funt 8 Mercatorcs , tqq iure 
qui folitarius cft , 6t lo. Mcrcatores , Du 
bus de cjdem rc reliqul dilo adjuereiit, mm 
rumaurei tooOtScaurei^ooiquidiionuiHwii 
cipaliumdc «idem re, ncmps M«<i 8. 1 
Mercat. lo quaii comites fuut . 

Ordo termiBnrugi is isrit , qui is (neioF 
npfioiiiQ , NiininMi icriiD Iom eoIUxabitt 
prmci^ii illc , qui niicum iubci qiiaftinKi 
Mcrcat, leciifliruocaQiic «ir, «wo. Pria 
loeoprinciptliitlitcdecadem re Mcreac, 
ciinieaiilinfiiaaw.i90o.lsv<rk, qgi fplia 
rius clt fecmo low «alloeikitiit . 

Tcrmiwsjiiigciiiiiiadiw- eonftinKii, 4ii 
dicanduni erit . dircAwi proponiancm , 1 
«rerfam mgiiauni : qiiea qiiie nuiti , v< 
%noraruQt, vel ucglexerunt ; imperfccl^, i 
coufus^ hanc re^am tradideruQt. lodiciu 
porro crit huiunnodL . Si tam in loco, f( 
inembro primo , quiim tertio unus termini 
. refpedu alterius feliabeat per moduin circua 
Aimat , medii &c, ; fcito qusflioncm direfl 
icilveadaBi. Si vec&.in merabro primo,{ 



PK icncjt: . t,m n^. cap. n. tXjF 

urtiounns terminus reipe^alcerius quidpiam 
agat^ exeroeaive»cerni^;eilQ«|>roponioQeni^ 
cverfam io qua^iione comineri , ac proiode 
fol vendam efle «verse • 

Ex hoc indicio qu«ftiopropofita xeperictur 
efle direiSla .; qu« generali art ificio iia x^yitun 
Terminos prinailoci 8 ^ & looo imer fe nonU 
tsplicando^ rednciio ad unuQs Booa Similittjr 
termini certio.loco pofiii i o , '8c 4000 ad unum 
reducantur^o^.ooaAtqueia termini 5 atm 
dadti funt ad |. 

. Aurei. l,iiicr.anr. Aurei. 
8000 700 4o/>oo. 

: ■ I ' . •. ■ 

« . Circa qnos B icgula tflnm Gmpiex exeroea^ 
tur , prodibit numerus incQgniCQB , qui pese** 
batur, ijooaiurei. 

♦ • • ■ . 

. Demmfiratia 

OPirattonis nanifefla tSl Cum ^nim plures 
cemBnt ptr mibijplicatiQoem re(&icttntuf 
ad unym , qnmio 1199 iinButatur . Eadcm £ioi 
qu«ftio<r^, five dicat.* 8. MercatcMres aureis 
loqo 9 Jncrantur ^ooaureos ; igitur Mercator 
fe^io, aureis 4000, <]uot4ucrabuntur? five 
dicas oftiesmi}ie aureis , Mercator i lucratur 
700; igitur.4p, 000 aureoru|n, Mercatort 
quot lucrabicur ? Tantumienim hicratur i Mer- 
cator 8000 aureomm , qtiaotum 8 Mercatores 
aureis 1000 ; ^ tanmm 1 Mercator 40 , 006 
attrconim quanoim i o Mer caiores 4000 auifeOM- 
vm ^ Atqiii io hac poftremlduo termini«va- 

nefcuBt^ iq[i]od.prisiK> t & W^ loco iid^ te^ 
,.( cur-. 



Kmrrant , viddicet i Mercator ^ qtoraiai twam- 
de ratio habenda noii^eil .Isitarialyl qasftio- 
9e 5 termmi adtiesiimt reoudi^ Bx<popsa€t 
Hvm&tvaa. 



Mercatores 
aureis 
jnenfibus 



8 



H. Qpfieftiopro- 
ponatur tcrmmo- 
fum o&X) « Merca* 
tores 8 ; aureis 
looo 9 meafibos 
«9 lucrantur aureos 
700 : igitur 10 
AfercatoneSf^ooo 
^reorum , men- 
fibus 4 , quot lo- 
cromur anreos? 
Ordo terminorum . 
hic erit . 

Deinde terminisprimimembriperinvfcett 
'multipUcatis , itemque membri tertii > auasftio 
ad terminos reducetur tres ; hunc in modom . 8 
in rooo iumSooo: quK du<%a in a , fadQnc 
iCfiooihxQ erit primusterminus.ro in^ooofimt 
40,000: luBcdu^aia^, faciunt 160,000 : 
liiceritterminHstertiiis. Sicci^oftafaaL 
plum. 



Lucr. anreot 

Mercatores 
anMs 
menfibus 

Qaot LHcr. 



700 

10 
4000 

4 



W.4-i»! 



Aurei. 
46,000^ 



>Lucn aur. 
700. 



Aurei tur. 

J609 ooofinnt %.. 



Dmonfiratio 





RUrfura manifefta^ft . Nam ad lacrum pen- 
inde eft , five dicas : 8 Mercatores, ioci& 
aureis; five 1 Mercator i 6000 aurconua. Rmv 

fus 



{bs pcriade eft , IJve dicas : i Mcrcator , 8000 

aurconim , 1 aieiifibiis ; five i Meaaxoi 1 t 

tneafctaiireisKf, 

000 . Simitker in Mercator .1. 

iDembrotanioper' menfe i 

iiide ad lucriun crit, anieis - 1 6060 

fivedicas;ioMcr- 

car. t 4000 aur. j Lucr. aurcos 700 

five 1 Mcrcaior, 

40^ 000 9ur. ; 8c Mcrcator ^ i 

rurfbraperiiidecft» Meafe ' i 

five dicas 1 Mer- aureis i^ , 000 

ca. ,40,oooaur., 

4 menf. , five i Qpot Lucr. aor. ? . . . . 

Mercator , i mea- 

ic , itfo , 000 , aur. Igitur per multiplicarionem 

termiaomm ister fe, quatitioadhancformulam 

zedu^eft. 

laqua, qnia quamor termiui » qui in pc^ 
rao, oe tenio loco iidem fnnt , evanefcunt, 
uxa quzftio a 7 terminb redufta c& ad 3. 

Cmpt^» everfa , feu redfroca . 

Mlrura ell , du^ confusi , 6c imoerfe^ 
hac rcgula paffim tradatur , el q;edo 
4ccaus^, cpoa tam illius demonftrauonem » 
quam difcrimen a diiet^d oon iatis obfervavo- 
nnt. 

L QjueAiopropo&a efto terminomm fex: 
10 Homines expendunt 4 aureos diebus % ; 
Homines too , aurcos looo , quot dJebus cit- 
pcndent ? Terminos eodcm ordine , quo in 
<^ce<5U , coUocabis . Tum cx iodicio fuperius 
. . T u»- 



tndito deprchen- 

dcs jproponionem Hoauncs ii 

cvemm, Rvc re- autcot ^ 

ciin^ocam continc- 

ri 10 quzftiooc— ; exp. did). i 

cam tam a circa^, 

ODaffl d circa e Homines tO( 

ali(]uid agat ; Ho- anreos ioo< 

miDCs niminun ex- 

pendunt aureos . Qpot dieb. cnpi . . . 

FcrrpcAo jamge- 

Bcrc queftiouis, accnreiiiis adhnc termisoi 

Angulorum locus erit dcLermiQaodus . 

Tcrminns agens j , qui oon habet annei 
ffln quxflionem , primus cllo . lUios come: 
fccnndits . Tenirn <? ille ih , qui folitarius ( 
tK. hsmogeneus quc!ito . Qiaams Itt age: 
qni annexam habct qHasilionera , & primo 
nogencus eft , nempe ii . (Uiui comes c , 
cosdo b homogcncus , quinio loco conlill 
OixLbc terminoruai hunc in modua conAi 
to, gCDeraliartificioquasdionempropofita 
& alus fimiies qnafcumque folvemus . 

Teraiini priraus a , teriius c , qninms e m 



pnACTKM.ttB.mcAP.n. %^t 

4 aureos cxpeadant , dicbits r ; HomiDCs loo» 
ecsaa 4 aureos , quoc dicSas cxpeiidcat I 

HoiBincs la t 

aureos^b 
E3q>. dicK 3- ^ ^ 

HomiQcs 100 d 

aureos^b 
Qjiot dieb. exp? . » . . 

Quoniam faic duo termini identid funt » ac 
proinde evane(cunt ; manifeftum eft , quin- 
que terminos redac^os ^e ad tres, a^ c^d^ 

Qtti cum indicio tradito Cap. I. prqportio-i 
iieiB evcrfam comineant » quartus per regu- 
lam trium fimpliccm everfam repericndus ell ^ 
Primus igitur a in fecundum r , fa- 
ciat a^x quo diviib per t,ertium d^ « a.c 
quotiensB eft qnartus : ac proinde B~ 
ic^o bomines 4 aureos expendent , d 

diebus B« Linera B porro defignat 
fira(!lioQem fpeciofam , qudB typis commodi 
interferi aon potcft ; quod aiam dcinceps 



Aureos 4 b 

ac 

Exp^ dieb. B—» 

d 

Aureos looo. e 



Homines loa 4 



Homines 100« d 



QiaotdieKexp.? 



•^f 



T % Qjio-» 



Q^oniam igiEilr loo Hoi^iiies 4 aurcos i 
penduDi diebiu B ; iidem 100. Homiaes * v 
aurcos.e, quoidiebas expenaem? Q}K»ii 
]lic lurfuro duo termiui iacatk;i funt , conl 
terminos quinquc redaiBtos ^c ad tres b , 
* ! qui cum ex mdiciis jam iraijitii propon 
nem dircdlam contiueant , iocogniins pec i 
plicem dire£lam proportioaum icgulam in 
niri debet. Ita^ fecundus , nempe {rM 
fpeciofa , pcr B def^snata , dnciint iit icni 
< , ui traditui 1. II. cap. VL num. Ili 
&gigBat D, koc eft fraaioneiB, a 

per D defigaatam ; qaa divisil per D . 
priranm i, ut tradimr lib.|LCapb 
yll n. n, ( muliiplicunar «Bim 
fiaaionesfpecio&, nt vnlgares ) ptBv 
quodeos E , indicans too Homines, woo 
reos , qnoc diebus enpendani ; 
acproindcEcfttermiausiUein- ac 
co^iins.qnijnqucflioncinitio E— .1 
propoliil qaBrebamc . Atquicft bd 

jdem cnm A , eji vi conftruftio. 
Bisiavcnto. Ergo A eft termiara incoeni 
^uafitns . H. E. D. 

B. Fropofita fii qraBftio terminorum ofl 
Tclplucium. Scriptores 4, paginas »jo, 
■eamm lo, rcribunl dicbus g . igiturScrip 
res « , paginas jjo , linearum »< , guoi <■ 
bus fcribcnt i Quo- 

niam tam in primo , Scripiores. 4 
quimtemomembro Scrib.pae tw 
nnus terrainus ali- Veifoum jc 

quid agit circa alium, 

nimirum a circa *, Dicbw J 

&<^circart liquet. 



Scriptores 

Paginas 

Verfuum 



6. 
J50. 

*5- 



d 

e 
n 



Qjttot dicb. fcx^.... 



PRAfrncAE.tlB.lKCAP.tl tpi 
in qu^ftione pro- 
portionem recipro- 
qun oontineri Ordo 
i^tur termuiorunu 
ntm erit , qui fn* 
pra : nimirttm ter« 
minus agens a ^ non 
liabens annexam (ibi qusBftionem , primus eriti 
bunc com^tes ejus byicm fequentur. Mediupi 
locum tend)it c , qoi folitarius eft , & termino 
incognito Aomo^neus . Huic proximus erit i 
ageos alter , qui annexam habet qu«ftionem ^ 

2uem f , 11 ejus comites fubfequentur . Ordinc 
c oonftituto • Primb a dudrus in medium c\ 
Zc proximo ^ prastermillb » in 
omnes illius comites e^n^ pro* acen i 
xincat acen. Tum d ille jam P - 9-^ 
prstermiflus doftus in omnes dbn^ | 
comites primi ^, nempe in & , m 
producat J ^ m . Deinde produ6timi primum 
acen dividatur per fecundum dbn. Qjiotiens 
P dabit numerum incognitum , qui qusere* 
liatnr* 

Scriptores (f, d 
Scrib/Das. ico. e 



Verfoum ftcm 



Dicbo^ 



ace 




4i2uoi oteb. fcr? . » • . 



T , 



iptores 6. d 
Scrin.pag.350. e 
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DemonflraUo. . . 

m 

• • • 

ST tertius tenniims m ponatinr ctiam looo fep* 
timo pro n , qtiaellio redigetuc ad tenmiios 
quinque r^^^Cy^^^^cujustermiirosixKx^gid^ 
tus y ut jam demonftramm efl num. x , erit A. : 
ac proinde Scriptores 6 ^ paginas 
a c e ^50 9 iinearum m ^^ fcr^ent die- 
X ^— «-« bus A ; igitur iidem < ScriptoreSy p«« 
d b gmas etiaxD 350 , fed linearum n %^^ 
^uot fcribent didTos ? bic quiautrim* 
qne d , t numeri ScriptonmLt & paginanqi 
iidem func : qusoftio redaifta eft. ad tcrmmos 
tres , nimirum ''» , A > n^quap quia 
diredbi eil « duc A in t , uc tradi* acea 

tUF L. II. Cap. VI. num. IL t & Q- .. ■■ 
fiet Q. Qjio atvifo per m., uc tn^. d b 

dimr L. II. C. VIL nu. IL fietquo- 
tiens R , indiqans Scriptores .6 ^^^ 

pagtnas rfo lineamm %^ , qu« 
dieous abKiIvant ; ac proinde eft 
is , qui petebatur . Cum igimr R 
idem fit 6ttm P , erit P numerus 
incogmcus, in quaeftiooe requi- dbm 

ifitus, Q. E. D. 

Scboliim « 

QUafHmes ad regulam o^mfefiiam propor^ 
tionum^ tam tverfim^ quam direCiam 
prtinentes per regulam fimplicem proportio» 
nsim kis mfiitutam folvi poJlJe ^ quamvish 
circuitu ^ epc demonfirationibns jam altatis 
mifefium efl ; compofitam mdelicet dire^am ^ 

fer 





ftr dire£lam fimfilicim duflicaSatni evtrjam 
veri , perfimplxtm everfam mam , ^fintft'>- 
cem dire^-.-m alteram . Id porr!> , baudfcia , « 
fatii fuerit ab Arithmeticis obfervatvm , foffi 
everfamcomffifitamfohii fer fimvlces dnatf 
tverfa mtHa intervmiitntt : ^md fic ofiendo . 

Rejwnatvt fu^ffia fiifr» mumer. i. fr^m 
fofit», 

Exfmdefnmaturpriwta 

Homines lo ouaffliofimplex bujujmodi : 

Aureos - 4 Homines 10 , ditbus 3 , tx- 

fendwit aureos 4 ; homiatx 

Elxp. diebus } ergo 100 , ditbus etiam j , 

^mtexpendent aureos } for- 

Hoinilies loe mmiam hie afpefui^ fuam 

Auicos tooo pMtt e^ iim&jm . Soiuti** 

m adhiiitd , fuarnts prt^ 

Qpoldielxnip'.. vemtatirei^. Mteraj^mt 

-' qttafHo fit ttiam fimf-ttx 3 

HomiBes 10 Homines 100 a»- 

diebus ) 



Ei^. aureos 4 

Hondnes 

C^iotaor.exp?.. 



100 



pendmt 

^0,ditbmj,i fl^ 

go iidem Hami' 

ms loo, 0«rea» 

diebus } ooeo , ^wt dit^ 

bus txpendmt I 

Formulam in/pi- 

fe hic sfpofitam , fuam itemm patet effe dire- 

(tam . Solutione 

Hmaines 100 siihiltiid, frovf 

aiaetos 40 «iuoi din. 150 

oip- dieb. j pvo. KMtera jme»* 

HomiBCS xm gnitof^fits..Et 

nlrcos tooo potermitfma^i^ 

0.001 dicbi tx^ i.... nm muet ewtfi^ 

T 4 ccm- 
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c^mpofitain bunc modum folvi • Smili mod§ 
etum dmtmflrari potefi^ compofitas dircSas 
fihfitoffe per unam dinSiam fimplicm ^ ^ 
everfam alteram . 

Hac ad plenam reguls trium compofits inm 
UUigentiam MSia fint , Caterum inutilis ad 
fraxim ille per dupltcatam folutimm fimiili^ 
cemcircuitus efl , quando fiilutionemi expeditiott 
rm longe p ac inreviormjam tradidimus ^ 

« 

C A P. I I L 

Regula Societatum 

« 

DQctt inimenim in partes dmdere, dat» 
Qumeris propontanales . Nomen fortlta 
eft a focietatibus mercatoriis^ in qnibos ofiun 
llabet permaj^num . Sic ver6 inftituimc . 

Datonim lumma primum locum teneat ; fe« 
cundum numerus diflribucndus ; tenium finmU 
datorum . Exerceatur deinde toties rc^uu^ 
trium, quot funt dati . Numeri inventi iatisf a«r 
cient quae^liom , Si numeris datis temporum di-> 
verfitas 6t adjund^a ; prius in fuum fingult 
tempus ducantur , qvim ad nnam fommam rc« 
digantiir» 

Quafiiol^ 

TRes Mercatores , initd focietate ^ lucrati 
funt aureos 45^0 • Primus expofuitaureos 
100 9 alter i p » tertius xoo . Q.uantiim ex ItK 
do commuai cuique debetur? 

Manifeftumeft, lucra finoulorum debcrepe^ 
«nniis in fortcm colUtis we (>rcfK>it)0Qali4 ^ 

adc9» 



TRACnCM. LIB. TT. CJP. 177. aw 

ad^oque lucrum commune 4500 aur.diviaeh* 
duiD m panes , pecudiis coUam fingiilomq 
proportionales . 

flk igitur quasftio Qrdinabitur : 

Dati qusfiti 

■ • 

Snmnui dat. Lucr. conw loo c. 1000 f« 

450. 4500 150 d isoog. 

a b loo e. 1000 n. 

Tom qu»e y fi 450 aurei hicr^itur aureoi 
4500 ; fioguli dati , hoc eft pecunic » a fingu« 
lis in fortem datcr quot lucrantur aureos ? Rci! 
teUtrium ter inititutl, piovcnient quafcfitiv 
Conferenti 100 dd)entur 1000 « conferenti 
150 debentqr i^op , ^ 2900 ^i , oui «og 
coniulitf 

Dmcmflratio , 

EX vi eooftruiftioais 9 Qt^ieftad^, ficreft 
adA &fici/$ftad<r9 & ficeeftadib; 
Ergop?rXJ.lvVL^fftadf, ut rfcftad^^ 
&ut r cft ad JE^ . Igitur pprmupuido per XVI^ 
L.V.t utrdLvli, fic/^ftad^; Scmde^ 
ad ^>^jr eft ^ ^ : &L(xasauo per XXII. Lib, 
V. c eft aa ep m fsA b , Om» ^go £4(9 optfe» 
r»tiofii$, ^" ' 

TRes Mecdiofps inqrafi funt anteps 9000.^ 
Primns conndit «oreos too per aaiof^pf 

Hf i f«{v»)Bs i4opef aeBfa 19 » t^^iui^ 3P9- 
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pet m^fes 7 . Qjiiafitflid iiftgQlis debetur ? 

Aurei a (inguUs collati ducantur intempora» 
& numeri pr^ufK 1500« 1400« 1100 intmam 
coUigantur fummam 50O0 « Qfia^o deinde fic 
ordinabicur . 

• » ' * 

Dad Qjiaefiti 
SuoLdat Lifcr.conL 1500 «700 
|odo . . 9600 1400 1510 

lioo J78a 

' t)«moiiftratio Cadem « <]!tdk fupra . Qiodatt<« 
teRi multiplicatio pecuni^ in tempu^ valoreai 
datorum noninmmtet ; patct ex demonftratiOi» 
ht regute trium compofitas dire^ Capitis 
pmceadatis * 

C A R IV. 

■ * 

Regula Alligaitums • 

DOcet haec regula , rtfs diverfi pretii ha 
commifcere , ut mixtum habeatur pretii 
nedii y pro arbitrio afligtiati . Sint duo genera 
argenti non pun « primi libra i valeat aoreis 
%o 9 alcerius ia . Scire cupio , quantumexuiro» 
que fumere deneam , ur mixti una voleat amreis 
l& ; vel uc habeam mixtj libra» 10 , quanun-una 
valeat aureis x8 » Hic pretia dau iunt y^ , 8i 
«4 ; arbitrarium aiedium a8 . Id aumquam efle 
poteft utrooue datb tnajiis , vel dtco utroque 
ninus ; fed medittm inier illa , aut alterutri 
^ale. 

L Si duo folum iint preda daca diverfa ^a , 
if4i eafcribefubiftvicem).nEiedium vero o^ 

ad 



«d finiflram . Tutn prcTia dau alligenfur intcr. 
fcr.hoc c£t compareniur ambo attii raedio x3» 
Ui dusB habcaqtur difleremiae , Dimirura cxccn- 
fas. 1 m^ioris daii ^ fupra medium *d , qiiicnk 
ad dcncram minoEi daio 24 adfcribes ; 8c dc- 
fo^ 4 miDCVts dui «4 a mcdio, <iacm adfcrU 
hes dato matori 30. Qju» onuua ta tbrmuU hjc 
^ipofid exhibcntur . 

pr«.mix. EHfiec 

« ^ jo 4 

Pret mea, 

aS 44 » 

tf 

SunLdifief. 

His pcrai%s , regala proponionnm indHcittir 
toties , qooc funt pretia data . In ti primQm lo- 
cum tcD^t iiimma difrerenrianim S : fccua> 
dum quaDtiias , five numenis mixii lib. 10 : ter-> 
thim wigabe diffarcausi . NBmeri iBvcjtti fo^ 
ve« qucflionem . 



Sum. diil^. Mixti 
4 UU 10, 



piffer.4. tlb.tf_A 
J 



XNftr. >. Gb. }~B 



Igitur ^pretii maioria jo aurcorum argen- 

toacck)iciKUBfumUbi£A; «c prcni mioDrii 

. tbra 
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ISbix E; qi»(iiiiul efBciunt xalibras argenti 
mixii i otius pretiiun fit mcdium ^ aureorum 
nciiipe 18. 

11. CutD plura 9 qubn duo , pretia dantnr ; 
fin^pila binatim inter fe alligeanir , liis tamea 
legibu) fervatis . L Qjias alligantur , neque 
fimul majora fmt pretio medio , neoue fimul 
minora. II. Excdliis majoris pretii aati fupra 
inedium adfcribatur minori pretio; defe£^ud 
autem minoris a medio apponamr majori . 

nL His falvis» perinde eft quocumque ordi- 
ne iater fe data pretia aUigqmir; &.poteft 
unum alligari faspius , hoc eft cnm diverfis ^ 
mpdo fingula faltem alligentur femel . Unde 
fit , Qt eadem queftio nmltas folutiones admic* 
tat y ut infra dcmonftrabitur . 

AUigationibus pera6Hs, re^ida proportia* 
imm , ut fupra , toties exercebimr , quot pre* 
tia funt data . In cl primnm locum teneat funi« 
ma difterentianun ^ fecundum quantitas , fea 
numenis mixti, tertium dii^rentis fingub^ , 
aiit , fi uni pretio plures funt ^cripta^ ^ fum- 
ms earum finguke . 

Exmplum « 

Llbra 1 Garyophiiii ^et juliis j , Piperis 4« 
Ciniiamomi <S , 7jngiberis8, Crod lo^. 
OMantum ex (in^lis debeo accipere , ut mixti 
libra i valeat ]uliis 7? vel ut habeam mixti 
l^as 1«, quaram una valeat juliis 7 ? 



Pret, 



\ 



Prec. dau Diflec 
GaryopiL a 3. 1. 1 
MSaOf^F^ec. med Piperis 64. 3. i 
7 Cinnam. c df. i. ) 
Zingib« d 8. 4. 3. 1« 
Crooi e la 4. 3. i. 



Sim. diil! Mixd 
^. fib. I. 



DifFec 


Qoacfit. 




4 




— % 




a8 




4 




— m 


• , 


«8 


A ^^ * 


4 




— m 




«8 




8 


. 


-^ »> 




«8 




8 




— A 




s8 



in hoic extmplo fa^ fmic omses alligatiooeo 
poffibite 9 <px fum ^9 jf, ^^ bd cdf ce. Igitur 
GaryophiUi , Piperis > Cmnamomi ex fingidis 
partes m miios libn , & Zingiberis , ac Qoci 
ettan ex ftigidis panes n uiios librie , dabu^ 
laixti Hbram i ^ pretii 7 JuUoram . 

Hocporro exemplum^ pmter folutionem 
jam datam » alias admrttit » ut infra oftendeiur « 
Accipe unius adhuc folutioius fonmdam* Alr 
^jl^ot$£m^ad^U^ce 

VSrcL. 
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Prct. data Difl^. 
Gifycipb. « ^. I. 
Mixti l»iperis J)^». «. 
frcLJVfed. Cinnain. c^ J. 
7 ' Zingib, d &. 4. }> 

Crod e it>. i. 

Differ. QMaefit 

t? t 

T7 £ 

San. dil^ Mixd ti i 



t). UVt. )? ) 

fi 7 

,"5 1 
t? t 

libras ex fijngulcs aeoepffi coaficiaat mcm li« 
bram anam » precii medii 7 JuUorum % 

Examea ita fict . Si GaryopliiUi uaa libra va« 
leat ) JuUis , librse pars / <|uaotttm valebit f 
Rurfiim fi I Ubu pipe^is , 8(c. Pretiaper regii« 
lam trittm invetita collige in unam (ummam ^ 
fa^lM^ medio asquato crit ^ fi bene fueni 
«ipcratttsi. . ^ 



Demmfiratio ^ am duo tantim frttia 
4pu0rfafmi alliganda -. 



\ ctcct 

... Pip. 4. 9 ^* fi 

Mixti 

7^^ , PlffPip. 

Crop9.b 3. d 

Q|U^ftio fit : libra i piperis v|ilet 4 Julii» ^ 
^ libra aroci 9 ; quaQtum ex utroaue fur 
^ mero debfo , ut libra i mixta vale^t Ju* 
liis 7 ? Cum ad foiveudam qu^ftionem in re^ 
gull trium primus locus debeatur fummc di^-' 
terentiarum , fecundos numero mixti , five^* 
Cjus quamitati ^ tertius fingulis difftrentiis re-i 
ctproc^ coUocatis ; dcmonftrandum eft , io^ 
tms mixti ^uantitatcm 9 feu nnaierum ^ Ubrani 
fcilicet I ita efle adcroci» qui in mixto e(^^ 

J|iiaiititatent , feu nuipenm^ incpgliitXiill ; Viif 
umma difFerentiarum eft ^edprod^ ^d d di^ 
fereptiam piperis a pretio Ipeuio . Q^od 'fi^et^ 
bun<^ in modum . 

EJtceflus t pretii iinitts libras croci fupra 
pretium medium unius libi» mixti precis^ ori- 
tur a pipere , quod eft in mixto : & defedhisi 
pretii unius librss mixti prsecis^ oritur a croco ^ 
qui eft in mixto . Ergo excdliis .e pretii uniui 
librae croci eft ad delecShim d ptetii unius libr* 
piperis ^ ut reciproc^ piper ^ quod eft lA mit- 

to^ 



)04 ARtrttMETlCJS 

to , ad crucum , qui eft in mbao . Ergo cooi- 
|)oiien<io f ut e cum dctkzdd^ exceflus fiimi- 
him croci cum defe6hi piperis ad pipeds dcfe- 
tftum ; ica piper cum croco in mixto , hoc eft 
ton mixd quanticas , libra nempe una eft ad 
>oi|uamitatcm crdci in eodem mixto . Q. E. D. 

Dcmonfiratio univerfalis\fiue dno tantum 
prctia jfive quotlibitfint alHganda ■. 



HAbc rem non efife deMonftram 
apparebit ( nifi fallor ) ex iis , qtias iuc 
$ib]ungam • Qjos attulere noimulli , nuUam 
<}emoniirationis fpeciem habent, ut ne fci« 
yifle quidem vidttntur ^ in qiio difficidtas ton^ 
ufteret ^ auc quid demonftrandum fibi dfet . 
Utar porrot quod Jam feci &pius . Logiftid 
%ecios| , qm huic rei demonftrandse condit- 
cet plurimum . Qpare haK:iis fcribo » qui jaia 
in el utcumque fttnt velrlati . ^ 

I. Rerum qua* Schema L 

tnor mifcedda- 4. b 

rum pietia diver- iJ.cn 

fafintA,r,rf,f ; 7-* 8. d ^ 
precium medium 9« e 

ttt a. Excefliis e 
Apra % eft e^a; ex praecepto regul^ adfcri- 
bendus minori b . Dcfc<Slus ^. ab > eft :«— \ 
^ppoAendusmaioriri. Excefltis d ii^ra a eft 
^^wx, quem adfcribe minori c. Deferais c ab 
a dk ^Cy quem appone majori d . Valebit 
porro jam aaerencja demooftratio » quocum* 
«que tandem ordine ^ ifervatis tamen prasfcriD*- 
ijs in reguli conditionibus> inter ic pretia ai« 
veriaalli^entttr. 



d«-* a 
a^ 6 
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n. Manifeftum eil , in qualibet differcnui 
per excellum negari a praium medium , af-' 
firmari vero pret:a majora data e ^di quod ita- 
exprimitur e — a.^ hoc eft e minus a ; d^a-^ 
hoc ell d minus a. Rurfum patet , in omni dif- 
ferenrid* per defediium affirmari a pretium- 
mediuqi ^ negari vero pretia data minora l\ c; 
quodfic expnmitur a — r, ^.^ . Sed quia ex 
prxlcripio ri^ulae pretiorum , quas alligantur ^ 
femper unum majus eft preiia medio , alterum, 
jninus , aut certe a^quale ; tot femper erunt 
difFexentias , quot pretia majora y Se^ minora. 

F 

c— .a-Hd^aH-a — c-+-a — h 

JBcdio : qu2 (i in unamXummam.F colUgaa-^ 
tur y Jiarc duo infallibiliter evenient • Primo 
litterss , pretia medio a majora defignanies , 
femper reperientur affirmatas : litteras vero tOk 
tidem ^ defignantes preiia medio ^ mihonL^ , 
iemper negatas . Secundo .( , medium pretium 
deiignans , toties negata reperietur ^ quoties 
afiirmata ; oegata quidem in difFerentiis majo- 
rum pretiorum : amrmata vero in dii&rentiis 
pretiorum minorum : ac promde litteris <; fe^ 
mutuo toUentibus diiFerentiafum fumma erit 
G, condans femper litteris , data pretia defi* 
^nantibtis . 

G , 

c-t-d— c— b 
... • 

III. Ut vero fciatur , quanmm ex fpeciebtis 
£nguIisdivcrrorumpretiorum^^^^^9 e fumi 

V debeat, 



•*. 



■j<»6 JiRlTHMETICJE 
-debetf^ VI cx ii» penniaEtn «u iibcs valeu 
pmiansedioat cc kaiIs prmfcnf^o poiu- 
lorpriBalDCO&iniBa oiffeKiKiamai , fecun- 
^9 1 U>u f »nio fiogttl9;j£^iesUc ; ac tum 

Dt&ECBL SebemaU. 

£^a .-,—_, PctI 

**— * 
d_a _^Ciex( 

SBn.di£ lih. . e-i-<L_c^ 

c-^d — c-^ i a c 




ftt regdam trtjini iiiv.eiuuDtilr(qBanl prcwof 
tioaalesP^CltRiS. Cbu iqiiicleni , quod fe 
cnndos tennimis fit anius «x^bcQtnc , divi 
deudo fdani diffisrcniias fingulas ptx difi 
lcmianimruiBijiani. Itaqne^^ar^luipFopoi 
lioQ^ P, Q, R, S fiiBt frauioDcs , ^uanu 
conuBUBis denomiiiator noft difrerpnttarum 

fumna r-t- d_r b f numeratores y£c6 dtfc 

leniiiefing;^, co ipfo ordine, quooum. '. 
fucrealtecnatimpretiisdiverfis^,^^, 4J, «^ 
pofitx. 

IV. 'Nuac , quia in rcgulS airerirar , P , <] 
R , S indicare ', jquantum ex fpeciebus iingul 
divcrforum prciiorum b^e^d^e fumi dcbea 
IK una ISsa. , ex iis mina , valeat pretio mcd 
'>'}uraniquc«ftendidd?et, P, Q,|K.,S4 
ficcce 
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fioere unam libram 9 6c P , Q^ R» SfimiilY»' 
lcre pretio mrdio 4 . JPtimmnpatetexXXIV. 
Lib. V. Nam cx conftr. fomma difiereiitiarm& 
eft ad fingttlas idificteQnas ^ m i libra ad fiDgch- 
U$,P,Q« R»S. Ergo, m fumma diiier. eft 
ad omocs fimtd dificrestias., iu una libra eft 
adomnesfimol P^ Q, R, S. Atqni fumma 
^iffer. «quamr diircrcmiis fimul oranibus . 
Ergo cium i l&ra omnibus P» Q » R » Scqua- 
liscft. 

V, AltcrumYcr0r^in.quoprsBcipudiAcul- 
taseft» cujtts gratil fupcriora omma oom.1. 
IL in. prgemtfimus » fic oftcndo.* Ut invcnian» 
tnr prctia ^ fcu valorcs finguiorum P 9 Q, R> S^ 
ibtuatur io rcgula trium pro loco h libra i ; fe- 
condo hyC ^d^t prctia diverfa fingnlarum fpe- 
ctenun ; tcrtio fiuDgolaP t QtR yS^&dic :fi 
s libra fpcciei prim» valcat fiorcnis b ; onius 
librr pars t a P defignata » quanturo valcbit ? & 
ficinaliis« . . 



Scbma IJJ. 




9-^ 




da;-»dc 

• R ■■ ■■ " ■■ X 

b c-+-d— c-^ 
ea-^eb 

w S ■ ■ I ■■■ Z 

ci-d — c— b 
ca^ da— ca-i^a 

__^ ^-N 

c-Hd— c — b 
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Qjioniam vcro in primo loco habetur unitas y 

m mvenianiur quarti V , T , X , Z , oportdbk 

foliun fingula o^c^d^e^ precia duccre in fis- 

ilos fraCfcionum P , Q , R ^ S , aumeratores , 

[ui , ut oftendi num. III. , funt ipfas pretioniifi 

ifFerentiaB , iifque fuppoaere commmiem de- 

nominaiorem e^d r„ b » qaem oftendi o. 

IIL efle differeBtiarum fummam . Nunc fra- 

6hones ipfas V^ T « X 9 Z jam inventas cx- 

pendamus . Si hanim muiieratores in unam 

fummam coliigamus , reperiemus , eas parti- 

culas , in quibtts a pretium mcdiam del^ans 

non repehtur^ie muiub toUere: quodfic olien- 

do . Ut habeatur numerator ipfius V , nenspe 

be—J^a 9 pretium b dacitur in numeratorcm 

ipfius P , hoc eft in differentiam , quac in fche- 

maie primo ipfi / fuitappc^ : ea autem erat 

difierentia pretii majorisf^ nempee~.A, ia 

qua 9 4it oftendi num. II. ^ reperitur -f-r 9 hoc 

eft f pretium ma]us affirm^tum . Er^o in m* 

meratore ipfius V neceflkri6 repentur -hA^ , 

hoc eft be aflirmatum . Rurfum , ut habeatuc 

numeraior ipfius Z , ducitur prctium majus e in 

numecatopem ipfius S^ hoc eft in diiferentiam 

4—6 9 qu^*^ ipfi e in I. fchemate fuit appofita : 

ea autem eft diflerentia pretii minoris b , in 

qua 9 ut num. II. oftcnfum eft , reperimr-l^ , 

hoc eft pretium minus b negatum . Ergo in 

numeratore ipfius Z neccflariorcpecicureadem 

particula be , quas in V ; fed jam negata ^ hoc 

^ft — be . Ergo in V , & Z du« panicuteH-^^ 



Scbe^ 



< 
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Schema lU. e — a 



4.b 



be__ba 



cH-d — c— b c-«-d_e— b 

d'— a ed— ca 
Q ., T 




e-i-d — c — b c-^d — c b 

ea-^da~ca-~ba 
_.- -M 



Sc^e y va qnibus a non reperimr , fe inatu& 
toUuQt . Ecxleai inodo oftendam , io numera^ 
toribus &a<5liaDum. T , & X panictdas » ia qui- 
loiSDoncft.», ( font csB hic H-fii , & — de,y 
fe iancem fimilker tollere . 

Itaq; fumnia niuneraionim in V , T , X , Z 
cft etf^d-A—j:a — ha , in ciljus paniculis lioga- 
lis reperitur 4 : buic fumma: fi fubfctibatur 
communis denominator e-^d—.c.^y erit6ra- 
ftio N par omnibus 'V , T , X , Z. Deinde , 

quia gcnita eft fununa h^ ea-i-da — ca ba , 

pretia majora e^ J ducendo in fibiappofitas 

pretionunminorum diffcremias a ^, Sca_^^ 

m quibus ut olleofum num II. a afBnnatur , 
patet in paniculis hujus fummx , fignoH-afTc- 
(fte, necellari6 leperiii pretia majora^» d. 
Paii modo , quia in procrcatione hu^H {bmnuB 
jpa-t-i3_f(>— ^tfprctia minoraf,*du"ilafum 
V j in 



io «ppofitas fibi preriofum majonun diffeccii^ 
tias e.,^ , & d^% 9 in quibus oftGndi fupra 
oQm. n. afktgtxi^ manifrihimeflrin parciculis 
liujttB iunim»^ quae eft nunfteratDt iplius N» 
fi^o ^ affe^is , oeceiTario reperitipretia mi- 
norar, b. Ergo io nnmeratore iphitt N pre- 
tia «ia}ora ^ , d repericiuiir afiirmata ; minoa 
vero d^h oegaia . Atqui fapra num. 11. oftea^ 
&m eft i eciam difTeremftram fummanu 
e^W..^^^, quas eftfradlionisNdeaomina- 
tor , conilare pretiis majoribus e^d affirmatis; 
likinoribiis vero tr ^ 1& negati» . Ergo in. fra^o- 
ois N nvmeratore reperiumr e^emlicteret 
StfiiPiem^iknisafiedbs, quaer in denominato- 
ic . Ergo fi numerator dividatur per deoomh- 
natOF«m ^ q^uotiens erit a . Si enimdenomina- 
tor ducatur m zi , reftituetur idemnumensitoc. 
I!rgofra6tio N aBqaivalec ipfi j pretio medio . 
At<Aii }am oftendi N aaqnari omnibuf V, T^ 
X , z s valoribus ipfonim P ^ Q, R , S. Ergo 
Vf Q) R^ S finHil valent pretio medio^, 
i^. E. D. 

Qwtfolution es diverfrs $sdem fuafim^ 

admittatjuMafrMximjam 

ttaditam . 

9 

ARithmetrci ScriptcnBs pleriooe ^dktim ^ 
pretia data diverfimod^ altoari pofle* 
«apfoinde eamdem qitseftionem ^ores folii* 
tiones admittere . Sed quamos folnfionum di* 
^ttCmm fit numerus ^ 8t quo anificio iUsb oa^ 
nes exhibeantur 9 almm ^pdti illos £3entiam eft. 
ffininta y ucdemooftrationem ipfam bojus re« 
gulm ^ ifgtdc determiiiationem ipfius pukherri-^ 

roam. 




Ottm^ tut^aotfariux^aiitctn^iiiimentd m^ 
glexertfoft •• 

E)«fdelii; igimr qwdioais foluiiM» omiies 
poffibile^ iavoftieiitttf fauBC id mockiin . - 

t Vide^air<Kiaprctiadatftin:er fe fafiMrim 
poffiflc CDidbiiiari aiver&nDde ; koc eft iave» 
mannir omnesdive^ binioifea ^ qur eir dadt 
pretiis liabcti pofliMt ^ nt tmdemu^ L. V. C 
VIlLIa qucmone#iiHn>II. fupra <|umqiie dan* 
for pretia ayh^c^d^e^ quorum bimoQe^ di ver& 

iilBt 10. 

II. Vide , ^uot e5t kts bkifdaib» liAi a{MEi ad 
affigafidum: adquod reqmricor, ut binioais 
msrfimque menri>nim 9 nequefimal majus £t» 
nsqde timul minas pretio medio. Ex ic bi« 
nioaibus qmtftionia , &pra dat« , taatimi fex 
apti func ; nimirmn ad ^ae^ be^ bdyce^^cd. 

ni. Vide, quisrminimus fit allig^ionum^niK 
menis' , ad quaBftionemfolvendam ncceiradas . 
Si multitudo pretiorum datorum par efl^. ejua 
iemiflh dabit minimum uumcrum aUigatio* 
num. Siimpar, ejusfenuilis:, unitatc aux5b. 
Ratio eff « quia Imgula pretia data {altem alli«* 
gari debent femd . In exempla nollrar quia 
f prcrtia dantor a^b^c^d^e^ minimus alligatio^ 
num numerus^quaiblvf quaeftiapoteftfeft ]. ^ 

IV. Infpice buiiones aptos , num. II. inven- • 

tw , & quanre bmnes eorum di verfbs ternio- 

^nest & onine$ eonimrdiverfbsquateTnioaes, 

&.ficdeinceps^^ incipienda a murimS (pecie^ 

num. IIL inventi , ukjue ad proxim^ minorem 

numero aptorumbinionum , ut tradetur L. V. 

C VIII. In exempla ooftra , quoniam biniones 

apti funt fex, num. 11. reperti; oponebit.v 

omoes eomm dtverfos reperire teFniones ; qot 

V 4 fum 
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fuDi lo; 8c quaternioDes » qul fuat 15; Sc 
qu.meraione; , qui funi 6. 

V. Inquirc , quoi cx binionura apiorLm ter- 
nionibu; , &c quaterntombuiScc lint apii fol- 
venlas qusllioni . llli porro crunt apti , in qili- 
bus finguU prctia data o, ^, c, iJ, e^ repaiuotuci 
iDCpii, in quibus aliqaod eoruradccft. Sin- 
guli horura invcntorum ternionum , quatcr- 
nionum, 6cc. fingalas dabunt queeftionis daix 
folutioDCs , quibus eam addc , quam exhibei 
tota biniooum aptorura fummz . Prxier has , 
nullz enint alligationes alisBponibiles . 

Id exemplo nolbo prciift danrur. quinque , 
quz anificio , jam explicato , comperies alli- 

taii poQc modis diverus 15 « ac totictem proia- 
e exhtbert pofle quKftJQim datx fohitioiics . 



Al- 
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Alligatio . - 



I. 


2. 
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4- 


J- 
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bd 
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II. 


12. 



jid ad ad ad ad ad 

ae ae ae ae bd bd 

bd bd bd be be be 

cd ce cd ce cd ce 

13. 14. ij. itf. 17. 18. 
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21. 
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ac 


bd 


be 


cd 


ce 


ae 


bd 


be 


cd 


ce 


ad 


M 


be 


cd 


cc 


ad 


ae 


be 


cd 


cc 


ad 


ae 


bd 


cd 


ce. 


ad 


ae 


bd 


bc 



bd 
be 
<A 
ce 

Dixi fopra tn unilo hujus diicutfbs , juxta pra- 
xim bactmut traJitam . Itaqae,cuiB.dicitiir, 
prxtci: folutiones ,~ <S.&o jnodo ioventas aor 
plurcsefic poflibites /intellige Hutanuirino-' 
alligationis confueio , qui fupra nuin. II. v 
tos cft . Alias quscomqne quaellio ad rr 
aUigationls pertmens, in qua pkra duo' 



udMitQT, foliitione&agbmnitnifiiiitas.- Qpod 

fic demonftra . 

Refunutur qiw- 

flio fuperior , in 2. r 

qaaexpretiisdft- Mixti b. 4 

tis feli^nrcpro PrcLmed. c 6 

aibitno' um&iu., j, ds 

pretionedioini- c^^ 

nus, pma 4, cuiU' 

quoreliqni^v*'»'^, '«taaquaiB'uiUw,(.uui 

paremur. .Accipiaturqmvis-aumenu/iiujoc. 

tum miniiiioipfonto A » c ,. d;,, f , tuin' etiam 

medio 7 ; ininoc vero « maximo ipforun . Ex 

KguU alljgttioni»,, jam tradui liqact , te*;pre- 

lionHn A »e »:rf».«ita laifccri po(Ir,-ut wu&ni 

inixti ex illig valeatpr^/, y .juliig^ , fta fpe. 

«jd)us igimr A , c , ^i , « furaitur.cs iis mixtum,^ 

cujusuaalibravafcat^rctio/.TViatpaTem- 

lam aUigacionis ^ 



Differv 

. »' ' 

f 

,c(»a' 



ffmpGcem', OU' 
mero i. tradi- 
um, inveaiatar 



Mixti 



«ixcum-*^rcx PrcLmed. 

fySca^ cajus. 7: 

ana libra yikfit 

Ijreiiomcdio-T; 

Liquet igimr , 

«t-z libram-efle 

.astxtiex 'onuii' 

bosdatiaoy ^y 

c r'' . « cum x^ tf. lib. t^ 

«anxnBn.fitex 

«>^c/,./»uem 

iTOtiattarifr.ev 



a- j 

c < 
CIO 



Digcr. 



f 
9 + 



4 



po- 



PRAcriCAS. ttB.W.CAP.lt^. 
per aiTumpmm numAnaai/majorefn , o 
Dimo ipfof um i^c,4^e^ tiim ipfo nicdi 
ncMm vcro e lfiaXimt> , UM ftibcitir : 
€psti\i; m. ^ust loim vdriabimr « quotii 

Jalius ciuiiiiodi medil^ affiimctttr div 

J^tqui tales medii div«rff aflodii poflimi 
iiibttis fra^oiifti» 9 iafiAici « £r|^ q 
nis dmm kAMio miibitM iJl&iHieg 

Funum A^rlfnhn in ^mmd iBifp 1 
Regh dmUum 4 






Ct/m Vlieto Syr^ctifarom ftot o 
attr€am Diia vovifAt ^ 8t Atf rifab 
kitl porrioDe auri ^ arjtedfi tantmden 
QSiflet^ frau^ab Archimede d<»tfA« 1 
atio pi^isi artificio , non fat» conilai 
ium modi : qtii regn^ allfgatidDto maa 
mvm facillimus cft . 



o De 



^t-^ 



S 

9e- 



argenc 



Referant 4 a 
B^ edj hgxtts 
ffiaiTas metalli 
^ngulas lib. 10; 
Scfitatirea^^; c 
tdE«^«mea;Ai 
vero ea^ de qua 
dubitalur , an 
mixtis^ (iLex au^ 
ro,&ajr§cmo. h\ 

. Prim6 iovetueixla eft <xlff4fo({at 
ckim triom m^arum pr<^rtio t^ 
Mcjaodmiiiitniopuseft^ «defaA 
tor fflaffir» awea^ & a«g«mea ^ 116 ij^ 



pxccfliis ar^ 
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tica , (i Deo pUcaedt « oftendam . Quod fi mo-. 
Ics o^ media reperiatm: inier auream gh^iczc^ 
genteam ed ^ cerram f rit m ab admixnim eflc 
argemum r qua ver6 proporcioue , pcr.alliga- 
tionis re^lam innotcfcct . 
. Eft enim , ut differenciarum fimima A , a ad 
O' differentiam ^ feu defe£him molis aures b g 
imbcta ab ; iu ioUbr«mixti^i& ad libras ar* 
genciin^. 

Id veroeodem nrodo demonfiratur , ut fopra . 
Narn^A excelliis in moleargenti fupra mixcam 
ab prascis^ orimr ab auro « quod eft in mixco ; 
& defedlus auri bgk mixco prscise oritnr ab 
argento » quod eft in miTaa . Er^o k excefliis 
argenti e /eft ad o defeShMn auri ^ ^ 9 ut reci- 
proce quantitas t feu pondus auri in 10 libris 
mixti Jb eft ad pondus argenti in codem mixco» 
Igicur componendo totum mixci pondus ar* 
^enci , nempe 10 librse^ eft ad pondus argenci 
m mixco , uc k cum , hoc eft difrerentiarum 
fnmml , eft ad :? auri defe6lum . ^. E. P. 

Si ergo k ponamr efle ado ^ uc 15 ad 1 , per 
regolam criuni deprebendecur ia .% b m^ 10 
libr. efTe unius iibra^ argent i 5 o(5fcavas . 

Q'iod fi decur mixmm ex mecallis cribus, auc 
pluribus ; nullo arcificio deprehendi poceric , 
qua proporcione fint commixta , quod ea ppflit 
infinicies variari » uc demonftrayi fupra • 

Alia Demonfiratio . 

QUamvis demonftracto jam aUac^ m^hi vi- 
deamr claiifltma efle; atque id ipfura 
pateat ex demonftrationc uni verfali fc^ 
pra : tamen quod in bac re demonftrand^ nor 

bilcs 
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b3es Geometra » & inprimis MarinurGhetal^ 
dns in Archimede pfomoto» laborarint , vifum 
«ft hoc ipfum alio modo , & faciliori ^^ulm fic 
iUc Ghetaldi , demooftcare . 

Argentum in o defec. auri. 

fnixto AB re- _ 




% 



* 



prasfentetCB g 

aurum CA • auram 

Tum in ai5- b— — c— 

SBteS mole 
l intelliga- d 
tur DE par argent. 

BC ; in aureS k 

ver6 HI par — 

AC . Q^o- excef. arg. 

niam <x hy-*. 
I>otfaefi DEexcpdit AB per K ; ablatis utrim* 

3ue «qualibtis DF , BC , etiam f E excedec 
lC , hoc eft per conftr. HI , per K. Pari 
oiodo 9 quia AB excedit GH per O ; ablatis 
a^qualibus AC, HI etiam BC , ieu FD excedet 
GI 9 per O . Jam quia argentum BC , 8c ar^en- 
tum DF asqualia funt mole 9 adeo(][ue etiam 
pondere « & totum pondus AB toti ponderi 
DEperhyp.^ftaequale; erit quoque pondos 

r^4^^^ ^^^ ^^ r ^^ ^^ ^l P^^ cooft. 
ssquale ponderi reliquo argenti EF . Igitur 

moles argemea EF^ft ad molem auream HI , 

ut reciproc^ gravitas auri ad gravitatem ar- 

genti y ex./gr. , ut QS adS . Ergo dividendo 

K^ qui eft exceflus EF fapra HI ^ ut oftendi 

fupra , eft ad HI , ut Qad S . Deiode « quia^ 

]am oftendtmus , a^ualia t& pondera EF « 

HI 9 'cum etiam per liyp. asqualia fint tou ED ^ 

HG; 
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liG ; tiquet » irdiqua FO , IG pam dQEe . Rori 
iaib igimr argeotcft molcs PF ei^adancoaai 
oa<^mlG, m rrciproe^ gravitas auri «d gra»> 
vitaiem argeoti , lioceftut Q.S adS, Igunr 
Hdividcado O , qui eft exceffiis FO per demoB- 
ilraia faperhu IG , cft ad IG , lu Qad $ . At- 
«ui jam oileafbm eft eiiam » at Qeit ad S , iia 
KefleadHI. 6rgo,atKadfU,fic0eaad 



dckctxxd. 




txce£ «rg. 



IGt & pep- 

BHItaQdOt ut 

KcftadO, 

siicHIeftad 

IGi fHcoia- 

^000)09« Ot 

Kam.Odt 
q «d O-iie HQ 
eft^»tiQiCe 
(qaiaHG cil 
• iPQlea hoino- 
'gsaea). fic 
pondus HG 



adpoadasIC. Atqot^pondotHGpctiimeft 
pondoa AB ; ^ poncha IG fopca «ftCQOi «fle 
pondosai^^eBtiFDvfen^GB* &|D,nt)Ceuin 
OadO, in nuxttpondMABcftadCBpoii- 
4as argeod in eodem mixto « il. E- Ja 

<2 A P. V. 

FLoqttsfico «nnero pone aucmris mmie- 
roiD , qui iiypodieifs appeflwinnp» oumque 

«ammajuxu teoorem opiBoa^^ b fi qu»- 
' ftioni 



t&om ncmftdffaGiat., m n^gi^S trium primuoi 
locnm »»eat immenis ^ ex j^eonrfb ittveniiis^ 
fecuiidara .liypoilie(is ^ fcnium numerus in 
quasftione datns . Quacius ex liis inventus fo|^ 
iFet qitipftiqnem . 

y&t igimr .tjusBftiones ^^e folse |)er iraam po- 
ficionem folvi poflunt , e)c ^tquariun decucfu isq^ 
ventus eft ad nypotkdim 9 ,ttt oumexns tktus 
,ad^tta6fitum« 

TRes fimul debent 7000. 'Primtts .antem de- 
bet duplo plus , ^u^ fecundus ^ & liic 
tripb^mlnus , qu^ tefiius « Singidi quantuni 
iftebent? ^ 

Pbne fe(»sdQra debere loo. Erga primos 
.^ebet itobV tertius^oo : \caam fimul cpafici^mt 
jtoo. Dd^errat autem conficere 70CO. N^ 
XQs inyjcntus 600 fit primus in ' ■% 

TCffAz trium ; ;hypotnefis 100 A 1 166^ 
iecundus ; datus m qw&umc^ r 

^oootiemjis. Ox lits mirenitttf 
qttt^tus A.*Igttttr feamdbs hx^ t 

bttit A , 'priraos B ^ tertius C , B ^JiJ^ 
qtu nuiperi £isittt jttadti eoi^ ' ) 

^iuntTOop. C J500 

Demanfirafio hi/^ exempli , atqiu adeo 
toHus Regula ferfe eft mamfefia , 



H 



Quafiio IL 

Oftilis Excrcitos^iertijkiKun ca^ia eft, part 
quana.capta, ^ooafugjerunt* Qjiot 

crgo 



)W jiRlTffMEriCM ' 
tzgo fuerc UBivccfi ? quot cx& ? quot Ci^ti ? 

Proquseflio totiusexercitus numeio pon&^ 
quemvis numenim f qui habeat datas partcs, 
exemp.gr. II. IginiccaEfl fuqE^v-capti j, S^ 
fuperfunt 5 , qui fugerunt . Dcbcrent auteip 
fugilTc 1000 . Numccus cx decurfu mveutus y 
primus ctlo ia ceguU tcium , hypoihclis r» 
fecundus * datus 1000 tcctius . Ex his pcodic 
qux(itus 1400 , cujas tertia pars eft 800 ; quar- 
la pacs capta ell tfoo : 800 autem , 8e 6000 
cum 1000 fugiiivis coaficiaiit i^oa 

Quaftio ni 

TErtiara itioecis pactem confeci equcs , 
quiutam pedes , quat' iimul efficiunt 50 
leucas . Q)]ot ecgo milliacia totum licr com- 
plctSlituc ? quot cqucs abfolvi ? quot pcdes ? , 

Pro iiioecc lolo pone quemvis 
Aumecura datas haoentem pacies ) 

puta 15. Eques igimc confcci 5 A 9}— 
jDilIiaria , pcdcs j » qu« iunul em- 4 

ciunt 8 milliacia . Dcbcccnt ao- i 

lem coaBcecc 50. In ccgula icioffl B 31^ 
primus ell 8 numecus inventus , 4 

lypothefis i j fccundus , daius 50 ^ 

lectius , cx quibus pcodit qusefitus C 18— 
A. Toium ecgo itec funt millia- "4 

Tia A , cujus pacs leccia equeilris 
ellB, pars vecoquintapcdcftciseft Cqus 
£mul emciunt 50 miHiaria . 



^n^- 



^ 






QI pmfidium augeretur ^cmi, fui parte v & 
w^ adhuc f oo accedertnt , eflent Miliies 
^OQO. In praefidio igitur quot funt ? 

HaBC (jusftio 9 & nujafniodi alia^ , fic pcopo- 
fits ^ unidl pofitioae folvi nequeunt . Ut e^ 
per unam pofitionem hujufmodi qnaeftiones 
folvantur , numerus integer loo fra^bonibus , 
qux panes denominant numeri qusefiti , adhas 
rens auferendus eft a dato numero |ooo ^ ut 
fiat xpoo; atquc interim qusftio fic forman- 
da. Si prxfidmm tertil fui pane au^eretur ^ 
Milites. effent «900 : quot igitur funt m prae$- 
dio ? Operando ex prasfcripto regute ^ repe- 
ries in pnefidio eue Milites 2175 : hi enim 
audti tertiA fui pane , qqae eft 7x5 ^ fiunt X900. 
QjioA fi numero fic invento 2175 , praeter tcr- 
tiam fui partem , addantur 100 , qux a 3000 
fupra abmilimus ^ reftituentur ^ooo^ atquc ita 
foiutip obtinebitur quaBftionis datae • 

Quaflio V. 

ANtonins aecatem Caroli continet bis , 8c 
adhuc 4 annos ^ Paulus utriitfqne aetatem 
compIe<5litur 9 ^ infuper annos 6 : onmes vero 
tres fimul conficiunt 60 apnos . Qfiot ergo fin- 
guli annos habent ? 

Neque hasc quasftio per unicam pofitionem 

folvendaeft. Ponatur enim 9 Carolum habere 

annos 6. Horum duplo fi addam 4 , habebo itf 

annos Antonii . Honim vero anni jun<5li, 

.adje(Siis 6 » dailt 28 annos Pauli . £t tres fimol 

X confi^ 
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coaficieiir aaaos co.Iorcgida tnam 

primus cAo 50 , lCGttndu& hypo- A 7. 

thefis , tercius 60 daius . Ex his 

pco qonfto aoAonm Caroli ptt^ 

▼cDiet A , qai aaxnenis ooa folvir B igi ^ 

«{uaellioaeA : fic coiai Aoconiot 

lodicret aoaoi B ; P^ufaBveroaa- 

mn G \.tc tres finul cottfictent. C ft» 

unosD. Debcrcot autem tfo. 

Oenum igitor cft , boo efle hie 
anmcnim invcttmm ad hypoilMS D ST^ 
fim, m dams eft ad qwifinmi^: alili f 

eoim unid pofitiooe futflet qwi- 
iHo pcc regnlam anum &bxx « VcribOy ctm 
fiepe oon ita promptum fit dXcttftcrc , mrum 
Mmcnn ex pofirionc inveoms fit adp<£tiO^ 
aem> feo hypotbefim, ut datus fitaaquafi^ 
tmn; diud crit Imjiis ni indiciuA a<Bgmi»> 

unudfoJhmnifUvi mnfoffh • 



QVotiefcumque ^ ut cimi numero adlibn 
tum pofito ]iraa qua^ioois teoorem pro-^ 
cedaoir , afTumi debet nnraeras aliqcns % 
ift <|aaiftioQC datus , certns cAo» qmeftioncm 
nnicS poftionc (blvi Bon poO^ . 
. Exftttplttm roAttnr iii qnft^cme nltimS fn» 

e^riori , io qua {mto annis CaTOli pofitti» t&, tf. 
t fam cam hac hypothefi procoditor ]uxu 
tenorcm qaaftioois , jtffiimi debeot 4, ad do- 
plioatos Oirdli annos adjiciendi y ut habeatnir 
astas Aotoftii : otti numtrus 4 s quia datus eft te 
qo«ilionfi> U. Mlviiion potttit uoiclpofitioQt. 

Qmd 
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^uod mhirfalitcr/k dmtMfhv « 

HYpothefis , fca poftio F 
falfa fic F : numerus vc- X A 
iss,qQi qwritilr , efto V : sii» Z I 
mcrus qvifpiam in qttvftioiie 
dtfusv ^ afliim debuit 9 ut cimr £ibi IqfV^ 
tkcfi FcQiBftio decuiti pofiet ^ fit A. N«iMfW 
dacus 9 leu cogtiitus priiicipatis , qw ciHb co^ 
<kfliA^&yero<]i]aMtaV^ tcaore <pHtftiioais 
decQrfo jNrodHCicnr ^ ^o IX Maftifeftmfrcft j| 
ABODeileadFyUtAeftad V; cmiF^OeV: 
exhyp. fint ii»^|ualea • Alinscrgp X majoti 
raiAorvc, qiam AyCricadF^ «tAcft^adV;^^ 
Pcncedrndo igiair cum V , Ss F^ ^aqoa^ 
ftioi» iCBorcm , prodiic^tur Z. Qfiommk igi^ 
tnr V: 9 & A ipfiETF, 8c V fiiflc propomoaan; 
isaaifeftiin cft , fi )ma cjvfdc» qtBBOioilitf^ 
tciKxcm 9 tam ctUQ X , Sc F ^ quam cw A^ 
Sc V proccdamr ^ prodii^fe» inde nmcro Z » 
&D fore ifrfb F^ 8c V peoportkmaicf . Sk 
laml flle nnmcrus, qui investw eft decoc-* 
rcndocum £iLsl pofidonc F tenoreni €pm£6^ 
mSf i^IiuBftado ad koc damm iUum nmaeiiam 
A Q)K)fii»i igiiur £ ^ 8c A ^ut oAeadr jnpni ^ 
fuK iBsqiialcs^ ctiamZ, & IprodoAi, idt 
iaventi cx decivfu ^WBltiotis ifie cimX» filF| 
hiecomA, Ss P ^ uMBqualca cnMK . Qmd^ 
cumfopnidemosftratttmfit^ ZefieadE^m 
DeftadV; bo» eml, iBvcntto» cx docmaA 

3uasftioiic cum falsA b^pothcfi F , ^ tHW €» 
atis A , ad hypothefim F ; ut eft dams nume- 
rus D 9 qui nt dccurrendo qussftioncm cuna 

X ■% VCTB 
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vero qiuefito V • Ejufmodi ergo qosftio qoq 
folritur un^ poiitione , Q.E.D, 

< SeMkm. - 

CUm msmerm ex fofiHone momus^ (jr « 
quafiiOHe d^us Jum /imUes plam 9 vel 
filidi ^ velgradus altiotis eujufcumfae ; neque 
fum fuanus proponie^slis per regulamtrium 
invensus eri$ is^fui quaritur . 
: J>ifpoue$Mfint 1875 milites acie re^angu^ 
l^ffic « « latusfit triplo longius fironte . Quat 
^frofite difponendi t quot in latere ? Fone 4> 
P^Jronte . Ergo in latere erunt i^yQui nume^ 
ri duSii in invicem conftciunt 48. Deierem am-' 
tem 1875 , Sunt ergo 48 inventus^ ^ 187^ 
fimiksplani^ cum latera habeant fimilicu. 
Ergo eorum proportio per Xi^IIL yHl dmpli^ 
cata elt proportioms laterum ^ ^us funti^fiu 
byp^hefis\^ ^ qvuefitus . Igitur permutan* 
do , »03» eft inventus 48 ex byptheft 4 ad hypo» 
theffm 4 , ut datus 1875 ^ qusfitum » Ergo 
bac quoffiio per hanc regulam folvi neqtut . 
Eodm modo td ipfum oflendam^ cum inventus^ 
dr datusfunt fimiles filidi « ut continget ht 
kac quaftione . Efl murus , qui continet i }8t4 
ftdex ciAieos ^ longitudo efus efl decupla alH^ 
tudinis 9 hsc verd quintupla f)>iffitudims * 
d^mritur longitudo « altitudo ^Jpiiffitudo -. 

Cfterumquaflioneshujufmedialiisfilvun^ 
iur viis , ^ facillimi per Algebram , cujut 
wsnuUoqu^ftionumgenereHmitafur, 



CAP, 
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C A R VI 

lEUguta duplicif po/hhnis « 

HJEc rcgula pr<teedenti imdtoaniverfalior 
eft : omnes enim ouiKftiones » quas j^ 
tinam pofitjonem folvi poutmt, folvnnmr etiam 
per duas ; & prseter kas alw innomera; , quas 
per unam folvi non poflunt • 

Regula ver6 (ic habet • Pro quaBfito numero 
pone qucmvis numemm , qui dicetur hypo^ 
ihcfis y & cum eo procede , juxra tenorem 
quasftionis { cui fi non fatisfaciat , errorem hy^ 
pothefi fubfcribe. Ponamr dcinde alins quicmn-^ 
<]ue numerus » cum quo fimilitcr ratiodnare ^ 
juxta quasiftionis fcntcntiam , cui fi non fatisfa- 
ciat , errorem fubfcribe hypothefi fu^ • Erro^ 
res porro » fi exccflru peccant , notentur figno 
M- ; fi defedhi 9 figno^ . 

Ex duplici hac pofitione qudsfitus numcrus 
per regulam trium dicietnr duobus modis . 

Primus modus ex dupliei crrvre 

fuajhumi 



1N regula trium primoloco 
tia errorum , fi fimiles ii funt ; errorum 
ifamma , fi diflimiles : fecundo loco difFerentia 
liypothefum : tettio loco error alterutcr . 

QjDanus proportionalis , ex his tribus inven^ 
tus , illi Jiypotbefi , ex qua crror tertio regulas 
tritam loco airumptus profluxit ^ addcndus cft , 
cum aflumptus cft crror dcfidens ; fiibtraheo- 
dusy cum cxcedens , ut habcamr quscfitus . 

X I Erro. 
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Errores dicuntor finules , coia Tel merqiii 
cftperdefedfauQ^ vel utecqae per exceflnin 
diffimiles , cum uqus cft pei dcfe<5lum » alta 
perexcdKin. 

Nota L Expedit plenimque hypotheCcs aflb- 
mctt 4^i> mmtmas , imf> onitaiem, A fieri po 
left • & binariam , lu qoim breviffima fit <^- 
ntia. U. Enxdiet item plemraque prinufi! 
Imothefim foU uaitate angere , -t^ miauere , 
nt Dabeatqr hypotlKfis akera , fic eoim regala 
iriiui «bfolvctia: fold divifiooe . IIl. afiumciKkc 
Jij^KKhefes , qiuBfias feadioubi», quaatam 
fieri poterit , j)iua teDoremqa«^ais poflini 
cxamtBari : qua de causA nonoaaqium eicpe' 
dtet duas notatioDes primas negligere . 

Rdiqnom eft , nt excmptis pncepu dedft' 



TRei locrati funt aureos^oe^Lncnmlecim- 
di fuperat lucram primiaureis i2.Lucrum 
ver6 tenii excedit luccum fecundi aurcis itf. 
QFisritnr lucrum fingHlonim . 

tucmm primi cth» 
«ureus unus . Ergo Hyp. i. t. hyp. 

fecuodi lucrum func ecr._357.— jj^err. 
13 aurci, tertii 19, 

Jvm fimulomnia coa* j 

ciuat 4) aareos . dilKt. 

Ddiebant antem con. 

ficere 400. Enror igitnr pet defWtera eft 1 57. 
Efto nirfus lucrum prtmi, \ aQrei . Ergofecua- 
dreft 14 , tertii }o , qu« iimul efficiunt 4tf.Dc- 
bcrciU autem 400L Erratnm ieitur cft rurfuai 
dcfe- 



i 



i; 



defedu 1 94. QiiooUm i^mi utcrque emt do« 
feAus ctt, fic xegatn Uflum ocdiaiUKii «nuu 

DiffcT. ca, Dilfer. Jiy<p; 

—j54.Br1.fec. 

termini , tx tribus J * i , jy7 eliciwr atiams 
X 19 , addendas prinue hypotiiefi 1 , ut »it i to 
Bumems qoiHitns : cx tribiiB j , i , J54 , quuw 
tvs prodit 1 18 , qui additus fecniidft^^rpowefi 
"x, etiamdatito Humeniiii qutditum . Igitur 
Timilucnnaiimtaureiiit» qD^MBaddeiSf 
it lucnuB fecuacti i }« . Haic qimqitt fi addm 
tSf fit i^Shicnimtmtt^xiidtBuiaiaKrift- 
ciaKC^ao. 

kfp.iooo toDi. kypL TiJ^BSB [wiiDi 
-^1^40 -H«&4} r lucnjmcr- 

fc looo.Ergo fecundi eft toii , & lenii 10x8: 
<qa« fimul oninia faeiunt jo^o.Dcberentamem 
^pa. Erranun elV «rgo exacfla «64^ Ftnge 
rarftm prini lucnjn efie tooi. Ecgo fecandi 
eftiot)» tertiiioip: qu*triafimalefflctimt 
904^. DdKrcflt auEcm 400. Errarem eit ergo 
^iurfos exccSti 264$. Qpare cum uterque error 
fit per cwe0um , regula irtum ordinabiiur , ut 
fupra ; fed quartus propmioualis abhypothefi 
crttfubdiJoeadM. 

I I *+-«<4o-err.prl 

Diff -61101; DilEhyp. 

-+- «tf4j. crr, fcc. 

X 4 Ex 
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Ex tribas 1 ^ i » ^^ eticititr quartus 880 » 
fubtraheoQus ab hypotkefi prima 1000 » Ht 
habeatur qwfitus iio. Ex tribus ^ ^ 1 9 ^^ 

3uanus prodit 881 , qui {vbctSL&m ab hypo- 
lefi fecanda looi » exhibet rurfus qusefic 
tumiio. 

« 

hyp.i. 1000. hyp. X^Iosi^ P<^ 

«-.|57 -^-id^o. , r lucrumefle 

\ UDum . Dcprc» 

hendes ^ ut fupra » errorem ) $7 per defedtmi . 
Finge ruriiis iuaimi fecundi eflfe 1000. Ertor 
deprehcQdetur 2640 per exodfum • Qjioniam 
er^o diflimiles errores funt t regula trmm fic 
orainabitur • 

^ «997 9f9 — J57crr.pri 

Summa err. Difi! hypi 

«H ^^40. crr. fec 

Ex tribus 1997 9 999 , 157 habetur quartus 
iip , qui , quM error fuerit per defedum , 
adoendus eft primse hypothefi i , ul habeamr 
qnaefitus im Ex tribus , «997 , 999 , 0^40 ia- 
venitur quartus 880 qui , qu6d error fiierit per 
exceflum , fi&trahendus eft ab hypothefi fc- 
cundS 1000 y & prodit idem quaefitus xxo ^qui 
fupra. 

Voluimus in hujus prinus quaeftionis folurio- 
ne omncs reguUs cafus e:q>onere • Q}iod "^' 
f ecifle femel fufficiet . 



Qtu^ 



1 
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FiBgo CoUatores efle loo , qui (fliguli ooii^ 
£erenccs i florenam coaficient xoo Flor, » quoe 
fonmu quia a fumml qusefiti deficere dcocc 
floreois lo^ funiau qBipfea cflct i vo. Si )aai 
iiogidi ex CoUatMibQs leocoofcjrani Flor. % , 
£cat xoo^ a quibtt» fi aufcrs lo, fii fomma 
1 90 9 qoac deberet «fife aquaUs priori t i<K $c4 
«ocrrat jper cxcefliim 80. Fifigo rurfum Colla- .. 
corcseilc <oi , ftu fiiimili confereiiics t ^c* 
luum coaficiuiit ffim- liyp. » 100. 109. hjfk 
caam^oi, acproinde -h ft> "H* 9t 
^aaima qcuBfita cflet 1 1 X. 
Quod fi conferrcnt finguli duos florcBQt, co% 
ficcrem loi : a qiulHis fi anfcrs 10 % fit fiMm« 
19X9 qus dcberct gqualis eflc fnmflMH prioii 
tii . Scd abcrrat ezcdTu 81 . Sicci^r^ptla 
triui QcdinahttUm 

1 1 t6 

Difi!err> Difl.liyp. Err^pri 



Qjia reperttur quartt» 8a^ auferendus ab 
liypothcfi prima 100. Qjpfitus ergo GoUat^ 
rum numerus eft to ; quibus fi addas 10 , fic 
fumma qua^ta y> flor. Si enim incMi wgndS^ 
confcrant 1 , fit fumma to » ^f» cbficit t |o 
pcr 10. Si vero fia^i canftrani t , fit CiiiiiM 
40 9 quae 3 o cxccdit pcr to. 

^UitfiioIf^. 

REgitisExerdtiu cqaftat HiipaRis.Bclgts^ 
Qecnuius . .Germa^i fmit lo «poe. BeU 
l^ oonficiuQt tertiua pancm; GeEfns^omm » 
« HyTpaAoi^uiH . Hifi>a>ni4iqiidiap Qeimuioe* 



ttim^ & BelgarQm. Qjiot ergo f unt Belese } 
qaotHifptii? • 

Popo Belgas efle^ooa Er^o Germatti , & 
Hifpanifanc iiooo.Ergoquia Gcrmani funt 
looooy' Hifpani eruat iK^oorqui bisTumpti 

debereat conficercj 
Hyp. Hyp. Germanos , .8b Belgas ^ 
4000 5000 nempe 14000» Confi* 

ciimc aurem tantum^ 
m^toooo ~yoo6 4ooa Errarum ergo eft 

acfedla lOoba FmgQ 
rurfum » Belgas ciTc 5000. Ergo Genttani ^ Si 
Hifpaai fuht i^oqo. Et quia Germani funt 
foooo, Hifpaai eruBt 5000: quibis fumpci 
conficiunt loooo. Deberent autem conficerej 
Germanos, &BeIgas, nempe i|ooo. Erra- 
tum ergo cA rurfum de£b£hi 5000. Sic 'erga 
KgQla triam ordinabitor , 

500OL tboo. «^ toooo. 

DiiE errorum Diff k^rp. Error primtis. 

Qua reperitur qnartus tooo , addendushy^ 

E^tbefi prim» 4000. Sunt igitur Bclgs tfboo^ 
ifpasiSooo. 

SI ex Regto Equttatn ad koftiiem trattsfug&* 
rent .900 , accjuales forent utrimque . S 
vero 900 ex hoftih ad Regium transfugeroit^ 
eflet Regius decuplo major hoftili . <2!^ritiir 
numerus utriufque Eqaiutus . 

Fiago Equitatum hoftilcm eiXe aooo. Si ex 
lus traasfugiant 900 ad Regios y reftabbtic 

liOO, 
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«loo >&im decimlp n« major erit Eqaiunis 
Re^us , ac proiiide 1 1 , ooo Unde fi deiua 
900 tnnsfagas « RegiBs Eqniatus erit xo, loo, 
oi cx.faoc traasfugumt 900 ad koflilem » refta 
vent ex Regiis 910O , 8c lioAilis ficret 1900^ 
exccdicquc mni adhac t 

Rcgtus ioftilcm nurae- Wyp» hyp» 

tum tfjoo . Dcbebat aooo «001,.. 

autcm aaqualis cfie . Eiv 
ratum eft igitui excenii w-tf joo -M-tfjop 
tfjoa Fiago deinde , 
jht^ftilem bquitatum e0c tooj , 8e diftarreodo 
rurfuiD juxta tenoreni quzllionis , leperio er* 
lari per excdliim 6)09. Sic igitur i^uU icinm 
ocdiBidiuur . 

• g t. "^-rfjoa 

Di£err. Di^hypv E^r.primin, 

Ex qua reperitut quartus 700 , a prima 
SiypotheH tooD aufcrendui , quia eccor AyBo- 
tbefcos eft per cxcefnim , ut fiai i )0o. Hoimis 
ergo Eqnitatus eft ijoo, Regius jioa 

Hcc qufl^io fic ctiam proponi potent. St 
Petrus Patilo ex fois nummis det 9 , faabebam 
asqui mnltos ambo . Si Tccb Pautus ex fuisdct 
o Petco, is dccuplo habebit pluces , quilm 
Paulas . Qjiot ergo nummos habuit Petcns t 

?uotPaiiIus? Repecies Petnim habnifle}!, 
'aulumi;. 

Fraus jiarifairi » de ptj egifuhfitem Cap. 
ly.etiamferhancTtgmamrtferitur hmmm 



Qitje~ 



QMfiu VI. 

COcoDaexjaro, & argento mixta fitio 
lib. loquititur , qttantDUl aaram inaqu^ 
fiac lerius , quam in aerc . Fit proportion.e 
T8;tdi9. Hioc per regulam trioin dicitur» 
nailain auri lO lio. in aqo^ leriorem fieri pto* 
ponione A lA lo. Inquintar deiodei ^pr» 

A 9 ad iQ . 

A 9-jA lo 

»J 

C 9— ai) le 
j8» 
f 
B 9_ad lo 
}i 

«9 
' B 9~-ad 10 

J«» 

portione areentam m. aquS liit teviat. Ea eft 
«8 ad 3 X . Ex oaa elicitur , maffiua aigenti lo 
llb. leviomn mri ia aqul pcoportioae B a4 
lo. Si iam Coroaa lot lEb. ex aoro , Sc-argciuo 
nixta imponator ac^Q», ca fiet lcvioi: propor- 
tione atiqol inter Vi^S^ o^edij . Ba m C ad 
■o: Qjixritar, qiuS^'..ai^mi ITt permix-- 
tam . 
Fingo admimm ef& libram t . Ergo aori 
fiiac > 



JJ4 AR1THMETICM 

fant in Coroiia lib. 9. Jam 
fiwrilibnriofantiaaqua 47951 J^to 

libra A ; crgo 9 librvauri D E ' 

ia aqiU quot appcndeot 5890 5890 
libra^ pcr regidam triom: 4x0^1 1061B 

repcrio tibras D. Rarfmn F G - •»• 

fi 10 lib.,argcntiiB aqui ^890 5890 
funt lib. B ; ereo i lib. ai- 
genti ia Caron2 quid appcndct in aqul ? repe- 
rio E . Igitur D , Sc E debercm conficcrC C 
pondus coronc in aqui . 
Conficiunt auicm F . Er- i »0 

ranini cH igiiur defe^ L —— fea — — 
G. Fingo dcinde , admix- J89 5890 

las cfrclibras argcntiduas, 
8c difcurrcndo ut fupra , errorem reperio alte- 
rum L per excdnicn . Sic igicur r^Ula trinA 
ordinabitur . 
10648 i, « 11780 " 

■ — N 

5890 J89 6%7iSj% 

Sum.err. DiffHyp.err.fec 

Ex qua proTCnict N , quadita arge^ti <^iantiitas 
innuxro. 

Jttter madus «v duptiei trrtrt itieiendi 
^afitum^ 

SI erroces funt fimiles , ^ucanir priraa farpo- 
thclis in errorem fecuudae , 8c liypouiefis 
feciHidain errofcm primx» & prowfionu^ 
differeatia dividatur pci difrercotam erroramk 
Qjioiiens crir numerus quarfiius . 
Si erraccs Sm diflimacs kPioduAonua mn- 



flKi dividatur pcr ibiimiam eriotiinx. 

RefiutiAtur Pri. Sec. 
tDurftio prima» i t 

iaquahypoihft. -^jjt^— J54, 
Ks craoc i ^ 6e f ftododh 

a ; crrores fimi- ISst^lm. }{4. 714 

}54^F46Ufflulp jDi£ 

tiplicatioac al- 

teriid , five ia cractm ^ prod&fta. fogt, 3^54 » 

714 > quocum dilfereacia j^ diviia per eiv 

rorum dii&remiam j , dat i» tuimetttift^a»- 

fituili. 

Ittcddemqtfieftiooe aliair traac ]iypodie{e& 
Mdo, & looi, cx quibu&eitoctsproTCiie^- 
ffaotfiix]iles-H-i(S4o^ 8t^itf4). Ex hypo- 
ikefiumi per cnrores akemi mukiplicationt^ 
prodofta fuw ^)ooo ^ «64^640, (ptoraift 
differeutia y66y omSi pcar } dilferetitiam cr- 
comm ; exmbct i«o qiiftfitiini ftumcfum . 

Rurfiia in eldcm <|iia9ftio&e hiypotiiercs fue^ 
te, i&:iooo., ex ou&us errores diflimiles; 
-*-^f f7 y ^ "^ ^^* £x lus y itt alteittos etro^ 
m oudis , producuntur xdi^o, 6c 357000^ 
^uonim jam fumina ( fimt efiim arrores dii&- 
0uics ) 3t9tf4o , divifaper fummam errorum: 
«997, exmbet Mttfitum i«o. 

Prjor modbis fimplicior eft ^ 8c fderwiique 
cxpeditior. 

poi ad primnminMkimattMiot', mlBA^ 

dcmoQ&%tionc (mis eft ; <^iaqk 

fitppoaitur ^ «i %tiaBm<i per b^uic r<s 

£ulam 
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guUiii folvt poffit « uri difiereiiria , veliuaiiM 
errorum eil: ad difrerentiam hypothefiuin ^ ica 
efle errorem ad nuroerum , qui fbs faypothefi 
addendus, vel demendus eil ad obtinendum 
quaKimtti . Tantum igimr propiMiioA^tas Ula 
erit nonuihil dedaramla . - 

Cbiasfitum fit AB : hypothefis prinu AC p 
ScilliuserrorEF: a o 

hypothefisfecun- 
daAD» &hujus e— — 

crror EG . Sint a* ■ ■ 
jutem primb hy* 

pothefes , vel ambas fimul miuores qtwfito» 
ird ({raut miofd fEajores , m errores habeantur 
firoles » Si jam fit , ut erromm diflerenua GF 
ad hypothefium difFerenuam E>G 9 ita primus 
error EF ad CB , quod prima^ hypothefi AC 
ad quarfitum AB deeft , vd redundat , velrur* 
fuim fi fit » ut errorum diflferentia GF , ad hy^ 
pothefium difFerentiam DC » ita fecnndus ec- 
ror EG ad DB , quod fecunda^ hypothefi AD 
deeft , vel redundat ad quasfitum AB 9 qui^ftio 
per hanc regulam {ohi poterit . Si tunc enim, 
quod prasfcribit regula t dififerentia^ erronm» 
d^fferentia^ hypothefium , 8c errori altenitri 
quasramr quartus proportionalis , is illud erit , 
quod alterutri hypothefi debet addi, vel dea|i, 
ut habeatur quadficum • Quod quidem per le 
eil manifcilum . . 

Efh) deinde hypothefis prima BC minor 
quarfito. AB , ejufaem error H per defeiShim ; 
hyporhefis vero fecunda AD major quaslito ^ 
eiufque error K pfer exceffum . Si lam^ ut 
fumma errorum HK^ eft ad hypothefium dif- 
ferentiam CD » ita fit H error primus ad CB 

dcfc. 



dcfeKhuri prin» . j 

hypothefeos AC a— ■'-^ c — «b— d 

a cpxT&to AB ♦ ^ *, 
vcl (icunclus er- "^ . "^ , - f^ ju^ 
ror K«d BD exceffiim hypothcfcos l<cund« 
AD fupM quscfitUm , folvetur quadlio pes 
hanc regulam . Si eoim , quod regrfa jubet» 
fummss errOTumi, cWFeremiaB hypothefiuna , & 
errori ahcruiri quaeraiur quarius Y^V9^^^\ 
tis , is erit hypoihcfeos a qusriitoaefcCtus , vCl 
exccfliis V «t per ie patet i 

Si pocro quasras , quando fitcrroromoitte* 
ZCBtia , vcl fumma ad differeniiam hypothc- 
fium ^ m «rror ad hypothcfeos fuae excefrum , 
defoaumvc a duaftiio ; ac proindc quae fub 
hanc rcgulam quaelliones cadant , qu3e non : 
Rcfpondco , id cx ipsA quacllioniim naturl, cfle 
diiudicandum . Dc quo quidcm , qma inulta_ 
diccrc opc' 3B prctium non eft , e pluribua 
unum , alte.mnve indicium adferam obvium ^ 

Sefacile . ' 

Si cx doabus hypothefibus plures habcantut 
crrorcs , quim duo, quaeftio fub hanc regulam 
noa cadct . Talis-cft haec : invenirc numctum» 
auo divifo tocr 4 , ?, 4, J. <« ^^ \«'»P" 
nnlm -, vel ahi nameri dati : dvifo vtro per 7 

xcAetsihil. ^ , - « 

• Si, cum uretque «nor cft per d«J«*um , 
etw hypothcfcofe ma joris non fii minor crro* 
tc minoris ; aui cum utcr^uc ctror eft pcr oc* 
cefiTusn ;, fi «rror hypothcfeos «ajoris non tit 
inajor Cttorc minoris : tcito imrfum qiKPiti^ 
ficm non caderc fub hsnc regulara . Talis elt 
quaeftio piaecedcns , im6 ctiam haec . Invcmre 
aumenun , quo divifo pcr 7 rcilcnt $ : divilo 
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per 9 reftet nihil . Pono xj pro qtudito : hanc 
raetkw quideni 9,^7 aivideos relinquii <£. 
. Deberct autem relinqucre i. Error igiturcA y 
per excefTum . Pono dcinde pro quaefito 54. » 
nu^orem priml hypoth. 27. Hunc 9 mctitur * 
at 7 dividens rctinquii 5 . Dcberet autem fo- 
htm ) . Error i^itur etiam per atcefTuia , 8e 
niQorcrroi-epnmo. Nod cadtt ergoqoaeltio 
fub hanc regulam . 

Tandem , ne nimium hic intricenior Tyro^ 
nes, gemrale indiciam illis accomodaium.* 
iftudeuo. Si rcmel cum duabuE hypotheCbos 
cx praefcripto regulc operaius quaButtmi non 
obimcas, ncquc pcr alias qna&umquc h^^p»- 
thefes quasfitum obtinebitur . 

Madifecimdi dmonfiratio . 

Cafus t 

QUiditura efe a c dr— b 
AB: bypo- e_^— -f 
tbc&pruna 
AC , fecunda AD> ucraque quKfito mintM' i 
error primse EF , fecundai EG . Prodwfhun 
cx hypothet] prima AC in crrorem fccuDdum 
EG , dicatur AC ia EG . ProduAum ex hy- 
potheli fecunda AD in crrorcm primum EF , 
• eollig. sequatur s his quatuor , AC ia EG ; AC in 
"»•*• GF; CD ia EG; CD in GF . Qjiia igitnr 
AC in EG iKiiqne prodoflo conunune cft , 
crit 



AC 



AChfGF) aat 
Pfodnddrtim »*f CD ia EG I X 

- ditfercQtia. *^ CD in GF | dicaatiiF. 

^ JAC ib GP I qiUB di> 
E>eiiiABiiiFG>X< CDiaGF I cannir : 
DBioGF I Z. 

Jam qiila ex fuppofidoDe GF diflerentia ert 
ronua efl ad CD bypothefium dlffcrentiani , 
ut error primus EF ad CB hypothefeos primc 
defedhun a quzfiio ABi etiam pennutando 
erit GF «d EF , ut CD ad CR Ergo & GF eft 
ad £0 1 ut CD ad DB. Ergo in aggreaatoZ , 
GFiaDB, feu DB in GF aBquatur CD r in , 
EG » ita aggregato X. Qjute cum ceiiqiut_ 
utrimgiie communia (int , enmt tota X , 8c Z 
cqualia . Atqtii )am ofteafum eft Z cquari AB 
inGF, X vcro xquari differenttx produt^ 
inm . Ergo ctiam AB in GF acquaiur differen- 
tite produClorum . Aiaui AB in GF divifoper 
OF quotiens eft AB . Ergo etiam diiTereaiii 
yrodu^kirum divisiper GF differeniiam erro 
lum quotiens eft AB , ipfum videlicet quxfi- 
tiim^ QjE.D. 

Ctjus B. 

ESto )am hypothelis utraque AC» AD majot 
qweltto AB. Frodui^m ex faypothefi pri- 
nl AC in errorem feamdae EG , aicatur AC 
inEO. 



7 ftj AB 
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^ AB in E6 
AC ia EG ^ BD iii EG 

DCin EG 

P i o dartnin ex hypothefi feca 
torcm pno» EF , dicanir AO ii 



qnae <&> 
cancur 
P 



i 



ADinBF 



M 



ABinEG 
ABhiGF 
BDinEG 
BD in GF 



qnaftdi- 
candir 



4- 

e 



Nuoc qoia tx &p- 
g— f t^dGcione GF dim- 

reniia enronim eft ad DC <liflfeKndain Itypo- 
thefinm, it primas error EF ad BC excauim 
itypocheieos prims AC fimra qoasfiium AB ^ 
< alias cnim ^pOBftio per kaac regnbm folvi 
fion poflet ) etiam penmiiando^ent 6F ad SF^ 
utDCadBC. Ergo etiam GF eft ad EG , «t 
DCadBD. ErgoGFinBD, feuBDinGF 
dsquatur DC in EG. Quare fi in ^^jmgvo 
Qpro BD m GF fubftitaatur DC in EG> erk 



ADin£F 



JE 



AB in EG 
AB in GF 
BDinEG 
DCinEG 



quaed»- 
canmr 
R 



Qpare fi conferantur R , 6t P ^ kvenietur 
prodn6b>rum difterentia cffe Afi iu GF . Atqui 
AB in GF y dirilb per GF ^ quotiens eft AB » 
Ergo diftbentil prodnaorum divis^perGF 

erro- 



* •. 
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enocuin difitreotiaiii » qtMtiens eft AB, ip&m- 
neoipcqBaBfiiwn. Q. E. D. 

Cafusm, 

Slt deaique pr&na 
hypoihefis AC 

■ ninor quaefito AB; 

u fecunda AD tfii-* 
)or. Produ^hmi ex hj^tbcfi pciml AC in 
erroreni fecuodum K , dicaiur AC , in K ^ 
Prf}dti£bim ex AO hypothcfi fecund^ in erro-> 
Teinprimum H xquatur , AC in H ; CB inH,. 
BDioH.Ergo 

Sununa pro. f dAC Jn K 1 quc vo- « collis, 

du£fconun. **^ AC in H | centiiE , exi.», 

CBiaHl S. 

BDinHl . 

DeinABinHX jn- ACinK Iqiiasv»- 
«i AC in H cenmr , 
CBinH V 
CBin.Kl 

Nunc qaia per hypothelim HfC errtMnun Vid« 
fiunnueiladCD dinerentiam hypothcfiuni, ettiam 
ni H «rror primus eft ad CB hypoihefeos pri- fchem»» 
ttoe AC dcfe(9um k quxfico AB ; crit etiam " ^*^' 
pcrmutaodo , divid«nqo , ac iovcncfldo H ad ■^ ^ * 
K , ut CB ad BC . Ereo in S , & V , Bp inH. 
& CB iu K t aBqualia mnt . <iwrp cum reliqoa * *'' "' 
utrime|ue comnupia {jnt , eriujt tota S , & V 
aequalia.Q^iarccum Vfit ABinHff , 8{Sfit 
iununa produ^rum ; etiam AB iu HK fwn- 
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tttt prodn^nun catulis erit . Atqui AB l* 
H K , divifo per H K, quoticns eft AB . Eivd 
ctiam prodw^rom fiimml divisi pcr HK 
Itimmam erronim, quotieni e^ AB» ipfiun 
nempe qua^tam . Q. E. D. 

ScMhan, 

QU^fUof pum negavijupraperrenlm 
duflicis pofltimit/otvi psffi , ctlekratwr 
at Afithmeficis , nee tamen /blvittn' ab mlk , 
fuem legerim . Qttare vifam efl i» gratiM 
mudhJiTUhi UiiiufitutieTten bie affcneri . 

Mjtmma • 



DAtum mmerum ' D ): 
A^ftpiutpofl. A B 

ttifii , diwdere per 9 7 

datum B , donec rtfi' 
dvusfitdatusD. s. 4.tf.'i. f. 

Hoe ita fiet i frU j». 9. 9. 9. 9. 45 C 
tooA^ divifbper B 7 7 7 7 7 
7 , rtfiat » , firiht 

jitpra primum 9 : ae mente addito etd Ct^ 
fuadum^, wfiat it Divide per 7, rejl/iit 
4, fusferibeptpra feemidumtf^ ae addead 
terttum^, uitfiat ijifuarwrftmdioidtfer 
f , refiahit 6. ^ detne^a ^roeedendo , repmei 

iietMfuimddiv^fiomreiinfmDjt 

datmn. 



. EodemmodoopiraieriSf A X D i, 
fi dentur dtto mmeri divu- 45. tf 5. 
dendi A^ ^ X^ fuorum B$ 

frimus A tantum jemel , o } i . 4 « 
iUter X fofius ponitur . 45, 6j. tfj- 6). 6j. 
In eMtmplo Mpojtto pofl $ $ $ $ S 
qumtam divijionem relin^ 
quiturnumerus datus D t^ } ^ 3 ^ » 
Quod fi eontigat bis re^ 9 9 9 9 6 
linfui eumdem numerum ^6666 
difverfum a dato^ qu^fitum 
lemmatis erit impoffihile ^ In primo oxemplo ^. 
in Quo ^fapius pofitus dividitur per 6 , tam 
foft primam , fuim pofl tertiam divifionem re* 
flat } : liquet igitur^continuatd utterius divi^ 
fime^fmper eademfore refidua ^^o.^.Inficun^ 
do eximph 9 m quo^ ^ ^ Zfapiuspofitus divi^ 
dunturper 6 9 tam 

pofl primam. divi^ ' jf ' 1 1 - ^ ' 

fionem^ quampofl 98 8 8 .8 8 «8- 

fuartam reflat ji 6 6 6 6 

quare fi continue* 

turdiviflo 9 eademfemper recurrent refidua ]^ 

y^ti acprcindefirefiduumquafituminlemma^ 

! te fit ai his diverfum ^ kmma erit pnpoffibHe , 

I Ratio per fe efl mmifefla . 



PROB.LEMA L 

INvenire nimerum K ^ quo divifi per datos 
quofcumque A^B\ C^fint refidua data V^ 
jr 9 i? 9 divifo autempor alium datum D, refla 
mbil. 

hiveniatur F wsultipiex numeri D talis , 

Y 4 «r 



J44 ARir H M^TlCM 

ut eo divtfo per C , rrflet Z : ^dfiet ,fi D t. 
tiet fonatur , ac dividatur per C, donec r 
fiet Z t ut fxpcfitum efl in lemmate ; F tnt 
tammultiflex efi ipfiui I>, quotiet D foj 

futtfi: 



A 


B C D. 


N.,.j 


«JM 


8. 


J- 7- 9- 






^ 


'•» ? 


JC G 


F 


X Z 


«SJ7. »97. 


4J- 


» 4 


« ■ ? 


O J I 


4 » 


9- 9- 


9- S>- 9- 


4j «} *r 


«5 », 


7 7 


7 7 7 


J J J 


J > 




• 4 


7 » J 






WJ'J- 


j>ji»jm- 






6 8 


8 8 8 





Ji iam FJhi/o etiam pet B , non etiam m 
fiat X , inveai-aur per XXXl^l t.ib, VJL wu- 
nimut^juewiDj ^ C metiuntur ^ fuifitAt: 
tum inveniatar nwneras G compofitus ex F, 
^ m-Utiplo ipfi'ts M talis , ut eo divifo ftr 
B reflet X, Id verd fiet,ft primd ponatw P 
4S ■> a^ deindc totiet M 6f ^ donechiiptrB 
diviflf refiet X : ^ Mim tff'<«tur F; ^ t<iM 
multiplo itfi.ts M , quotiis M pofitus efl . 

Quodfiiam G etiam divijh l>er A, nm re- 
fiet etiam V^ t^uxratrtr fer XXXf^Ut Lib. 
PTtnumerus JNminimus, ifaemiret Df C, 
S 1 mjtiuntur inveniatur deinde K compofim^ 
exG, ^ multiplo ipfius Natalii ^ uteo divijh 
fer A^reflduusfit V\ hoc ver6 ohinebitur ,7? 
primd ponatar G ty^ f ac deinde totits Njiy^ 
donec kis diyifis per A, refiet y; K enim aqua-, 
turGt^ tam tnttlppU ipfius N , fuotiesN 

fOfitUScfir PicO 



_ _ ... ^^* . 

Dico K. ejfi quajitum , o" iutatm minu 

Dcmonjhrath.- 

EXconflr. D metitur M, acpromde^ muU 
tiplum ipfius M, Metietur etiam D mui- 
tiplum bfuum F . Erge D maitur G compofi- i coaOv 
tumexF., ^multiphipfiui M. Metiturau^ 
tem D c ttiam N, adeofu ^ multiflum ejui . < coaft. 
Ergo D metitur compcjivim ^ettG ^-^ mui-i d coaft, 
tiplo ipjsus N. Qttod erat e quajitis prtmum . 

Deinde C dividens F e relivquit Z, jrftjai J, cooft, 
Cf wrtitur Mf adeoque ^ muttipium ff"». ^^* 
Erg6 CdividentG yc»mpo/itumgexmultiplo^ copif, 
ipfiuf M-, (§r ex F, etiam reitnfuit Z . Rurjiim 
C metitur N, adeoque ^ ejus muitiplum. Ergo 
C dvuidens K , compofitum ex muitipio h ipfius * ^ooft, 
N, & exG f etiam reiinquit Z , Jhtad tr<ft 
fecundum, 

- Rurfui per emflr, B dividens G reiinquit 
X. Atqui B metitur i N , adeoque ^ ejus mul* i conf), 
tiptum . Ergo B dividens K , compofitum Itex^ conft, 
multipio ipfius Nf ^ exO,reiinjuet X,Quod 
«rat tertium . 

Denique per eonfiruSf. A divideni K retin^ 
quit V.Quod eratpoflremum . Quafitutigitur 
numerus e/i K . Quod ■vero etiam minimusji^ , 
ex cmflrtt^iane fatet . Sumpjimus enim M mi- 
nuiMfn, qutm metiuntur D, 0} ^Nmii^ 
mum , qaem metiuntur D yC^B . 

Determinatiti frobltm4tis faltt en Ifmm 
matfr 



wto» 
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IJfdm pfjitit t ntanfmm , qt^ problemaH 
fatisfaciat ^ficundum , (^ tertium , (^ oi»- 
ntt tx ordint rtliquas infiaitot reperire . 
^ ,9 f brvmi^tur O mimmus , a 7(wm rnmei divi- 

«tiaiiL, ijftuT JN-CTW K iftperittt invmto , dabitftcmn- 
rchrma (/,|,„ K^-t-O , additut verdfecuado , </aW* mv 
paj.piw: j^ jj ^^Q ^ ^tfic demeefs . 

Demonfirati^^ 

QVmumAfet K K-*-0 ,K-4-«0 
conjlr. wrti- I5J7 

ecd. dividens K r*- 

h ctwft. ^_ Rnrfutn quin B metitur b O, dividens verd 
€ conft. ^. j^ ,.g;in^uit JT ; f tiam S dividem K-*-0 re- 
linq^titX. Parimoda ofiendam j Ji C dividat 
K-t-0 relin^ti Z . Deni^ut , yww D metitar 
O ft cmft. ^K per prsced. , metietur etiam 
K-i-O. ErgoK-^Oexiisefiy^iprohlema» 
tifati^aciunt*. ^ quidem fecundns ^ ftod ex 
K Primo , d* e* O omnium divijorum A, Bf 
C, D minimo dividendofit procreatus . 

Ebdm ffodo dmonfirabitur , tnttiMi f^ 
X-t-ftO , 4'^''^ deineeps in infinitum. 

PR.OBLE M A Itl. 

S^-nftmrrusquartOur, qao divifo prrfuoi- 
(umquedatotAf B^C, r^uusjhfm- 
fer 



tj^,Ciff 



ytl^ 



^ ^ 6. 









In» 




ARITHMETIC^ 

P R A C T I C i£ 

L I B E R V. 

D E 

PROGRESSIONIBUS: 

QUtQtoHi boBc, Se poftrenuun Aridi 
iDaicae librum pro^dCoDibiis dw 
rifum eft . Eas alii obiter ferd tan 
ttun, 8c qiufi appcndicis infta 
^a^are folew . Sam tainej 
eiufnxxli , &vt theoriam fpe£tes , five ptaxim 
nt coDtempUtioDcm lon^oreia , accuriuo 
lemqacmeceuitni. 




DE 



FRjlCnCM.UB.V.CJP.l 14^ ■ 
DE PR06RESSI0NE 

ARITHMETICA 

C APUT t 

ProgreJ^oms Aritbmttu» ajgi^mt . 

pRogrdfio Ariihffletica<eft ftrfes imiDero- 
r rani fe mutu^ «quali exceflii fupenAtinnL 
ftimas fcriei termiiMis potell eSe quiciimque t 
ixceiTusqaoquetetininQnuBquiUbet eSk p»* 
efl; ttumieqaaUspniiiounBiBQ. 

ts}4 ^ 6 7 9 p. Bxc 

t j y 7 9 II i^ 15 17, && 

-^ 5 tf 9 >* "5 »8 ti »4 37. ecc 

THEOREMA 1 

r^l7i/*irt »<r. ab c d e f g i * 
l^ nmittr^ro- j 8 1 1 14 17 «o 1] ttf «9 

tfrii#ifwriA« m^ }. 

/?f7Hntni(«nirmfMiiuM«, ^pftieieemmmum 
xceJjUm X , f uor fofi frimm t^fut ad ipfmm € 
nclt^fhhfunt termint . 

PatetexdefiaitimcptpgreflioBis Azidune- 
cc. 
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Ilf AktTBMETtCM 

CarolhHnm^ 

HAberar igitor laaxiirius tenniilus , fi t 
cefltis dactmr iBBumerum tenniaom 
tanitate iiMl&amm , Qc prodiu^fco addttur a 
toimas . 

YHEOll&MA tt. 

IN fr$gt*0oiu AnAmt^ipum* dmtiti 
^mriiBliM H tt mm n um c , g tffuti 

tttdifUnH0mti,k 

Detnonfiratie . 

OUaAiim. k t^ptxit h tHeeffn x , eocleni 
^uo b fi^n 4 ; 4 A dct feum x ipfi d 
patec k futHTum aetjnate ipfi ^ , & <> ipii ^ . Ig 
(ur 4 cum A squatiH: t cura jfr . £o<Mm moo 
ofteadam S cum b sqoari ( cum g . Ergo 
aunljequaturf aim;^ . ^.£.27. 

THEOREMA ttt 

PJtagrtffSoms Arithmetic s ur m i i iiu ftihm 
fu$dimidiHs efi fimm0 iutrum « « [$ 
igfmififtr^mtltimn. 
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f ■ 

Deffionfiratio . 

ACcipiatur ab € d c f g k ifc, 
termi* 5 8 1 1 14(17)10 2| ttf ty 
nus ^ quilibec . exce£ x 

Qjiooiain tam/ } 

ipfum e , quiun 

e ipfum J excednm esicefltt x; manifcftim eft ^ 
fi / fuiim X det ipG i » omnes tres / , f , ^ fore 
«equales. Ex quo patet/ dimidium efle fumoa 
duorum 'i^f Atqui per Theor. prasced. fumma 
^9/aBquatur fummas c^g; & fiimnuB ^, ^; Sc al* 
teri cuilibet fumn» duorum , asqualiter utrim-^ 

3ue ctdy&f duUntium . Ergo cciam e dimi«i 
ius eil fumn» dnoruffl ^a fe ^ualiter diilan* 
tium. Q. E. D. 

THEOR E M A IV. 

I^ qmlibet frogrejjione Anthmeeicd om* 
nium terminorum fumma habetUr^ t Si 
/itmma minimi , ^ maximi termini ducatmrin 
numerum terminorum , ^ p^odufhm per % di^ 
vidatur . - 

yel n. Sifumma mhumi^ ^ maximi duca^ 
tur infemijjim numeri terminorum . 
- VelUI. Sifemiffisfunmsminimi^ ^ma^ 
ximi dueatur in namerum terminorum . 

Demonfiratio . 

Srr primb numerus termi- a b c d^e f g li 
noriim par . Sumn» bi- 
naria? a^ ki eiclfygitiL c^fiiidf e funt inter fe 

«qua^ 



ttquatcs per Theor. II. Eanun auiem numtttti 
ttquatis eft dimidio nuir.ero tcrmlDoium. Ergo 
vnacxhisfummisbinariis,puia j,^, dufUin 
cl.midium tiuiAerbm lernlinoiubit equabicv 
omnium icrminorum fummx, (quod eratfe- 
cundum ; ) ac proind^ du£>a in toiutimoniei 
nim terminorum crit fummae oitwiumdupb-. 
Exquopatctpnmum, & ex illo tenium. 

Eilo deiadit liumerus temiinonnn impafj 
ut in fchcmate Theor. UI. Cum fiHiimee omna 
biaariz 0^ k; St. h^ b; Cx: ^, g; 8c ^j/fmt inter it 
«qualesperThcor. Ihparctcx difcurfu prsj 
ccdoDti, unamexhis* putaaf ky doShm ia 
numeruM tcrminorum ayli\,c,,dtfsg ^b^lt^ 
qui in hoc exunplo, medium e oniiceiidoi 
ellSv dt^tam foce conimdem tecminorum. 
Atqui fumma ^, k dupla cft medii t perTlKoL 
III. Ergo fumma <> , A , du£ta in totura ter< 
minorumtium^rumpt <^\ jam propter mc> 
<dium afllimptum cft priori 8 unime major , du' 
pla cftomnium terminomm. Exquo patct pti>- 
fuum ; ex iUo autcm facili patcbuat fecutiduiBi 
6c ^cniudi . 

TH&OKEMA Vi 

C^^Xym mtmerus tenvuncffvm efi impar^ me> 
'j dius in namerum termmorum duifui tx- 
ii&etfummam omniam termimrfm t 

«bcd <e>fgh * 
« 7 11 17 (2») «7 32 J7 41. 
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."KA Editisedimidius eft fumnu! extremottm 
-»Vl fl, itperTh. III. Aiqui fumma.exirc^ 
morum j, A, dufU in □umerum icrminonim i 
per Th. IV. dupla eib fummx omnium . Ergo 
medius e dufnis in uumerum termiiv)runu 
xqualis eft ommum fnmms . 0} E. D. 

TH E OR fe M A VI. 

T N progreffione naturali numerorum i, t, j , 
* 4i Si &'■/' ttltiroui 8 du-atur in nurmrant, 
froxme msforcm 9 J froduBi 7I fimi^s efi 
fumma onmiam . 

1 t 3 4 5' 6 7. 8; 

B.-monfiratio . 

NUmerus ultHno poxime majoc , (]uia tao-- 
liim unitate major eft , xquatuc funuiue 
bltimi, & primi, qai cll unitas. Deinde oume- 
rus ulrimus in progrdTioiic naiurali cft ipf<L- 
cerminomm numerus. Dccendo igitur ulti' 
uum in proxime majorem , duco fummam pri- 
mi *, & uliimi in numcrum tenninorum . Aopii 
fic producitur duplum lumrase oraniaiji pcr 
Theor. III. Ergo ettam nmi ukimus ih proxi- 
me majorem ducitur , duplum produciiur fum- 
mx omnium . Produ<5ti ergo femiflis cft om- 
uiimi fumma . ^. E. D. 

t THEO^ 



154 ARITHMETICM 
THEOR EM A VII 

IN ftagrtj^one a^urati bHfarium i, 3, 5,7, 
(^r.yNMfii tet« squaiii tfi quadrato na- 
MMri stnmnornm , 

a 1 

I j 5 7 9 II ij 15 17 19 II 

excef. 1. 

Denunjiratio . 

PEr Theor. IV. hxc fumma tou aequalis etl 
prodmflio ex dimidio lumma: extremorum 
«t & / in Dumenim tecmiaomm . Atqui di- 
midia rumma excremorum a^ltilpai numero 
tecmin ]nun , . a leoque produdlam Blud cik 
qujdratus numeri termisonim . Ergo fumma 
tota seqajlls eil quadrato numeri terminonun . 
Quod aiiiem femidis fummae extremonim 
d , iCitpu numero termioonim , lic oileo^o . 
Por Theor. I , / contiaet a uniutem « .81 toties 
exceffiun commuiiem a, quot funi termini, 
demptotmo. Ergo^ad/afiiciatuir^tticmpe 
iioitas , adhuc femel , coatinebii fiimm« « , J 
toiies s , quQi fuat termini ; ac proinde dupla 
tft numeri termiaonun^ Ergo femiins funuMi 
«I / numero icrminonun iequalis etl . 
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PRACriCJE . tlB. V. CJP.l tli 
TH£OREMA VIIL 

INptogte^pfU natutaii numitmM pafiwn 
ty 4^ 6^ 8 > lo , e^r» ommumfufima aqualis 
leji numero terminorum f duSio in numerum^ 
Unitate majorem * 

txcct i. • 

a k ^ 

% 4 6 t lo 12 14 i^ i8 aOi 

. - • 

Denmfitatio 4 

PEr IV. Theon hbC tma itiaima Miucur fe^ 
miffi fummae excremorom a^ k au6te ia 
nunAeriim termi&onmi . Atqui femiffis fumm« 
a^ A ett unjtate major imrtieto terminorum • 
£lrgo tota fumma a&quaulr numero lerminb* 
rum 9 dudij m nunierum imuaie ma]orem . 

Qiod vero feittilfis fumm^ h A fit Mitate^ 
tnajor numero f eniiiftorum « fic demonftro . 
Qaia hk exceiTus communis elt ipfe primus 
terminusf, manifeilum fix Tteon I^ ^toties 
cominere % nempe % ^ quot funt termini ; ac 
jproiiidii diiptum efle numeriterraiadnim . 
Ergo fualma ipforum ^^ k excedet dupium nu- 
meri terminorum exceflu /r . Ergo femifiis 
fiimm^ a^ k excedei numerum terminorum di-* 
midio ipSus a , boc cil unitaic • 



c 



T H EO REMA IX. 

i/jupum^ue ptogrejlponis Arithmetica 
numetus tetminorum babetur^Ji a maxi^ 

Z 1 mo 



i$S AtltHMErtCM 

m- dtmatyr mmiMttS, fjr refiduumper ronMw- 
tiem excefftan dividatur j addita fuatielfti unii- 
tate. 
DcfDoaftntio patet cxTheor. L 

G A P. I L 

Ihrngreffioma Aritbmetica Prabimaia ^ 

PROBL]d:MA L 

"tyltagre^^onem Aritbmetieam con^nuare^^ 
X uaotemunOy^eMc^datit . 

Continiubtnir afceDdeado, a' b c d 
fi «xceffi» X termiao dato i^^ i 4 ^16 
datot , lu 6it ^ ; & ad -' ntrfus 
X, Qt fiat r; 6c iiedeiQceps. excef. y. 
Conuouabis vec6 dcfccndea- x 

do y fi a terniiDo dato « paia d ^ 
denMS excefluai x ^ at gat e- ; 6e ab r lurf ds au^ 
fcras M, ut fiat b^ 8c fic deinceps ^ 

PR O BLEM A IL 

Inhnotermino^ exceffus &termimram 
nwnero datis y invemre maximum -. 

Exceflhm duc ia namn^um rcrminorun) iltii- 
tatc tnul^cum-, -Se. produdhun adde rnioimo 
termino , fumma dabit maximura . Pttet ex 
T^&eor. L «c GoioIUdo . 
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PB.QQLE M A III. 

Mhrim terminOf exceffu , ^ nwmro tet^ 
minaruv datff y imemre fummjm ftth' 
greffionis . 

Per PtobL II. iiiTeiii laaximum , (i datus non 
fit . Deinde fummam extren)orum(id eil minn 
mi» 8c maximi)duc in nunierun) terminoram. 
Prodydli feniiflis eft fumm» . 
, Patgt ex Theor. I V. 

Alner . Si fuquna extremoram par eftf 
ejus femiflis dudla in numeram terminonmi^ 
dabit fummam totam . 

Aliter . Si numerus terminorum par eft ^ 
fumma extremoram du<Sb in femiilem nnme* 
ri tecminorum dabit fummam totam . 

Utrumque patet ex IV. Theor. Cum aut 

fumma extremarwn , aut numerus termmorum 

impar efi » provmiet quidem fumma , fei ut 

fraCiiones declincntur ^ prsflat tum uti modo 

prtmo , 

Aliter ^ Cum numeras terminoram impar 
eft ; medius in numerum terminorum dsnSbat 
fummam totam exhibebit . • 

Paiet ex Theor. V. 

Hi tres modi fumt univerfales » ^ primuf 
infuper afra^Honiius liber ejft . AUi tres parr^ 
ticHlaret babentur e» Theorem. VU. « yUL , 
IX. 
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pr6blema IV. 
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Ajnmo ttrmin» , tMceffii , (jr n 
mittorum da$is , invcnirt tninmui» . 



Ducamr exccflbs in qDmennn tenniDonnn 
liDiiaic raul6bttini , 8e prodi)45tuni aafer a ou- 
ximo Rdinquenir rain'tnu3 . 

Patet cx Tbeor. I. , 8? Coroll. 

Eiiani indcpcndcntcr , rcl ab fxceiu » vel a 
:Dumero tcrminoram rppcric^ur minimQS , fi 
inatinms pcr numcTqm tcrnqinoruni unkaie 
piak^ram , vel per cxccfbm dividativ : refi- 
duufcnimerit niininiiB, pc [KUct ex ^odaai 
Theoremate . 

PROBI.EMA V. 

jttis mttximo , ac minima termmis , (^ mfa 
mrro ttrninortm t ftvfnfre exeeffUm . 

Minimum aufer a maximo , Refiduam divh 
idepernumcrum terminonim uniuic raulAar 
tura . Qjiotiens crit exceffiis . 

Patet ex Theor. I. ac Coroll. 

Etiam indcpendentec 2 minmio rcperietur 
exceffiis, fimaximus dividarur, quantumpo- 
teft, per numerura icrminorum uniiatc mul- 
^tum . Qpoticns eaim erit ipfe exceflus , ut 
patet ex eodcm TJjcor, Rcfidnuni vcf6 divifio- 
|iis ecit minimus . 



PROr 
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PROBLEMA VI. 



M 



Jnimo , maximo , ^ excejp^ d^k p- kw^ 
mrt nvmiTum ttrmm^um 9 



A nupdmo aufct mininmm , 8e rcfidttuoi di^ 
vide per cxceffiim^ Qpoticos iinicate audfan 
cni pifoicrus terminorum , 

Patct cx I. Thcor. , & Coroll 

Etiam indcpeadcatcr a mioimo rcpcrictur 
tcrminonim oumcrus,fi maximus pcr cxcdrum 
dividatur quantum potefl; . Qiotiens cninkt 
unitatc aui%is nirfus crit oumcrustcrminorumt 
4it patcc ex eodcm Tbcpr^ Rcfiduum ver6 cn 
ifivifionc erit minimus . 

PROBLEMA VII 

NUmero ter mi mr u m ^ exc^ , ^ prom 
grejjlonifjummd datU^ inmemre mimm 
mnm ^ ^ msximum • 
a b 

) 7 II 15 19 1} 

cxc. 4. fum. 78. BUflLterm.tf; 

c d , e 

quoti.(i3.f 
20. k 

%6.n 



&nuiia progreffidsis i 9 dividatur per r Jin^ 
mcrum tcrmioorum . Quotiens / erit femiffis 
fummse cxtremonim a ^ ^ , pcr Thcor. IV. 
Duplicctor /9 8( fiat n ; crit n fumma extrc^ 
.morum . 

Z 4 Pcio- 



j«o AHlTHMETie M 

Deinde numeras terminorum c unitate mul-* 
fhxus , dudxis in excefliim <r , (it k. Erit k cx« 
tremus ^ dempto minimo , ut patet ex CoroII. 
Theor.I. 

Si auferatur igitur A ab n , refiduum erit du- 
plum minimi. Semiflis ergo refiduicrit mini'* 
rous, eoque adje^ ad A 9 qui erat maximiis ^ 
ideinpto minimo. proyeniet maximns . 

Si nan k auf^as a duflo f , fed fendffhm 
itfius k ajsmplo f ^ refiduum erisminimusatut^ 
:fitus. 

P R QBLE M A VIII 

EXAto minimo a » excejju c , fyfummdpro^ 
} greffionis b ; invmire numerwn Urmmo^ 
Tum . ^ i»f jxf ?fi(im terminum . 

Qjiiia duplum mi- a 
nimi a poteft efle 37 n 15 19 ^} 
maius 9 vel minus ex- c b. 

ceflii c ^ hinc gemina exc. iura. 

Problematis folutio 4 78I 

eft. ' - ' 

Efto primum duplum mifiimi a majos ex- 
cefiii c . Refiduum^ hoc eft differentiam , divir 
de per excefiiijd r. Quadratym ex femifle q&b- 
tientis adde dtaplo fumn» progreflTionis^^di- 
vifo per cxceflum c . Ex hac novl fumml ex^ 
trahe radicem quadratam : a qua aufer femif- 
fem qudtientis . Qjiiod reftabit ^ erit nunminB 
tenmnorum qua^iitus • 



Efto 
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Efto deinde du* 
plutD' miniqii a mir a 
Dus cxGcflb c . Du- % 7 IX 17 %% 17 
plum minimi aufer c b 

ab cxceflh c . Re- exc. fum. 

iiduum , hoc eft dif- 5 87. 

ferentiam » divide.^ ' . 

per excefliun c. Qjiadratnm ex iemifle quotico* 
tis addc duplo iiimnuB Progreflionis ^ . . Ex hac 
liovl fumnui dice radicem quadratam : cui ii 
iaddatur femiflis quotientis , provcnictnumcrus 
qusfltus terminorum . 

Invento numcro tcrminorum % habctur ma* 
^omus y pcr Probl. IL 

ab. «a-Hc 

c c 

V. 

PROBLEMA IX. 

DAtafit frogreffio Aritbtnetica a, h, c ^c^ 
cujus exceJJUs k^ ^T numerus quicumqw 
Xk : pvogrejjionem per tot terminos continuare ^ 
ut ejusfumma parfit numero dato n , in multt^ 
tudinem termmorvm duHo . 

Qjioniam dnplum min. . a ;. 
minimi a poteft efle ;cxcc£ k %. • 
maius y ycl minus mult. y 8. 

exccfluA^dupIcxha* num.4atus n 10. 
bemr folutio Proble- 
piatis. 

Si duplnm minimj majus eft cxccflb k ; ex 
duplodatin aufer diffcrentiam intcr duplum 



%6t jtRlTHMETICM 

minimitf» &excdfiiiii. Refidnani divide per 
excefliim k . Qaodcm cft mnlotiido cermiiio- 
nmqasfita. 

Si mioimi ^ dnplam eft mimis exceflh k ; da- 
plo dad n adde diSerentiam inter dnpiQm mi- 
nimi A^Qc exceflnm k : fnmmam divide perez- 
ceffiimA, Qpoiiens eft mnlrimdo tenninoBMn 
•qasfita. ^ 

Detenninatio patet ex conftr* 

k 
PROB LEMA X. 

O^t^ a mimmuf termmms p^ogreJJBomi 
Arithmetiae ^ ^ m$Uti$udo termmarum 
b, qus duSs in alium datum numerum m 
aquatur fitmms frogreffiouis . Qu^eritur iffa 
progrej^ • 



Adnpb nnmeridati smnl a 

m anfer doplnm mini<» mnlt h 

mi termkii a . Reli- jmaL datns m 

quum divide per mnlti» exce£ x 

tudinem terminomm , 

nnitate muI^Utani . Qpociens erit apcefibs fe- 
eundi term>ni fupra primom : qno invcmo » 
habentur fingvU cermini prpgrdlionis » per 
ftob.L 
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Cmi tpU hac pojhema ¥roblem^a filveptn 
^fer Alg$bram n & per (onidem facHiimi de^t 
mfn^rentur » wm putavi operafrethtm ^ffi Hf 
n^idfyntbeticd ^ boo efi or^i^fefria ^ den^mfffr^ 
iiis ^ic immorari f 

Q A p y T III, 

Qu^fiiomt (ireq Pfo^effionfs 4ritbmeticaf ^ 

R£liqi)um eft , pc ex all9ti$ j^m Probl$ma« 
tis noiiDulla ad materivn c^rtan» tradQ« 
H^amus y per qo^ftioQCs aliquot fequ^tcs . 

Qtuefiio l 

COnfcnpci fm>t Milites pfF 4i?s f o, Pri|i)Q 
die adfcripti fuqt )oo, Di^biis fequeuti* 
bus a£9i]xere femper (otidem» quot 4ip pr^ 
cedi^nri , 8( adljuc iq aiQpliHs , Qpot ^rgQ 
finiverfim fuqt coDfcripti ? 

Solvendo probl^n^ IJI. r^peries copfcripto^ 
efle t f ^ 500. Similis erit quafiiofiquen^ . 

QjaidaiQ cum OperafK> , ilUus ftiiniil^tttrii^ 
indulhiaiQ, ita coQvcqrt t priino die lucra*? 
6eris }o afles ; fecun^a totidem ^ & fi fitis^* 
ceris 9 adljuc ^r^ fuperaddau) ; atque ita quo^ 
libetdi(: caqtiim Iqcrab^ris, quantum prac^? 
deqti 9 6c affes iniupcr tr<!s . Hac I(rg? m 
dies operi funt impenu • Q^ritp fHinina ^m. 



a. 

"J quoliba a„cnC 

«arasell) "^ 
leperies di«s n 
> « filfflnu lucti 



ncuimmdieqna. 
■ . cra majrio 
«nmafaitrg foli. 
TiunpenS, 
repcriesdiess. 



ntimniorutn ftt- 
•• uiiiB quotidii 

vero dic primo 

?> «oioni dit_ 

idnobnsfemper 
*erum, liuic 

I lumma . 

;pcries 8 dic. 

lummos . 
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Quaflio V, 

Dt^o ^xpenderunt hi paupetes ipatio di(^ 
rutn 4 squalem fummam nummonim • 
iJlius quotidi^ diilribuit nummos 7 : alter pri- 
iBodieunum; deinceps autem tantum dic^ 
auolibet y quadtum prscedtnti ^ adje6^o tamen 
feidper adhud aliquo nummorum numero fu- 
per eodem . Qpanttun ergo dedit quotidie ? 
& quanta eil fumma tota ? 

Solve problema XVIIL reperies eum , qui 
primo die expendit nummum unum, feciin- 
do die expendiire 5 ^ tenio 9 ^ quarto 1398« 
ibmmam totam 28 & 

De Progtel^me GeofHet¥icd ^ tunt 
finitd ^ tiim infinita. 

PRogreffio Georaetrica eft feries numiro^ 
rum y fefe mutu6 eldem proportione ex- 
ccdentium ^ five eft quaslibct proporiio per 
plures terminos, quam duos continuata. Si 

Srdponib continuatur per terminoscreibentes^ 
icetur progreffio afcendens ; idefcendens. 
v6r6 ^ fi per dccrefcenies . Poirrb cum pro* 
gr^ffio qu^Iibet Geometrica*, veli^itaefl^ 
poffit^ vel infiuita, feu iBdefinita, hoc eft^ 
oontiMari per terminos multitiidfne finitos ^ 
vel tnfinitos ; de hac librum prorfus infignem 
icripfit Gregorius a S. Viocentio ; de illd foll 
Arithmetici ibeminere 1 <^od t^x^ miror ^ 

Suando ( tit oftei^i ad Ptop. £KXV. L. IX. > 
cexdicendishocCapite^amuBfiet) facilli'^ 
mus fit a fioitl ad infinitam traa&us^ 



itf(j A^irrt Met i Cje 

De Utrlqui^ ieitut a£hirus hic fiuii i oftea 

^mque , qucxl ab aliis ha^nus zniifiadvtrfai 
hoc leptiio i pcogrefnonis infinitJE myftcriuE 
tonme id progrelliodc fiuud * AritaiAetici 
jam pridenl riota, Uiere . Qfiod pciurqiua 
aggctfdiAr , nect^ia qusEddra praeinitto . 

h DettontiiUtorX d. 35 i 

I^oporiionis , du- b. 15 r i^— X 
niAride lcilic£c » feu S^ } 

tationalisaad^» etl 
numentsitareh;U>£ns - 7 

ad uDJtatem > Ut ^XVn. 

najor [^rmiuus <> ad , ^ 

minorcm i. ReptfriiUr, fi maior a dividatw 
pCr nl.nortim k Q^otiens enim X iH denomt- 
itiat#rqtueli[us . Nam tjuotiens omilis ita tH ad 
unitarcm» titdivifus i ad divilWeiil £. (iuando 
quotieqti adhxret fradlio , ti ad minimos ter- 
iuiaos dl rtfvocaada : iro6 , ut Ufui dcnooiiiia^ 
tor (tt , mieger ad fradlionem fibi adh^ciuem 
revocandus eii « ut vides iu Z. 

IL Si denominatOT elknunieiiisintcg^ryqaod 
tum accidtt , chm lAinoE nuntcnis ma)or6n 
Meutur ; uilitas , Sc denomiaator foht mini- 
iBi termini^ quos proportio daca rAJuci poteli 
ill. Si denominator tA intgger c cum fra<^ 
qnod ram ^vdniett chm minor proportionis 
irrminus:ima)or6mMoii metitilr, tunc mi- 
lumi termini dufijus dati | 1^7^ 

propordo a ad S_ (xpri- a }; | c a— — 
mi poceft , fuQt duo nu- . j i e j e 

laeri ; ac proinde mi- b ij Unl 
ttimos pr(^>ottioiiis tftr' o ni 

iHidbi AoiO. atffcedintf ^r... 

IttJciSk n n 
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iSB ARtTHMET iCX 
C A P. IV. 

Pri^rtJ^SHit Gtamtric/t finita ; (jr infiiit^ 

affiSiivnes . 

THEORBMA I. 

P^Koportio 'aualibet kadh continuatur afcat- 
deado\Ji denomirkitori mititipticet ttrmi~ 
bwmmitjorrmt); defcmdendo'^ fidtnominator 
Z drbidht t&minum minorm a ; 

Vemonfiratio . 

Z mOltipltCiiaS b gigAA m. Vtie&addc^ 
'fiominatorem z , iUacHiAk. AiqHi ex dcfi^ 
biciotie inDltiplicaiioois , etnm ut i eftad^ 
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^taraulpf^icatns&ad pto<iudhui^ w . Er^, ut 
^eft ad ^ , ita £ eft ao m . Q^od erat pniltum . 
Deiiide z dividens a gignat guoiicnrcm/. Pcr 
'dcfinitioricra divifidnis divifus a ert ad divifd- 
rcm z , iit qtiotiens / «;ft ad i, Ergo pcriBut. 
divifus a etl ad/, ut divifor z ad i .iuqui etiaiti 
^ft, uizadj, ita^iidii; cumzliidcnomi- 
iiator rationis b ida. Ergo ^ cfl ad .4 » ut <« ad 
/. QjJod crai alttram » THEO^ 



THEOREMA IL 

OMmt proportia , tam afftndmJo , fuim 
defcendendc , coaximiari fotefi ftr tertn^ 
mtit^itos. 

Demon^atio, 

DAtafitratioqiwrisd ad5, cujtu<fenoiiu- 
oaiqr z . fVstcA major tetmious multi- 
plicari pec denominatoreai , & prodoftiun m 
nirfus pcr z , & llc in iafiaitum . Atqui , pec 
Tbeor. I , (ic ratio daia coatinuatur aTccndeii- 
do ■ Ergo 8cc Pari ratioae poteft mioor ter- 
aunns a aividi per deaomiaalorem z , 8c quo* 
tiens/rurfum dividi per x , atque ita in innai- 
tom. Sed per Theor. I. itacoatiauatuiTatio 
daia defceadendo . Ergo &c. Termini tamen 
nm erHnt/emper mttxri numeri , itf patebit tx 
T&eor.lK 

TH E OREM A IIL 

Ofiinit proportio mulHpteXy afcendend» eonm 
tinuaripetefi per infinitoi numerot in- 
tegrot ; defctndendo tamen nonfemper ufque ad 
unitatem . 

hgfabniBa «. 
I. *. 4. 9. 16. j«.<S4.i2». *^"*-'- 
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yjo ARITHMETICJB 

DenmfiroHo L Psrtii. 

Cl^ufcimqiie ratioaif isrfciplicis aifoor 
tenniiiqs i metitor majweai i( ^ ac proia- 
4e ejos denomiiiaior cil naiiienis imcgcr , qm 
mokiplicaiis b producit tertiiim lermiown inic- 
gromifi, & makiplicaosMf^prodiicitqaamim 
imegmm » . Ec iic io iofinirom , 

nt 1. iL a. b. (t <{• 
«—} 4 11044894$ 

Demmflrs$U 17. VartiM. 

EX (H»c pater 9 ot defceo^eoiio cootme^ 
torratio daia 4 ad ^9 debere minoren 
feaninam 3 dividi per (^omroatorem , qoi 
com non femper meciator tenninos^ qoos m- 
viforos eft , provenient qaandoque qoodeitt 
non integn aaraeri . Ut in ferie kic sppofiti 
denominator 2 dividcos j gignit quotientem 
k ; & dtvidens k qaotiemem / ; (fividens ycth 
/, qaemnoametitor» gignit qoodentem w . 

Cifrollariwn . 

CUm omnis progreffio ab oaitate ii^U 
pieos terfliinia conllec m^ribcem pro* 
portionem habent^ ; patec cx theoremate , 
eam poile pcr intqgrot aumcim infiaitos coxi^ 
linuari , . 

THEO- 



FRjicncM. LJB.r.cAp.ir. j^i 

THEOREMA IV. 

l^l/Z/W fropartUt ftit mvltiphM nonjit^ 
P«'»(w»fH'* integros contmuari potejft 
feu ycendendo in h^aitum ^ fea defcmdendo 
uffiuadmitatem. 

Demonfiratio . 

'nRoportioiiis aadi, qine niQltipl» non eft , 
X faoc cil cnios mioor tenniiius oon meiicur 
maiocen , deaomiiiator noo eft DUiDcnu inte* 
eet . Ergo , nt in prsiQiflis nam. III. demon- 
firavi , mioimos terrainos , quibns exprinii ea. 
poieA, non inereditur nnitas : fed ii fant dua 
immeri , proinae pcr XXIV. VII. iatcr fe pti- 
iHi JEuBC . Qpare , per XVI. IX. , negnit illis re- 
periri tertius proportionaBs ; ac proinde ncqoe 
afccndeado , neque defccndendo data proptir- 
tio in his terminis comipuari poteft . Jam verb, 
per Pro. II. L. VIII. eshiberi potcft progreflio 
proportionis datc conftans tribus termiBis in-> 
tegris ; item alia progreffio terminorum 4;item 
alia terrainorum 5 ; atque ica inHnitx progref*. 
fiones divcrfe pcr 11. VIII. reperiuntur , om- 
ees termiais divedis conftaQtcs , quaram tuja- 
quxquc unum terminum habet ampUfis , qu^ 
prior . Veriira , quia in fingulis hilcc progrcf- 
lionibus datx proportionis , extremitermini in 
Pro. II. L. Vni. ]am ciiatl deroonftramor elfc 
primi inter fe , eamm nalla continuari uUeritis 
poteft, ut patetcitXVlI.L. IX. Nulla igkur 
pKnxutio , quK multiplex noa fit , &c. 
O. E. D. 

. Aa» S\ 
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Mbgfa b ra nop 

16 81 2 

' , 8 IX 18 17 ■ DcQ. Z 

J « J 

Si qoaerfR , qQOufqae fiai ff a6fo continuan 
po(nt, rerpoDcleo, id ex ipfo opere contioiutio- 
jiis ianotefcere . Ut fitrfum conttnues ruionenx 
<i ad y , ducen Jas ell deiir>mioator % in termi- 
Bum nujorem •> , per Theor. I. Q^ia Ter6 de-. 
nominator z integer numerus son eft, qa< pro- 
ducecur , necc(rzri6 fra^his ecit : qai u ad 'B-» 
tcgram redaci potefl pcr ea « qux tradunnic 
Prob. IV. C. IH. L.n. continoabirar per iUnn» 
adhuc integcum rario data aaAh\£i ncn poffii , 
quod continget , fi denominator nomeratorenk 
non metiatur , oon poterit per imegcos nifc> 
mecos catio s ad <? ultectiis oontinnari . 

THEOREMA V. 

PRogreJSo Geametrica^ cujut extremi iw* 
nurifimt primi inter fe mc furfum j fiec 
deorfum ulterius potefi per nameros inttgret 
cmtimtari , 
Demonftcatur Prop. XVIL Lib. BC. 

THEOREMA VI. 

INommprogre^one geometricd mcifieMe at 
unitatefecundus terminus , ( unitas i^er ■ 
terminosnoneomputatttr ^ ) quartus t ffxtus ^ 
^ reli^ omaes locorum pariam funt qua~ 
drati. 

Ter- 



«> * 1 ? 4 J * 7 8 

aocaei g h 
■ t 4 8 itf 3« tf4 1x8 z^6 

Te-rtittSf fextut, nontu, d* reliqui, duO' 
bus intvrmijfisy omntt, ^aorum vidtlicet tKm 
fonen tts- metttur temarius , fmt cubi . 

Sextus , duodecimus fdtcimusoBavus :t ^ 
reliqttt omnes , quorum exponentes,metitm' 
Jenarius , Junt quadratt^fimui ^cuH : ' 
- ^ftintus , feftimus , utidectmus , decimuf- 
tertius^ ^ retiqui onin- s , quorum exponentet 
/itat primi uuwteri , nt^ue fuadrati Junt , ne^ 
^tte cubi. 

DemonArantnr haec omnia m Prop. VUL 
2Jb. IX. ejofqae rcholio . Exponentes jtmt nt^ 
meri feriei naturalis ab unitate , indicantes 
ioca terminorum progreffioms ... 

THEOREMA VIL 

IN progrejjiane geometricd a b c 

tritm terminorum. hb 148. 
^uadratusmedii {boctfime- 
aiut infe ipfum dttHus ) pro' bb ac 

dit0o ac extremvrum aqualit itf 16 

XMmoiiilnnic Prop. XX. Lih. Vn. 
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THEOREMA YIO. 
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TKACnCM^ J 
proclu<S):iim ex pri« 
xno B io quarcum/ 
«quatur produdlo ht 

cx mediis ^ ^ & e, 
Parirationcerit/ acl 
c^ ut ^ 2ld cr . Ergd 
gcniius cx ^^ in e? «qi 
i^. E. D. 

T H EO 

Ql/ivii tcrmtnu\ 
inft duiius a I 
^^ty aqudliurabi\ 

De\ 

SUmatur quicum i 
omniuoi itacdii i 
hyp. e^ v^ ^ fu]] 
Thcor. IV.^fivtfp I 
aflumpti^^ ^qus^l i 
Cyiid . AtquiiMii | 
asqnatur [Hrodii^o 
du^hu ex ^ in f ^ 
Liquct ergo propo 

mimrum pTogreffi ; 
il^fivi^vel^fifr \ 
§mitas.9 eKclufive 
ffistid enim^ mtd 
cfiadpraptim ^ Pi i 
jkyrafr^gTeffimi 
dkes ^ftu expmet 
^niffuefittA u^i I 




17« ARirHMETICJE 
pvt qw>t hcis fmfytse ab wriXatt ^ vtl m 
tenmm difiet . Supr^ umtsttm fcribttur o^fu^ 
fra a frimim ab unitatt femtur i , /iipra fi^ 
fumttmhHf ^ Jie dtinafs ardine naturali . 



THE OREM A XL 

IJV fro- I a 4 8 i6 3X <S4 i«8 tx4 
greffio- oix)A5 6 7 8 
ne geanu^ abcdcf g Ji 
trieacujus 

frhtcipum unitas eft^fi quivis termhms c per 
ft ipfum multiplicttur , producetur alius ejm/^ 
dem progreffionis terminus f , hci$ duploplu^ 
ribus ab wutate diftans . 

Demonfiratio . 

EX Prop:XI. Lib. IX. Coroll IB. Et facili. 
edam oftendinir , fi termini progrdfioiw 
muUiplicauofic fpedosS.expriaianiur . 

oii}45 6 7 8 
f a aa aaa aaaa aaaaa aaaaaa stj a8 
a ir 4 8 16 |i 64 1x8 056 

Ex Lemmate Prop« Vm. Lib. IX , &qQia 
mulciplicationis proaudkam folS litteraitim ap» 
pofitione exprimitur paiet ^ tx a pritoo in fe 
£eri aa fecundum » icexamaa fieri tertium 
aaa , & ex ^ia aaa fieri quartom aaaa , Sc fic 
^Jeincep^ . Ex (juo manifeftum eft 9 fin^ulos 
termJnoB tot locis diftare ab unitate 9 quot iitte* 
ris fcdbuntur ; & contratotfcribi lineris, quoc 
dii^ant ab uiut«locis • Atqui fi tecmiiius quiyis;, 

P«» 



pttta tertius aaa ^ in fe ducatar , produdhis 
aaaaaa duplo plurtbus liiieris fcnbinir , quam 
ipfe . Ergo etiam duplo pluribus ab uniuie di<- 
ftabitlocw. Q^. E. D. 

TH EO RE M A XI L 

IIjiF progrejffhne geametricd^ cujus principtum Vide i . 
" unitas eft , fitermim duo quilibet b ^ ^ e Schenuu 
invicem multiplicentur i eorum ab unitatedi^^^^^^^^i. 
fiantiafimuljhmptie conficiunt preduHi g ab P'<^c. 
unitaie diflantiam . v ^ ^ 

Demonilratio 'fimilis praBcedcflti . Exprima* ^ • Scht^ 
mr feries fpeciosi . Ei multiplicent fcfe mutuo °^**P'^ 
&cundus aa , & quintus aaaaa . Eorum litteras 
ilmul iun^fae d^nt produiShim 77 9 ac proinde ^ 
f ut oftendi m ptsced. ) etiam eorum iun(5be' 
ciftantias exhibent dillantiam produdti ab uni- 
taie. Q. E. D. 

TH EOREM A XIIL 

]Nprogre0one o 1 a } 4 5 tf 
Geometricd 9 abcdefg 
cujus principium ) 6 k 14 48 ^tf i^it 
unitas nm tft^ 

fi quivis termhms c fe ip/um multiplicet^ fy 
froduSusperminimumUiidividatur'; qttottens 
diftabit ab mirdmo a locis duplo pluritus ^ 
fuam terminttsfi itfum multipUcansc . 

Denom. q. t 

o I X ) 4 5 6. 

a aq aqq aqqq. aqqqq. aqqqqa. aqqqqqq^ 
3 tf xft . 04 48 90 19^. 

DemoB- 
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Deaioii^ratio oc^edicor faciiiime , fi ter 
miai progreffionis mdciplicatioiie fpeciosi m 
primantur . Per Theor. I. miaimo lermino 4 
<1ik2o io denominaiorem qfnaq pnmus ab mi» 
nioio ; 8i primo ^q du<5lo in denominaiorem 
^ , fic fecundtts aqa ; & ex lioc io f 9 fit ter« 
iius ^f f 9 ; & iic deinceps procreaniur tcrmi* 
jii reliqui progteflionis omnes , Ex <nio patet ^ 
«queitalioet terminum tot locisdiftare ab minimo 
a ^ quoi in ipfo reperiaotur litteraB f > deiio>- 
miaaiorem exprimentes . Tcrmilms jamquif* 
piam , puia fecundus aqq , dncatur in & , hoc 
cilin aqq\ produ6kus ^^fff continebic litteras 
iUiusbiSt nimirnmduo d;,8c <lwIo plttfa f , 
^ukm producens aqq. Ergofiprock^lusMffff 
aividamr per minimum^i, miotienttfy^ fcr^ 
*l>emruno<!i, €c duploplnrum q^ quMi a^-^ 
q[ui feipfum multiplicaverat (^MfC cum jam 
oilenderim , terminum qucmlibet tot diftare 
locis ab minlmo a , quot in ipfo reperiuntur q , 
liquetquotiencem aqqqq locis dupto pluribus 
diilare ab minimo a , qukm aqq terminos fc^ 
jpfum multiplicans • ^. £. D, 

THEOREMA XIV. 

Schc a 1 N pniTiJltone gtometriem^ cnjusprintifium 

^^^ 1 unitas non e/l^ dno ^uims trrmini t^^t 

*^ • Jefe mvioem mtdtiplieens , ^ froduiius per 

minimum a dwidatury, quotienfii dijlamia a 

minimo a aqudlis erkfe mutui multiplicantium 

difiantns a minimo , jmul junlHs . 

Demonftratio cft limilit prascedenti * vi 
tBnihm q>ns fir exemptaffl adferre . BxprtBi»* 
V» feries fpeciosi » ez -qua fe mutvd muliipl»- 

cenr 
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erit Mqqqqf, qno diviib per mintmuni <j, 
qaotieoselt aq^qqqi qui eit quiatus ia pro- 
gieflioxe [ermmus , cujos diAaatia ab miolnio 
tf t t&S* quem ef&ciont ipforum .i ; , 6c «$;;; 
diltaotiae i , & 4. 

THEOREM A XV. 

Sla maximo temumfinita fmffre^oms dm- 
pla auferMur mmmus , reliqmi squt^ 
tarjwnma frogrej^cnis dtmfto maximo . 

Minimus a, y , abc de f g 
anfcrator ex mxri- 3 tf » »4 48 96 19« 
mo g , 19«. Reli- 

quDS t89xqxjatat<mmSimath,eyd,e^f,hoc 
cft toti fummsB , 'deinpto. oMximo g, 

Demontfaratum «u m Coroll IV. Ftop. 
XXXV.Lib.lX. 

TH EORE M A XVL 

IN^tmm fhntd frogrt^ne gtmetricd^ nt 
daiommatvr umtate mulBatua efl adimi* 
tstem^ tta maxtmt-y 9* tnintmt temtnt si^ 
ftrentia < five ntoKtims demfto tmnimo ) eft 
ad totam frtgrtfflonii fwmnam demfio m»» 
ximo, _ 

Demonfttatmneftiii Coi61U.PfopJ{JUU V. 
Ltb.IX. 
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'CitrQllarnan, 

r'aquecx(xflks ffliximi termioi fi^ra mtiu- ' 
mBtn io progreflrionc duf4l aequalls eillum- 
Wttx reUquorum ; ( huc eil omaibus dempto 
nuximo ) in progrelTiooe tripli duplus ; in 
progreSioiie quadrupU triplus ; & (ic de- 
aaceps. 
Oemoaftratiopaitet ex koc Tiieorematc . 

THEOREMA XVII. 

St^ema TfNamn» fngrtj^om geomttried finitd ^ «t 

TJuoc.15 \-_ d^orum maximoriim f , g terwumrmm dif- " 

fermtia tfiadm iximtm g, ita maxtmtu g dem- 

fto tmmma ^ efi ai tofam frogye^tm Jhm- 

mjm demfto mimmo . 

Demonftt. eft CorolL V. Prop. XXXV. 
lJb.IX. 

THCOREMA XVUL 

Slpt^rej^ qv^atmqme remetrica d^ea^ 
dend» evntinuetwr t» iufirntum ; ftf JnKmw- 
matOTitnitatemuiSatMt efl ad umtatem^ ita- 
frimut^feu maximttt termimu efi ad reli^uam 
^njlmtorumterjmaorvmjiiiiii''!''* * 

Dentor exera- abcciefgh /k 
(i)igFatiaduoter-54 iSiSzs % «c -z 

antoi proponio- 

cis trijte 54 , 8c } 9 «7 81 34.^ 

a8^ 6cprogre£> 

fioinftitnatur n, M 17 



mAcric^. UB. v.-CAp ir. j»« 

tinueturquc pcr Theorema II. defccadendo » 
( hoc cft pcr icrmioos proponioDaiitcr decro- 
fccntes in infinitum . Vt denominator ^ imita- 
te.muldlatns, nempes, cft adiiniEatcm, ita 
primus terminus j^eftadlummamEeliquoruih 
infiaitorum 6 , f , < » e a /} 8ec. 

Demonfiratio , 

PEr TheoT. XVI. ia progTefltone finitl, nt 
denominator uniute mul^tus eH ad uni- 
tatem; fic primus , .fcn maximus tcrmisaSy. 
dempto minimo , eli ad fummam rcliquorum . 
Quare cum in progreffionc per decrefcentes 
in <htA proportione terminos in infinitimi ajny . 
tinuat^ minimus tccminus evanefcat ) m oftcn- 
£]m eft in Elcmentis noftris Geom. in ScfaoL 
Prf^.XL Lib. VI. Lcm. II. ^ erii, ut dcnomina- 
tor unitate mulifUtus ad tinitatem , ita primus 
terminus ad reliquorum infinitonim fummani . 
^. E. D. 

yidts , opinor , qm bac legis , ^am facilis 
fit , qttodfupra me oflenfurtim promiferam , a 
frogreffionefi^ti ad infinitam tranfitus . Urt- 
de mirumeff , friores Arithmtticos , qui pro~ 
grejffionesfinitas tenermt , infinitas ignorajfi , 
eWH ha ab illis immediate dtpendeant . Theare-' 
piafiquidem XP^I. ex quo demanflratio b%jus 
facillimi deduSia efi^ Corollarium efi Prop, 
XXXr. Lib. IX. 

Idiifum apparehit ex CoroHario feqftenti ^ 
ex Tbeorematis XIX. XX. ^ Corotl. Tbeor^ 
XIX. ex Problematis yil. VUI. IX. X. XL 



Corot* 
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Conttarium . 

PR.imtis termiaiu reltqaorani -iafiDitonuD 
funuiue in prpgreflioiie dnpU aBqnalis eft ; 
in progreinone tri^ duplus ; in progrefliaiie 
iiudmpld triplas ; in quintnpli qiudniphis ; & 
icdeinccps. 
Patec ex Theoremate . 

THEOREMA XIX. 

j m ti^mtHm , ttf dutfnm primormm , boe 
efi maximmtm terminorttm difftreatia efi sd 
Jecmdum terminum i ita primits termiuurrfl 
adrellquam ii^mtorum termiturumfummMt. 

Demonfiratio , 

PErprop.XXXV.L IX in progrelEone fini- 
td ut prtmorunt feu mmmomm termino* 
rara difTeremia eft ad fecundum , ita primoi» 
dempto minimo cA ad fummam reliquomm . 
Quare ctim in progrenioae defceaoendo in 
infinicum continuati miniimis terminas eva- 
nefcat , erit ut primorum dilTerentia ad feam- 
dam , ita primus ad reliqaorum inlinitoram 
fiimmam. Q.E.D. 

Theor.mj convetiit tam magnitadimius, 
§-tim nwneris^q'temadmodum ^ Prap.XXXP 
IX. a qna dep-^ndet . Caterutn hic rurfus af- 
faret , qnam expeditk afinitit frogrejponiim 
sd infinitas tranfeatur . 

THEO- 
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]84 ARITHMETICJB 
THEOREMA XXL 

PRogrel]S(misgecmetrics admranda incw* 

Multa hanc in rem afierri foleot . Ummi 
ego aflferain , fed illuftre , & quam brevii&m^ 
ofteniam: videlicet progreiEonis decufdas , ish» 
cipientls ab unitate, trigeftmum feptimum rer- 
minum plures continere unitates^ quam arc« 
nas contineat orbis terrae : 8e fi primus termt- 
nns ftatuatur arenula , trigeitmum feptimum 
ab illo futurum toto.terrarum orbe majorem . 

Ratiocinatio formabitur hunc in modum • 

Scribit Archimcdes in arenario , fe compe- 
rifle « ^ 5 ^ana papaveris longitudinem digiti 
Geomecrici excedere . Sed ponamus ea cSL^ 
minora , & grana 40 efBcere digitum . 

Qjioniam igitur milliare contiaet 80 , 000 
digitorum ; cominet enim 5000 pe Jum ^ qus 
du6la in 16 digitos in uno conientos effi- 
ciunt . So ^ 000 : fi hasa ducantur in 40 grana 
unum pedem asquantia , fiunt 3 x 00 , 000 , nii- 
merus granorum conficiens milliare unum . 

Jam ex Aftronomis nemo diamctro Ten» 
triDuit milliaria 10 , 000. Sed demus ^ eam efle 
tantam . Igitur fi 10 , 000 ducantur in grana^ 
nnius milliaris , nempe in }, too , 000 , prove- 
n*ent grana )x , 000 ^ ooo, cx>o y quse continet 
Terra^ iiamerer » Verhm pro duabus notis )« 
fubftimamus has 100 , ut fiat numerus rotun- 
dus A 9 granorum Terra^ diametrum compoT 
ficntium, qui prioris plus quam iriplus efl^ 
adeoque & Tcrr» diameter ex hoc capite^ 

rurfum 
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rurfum augebitur plusqukm triplo , fieique^ PerLcm. 
major ^o , ooo milliariohim . Erit igitur ut i » ^" ^st^* 
ad Dumerum A » iu grani diamecer ad diame- P^^ ^^* 
trumTcrrar. - ^^^^ ^^ 

f.Gran. 
A. '100,000(060000 
-B. 10,000(000000(000000(000000 
C 1,000(000000(000000(000000 
(000000(000000 cyf. jj. 

- Continuetur ratio i ad A per quatuor ter^ 
minosi,A,B,C. Erit pcr XVIII. Lib. Xlt 
ttt I ad C t ita ^rani fpluerula ad fphaeram Ter<* 
Tx , quas promde continet numerum graho^ 
rumC. Is vero praster tinitatem babct cifras 
3 j. Cum enim primus A habeat cifras 1 1 9 fe- 
candus B hibebit it, 8c tertius C jj ; ut' 
patcbit cx Probl. I. infra . 

Ut jam cognofcanmr arens orbis Tcrras ^ 
mvenieddfls tanthm* erunt arense unius ^rani • 
Gcmim ell , grani fphasrulam non contmere^ 
arenas 10,000. Si ergo C numerus granorum 
Terras ducatur in 10, 000, Droveniet D nu- 
iRcrus arenarum , totum ^kxmm Terras com- 
poncntium ; non illtun qiKdem v qui de fa<5lo 
eft , fed alium long^ majorem illo , cum 86 gra*- 
na aflumpferim minora , qu^ fint , 8c arcnas 
unt grano deierim ju^lo phires , 8c diametrum 
terra? pofuerim miulto dlus , qokmtriplo major 
rcm vcrS : cx quo poitremo folo , caeicris ne- 
gle6^is , fphagra ex arcnis D compbfita , per 
XVIII. Lib. XII. pIusL quam vigcfics fcpiiir» 
orbc noftro toio major cft . 

Bb 
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Eft porto numerus D , quia conftat UDitate ^ 
& cifris }7 ^ temiinus trigefimus feptimus pro* 

freffionts decuplaB i, 10» xoo 8cc. ut patebii ex 
rob.L 

Scio^ minari numero quajitum oifineri pojfe^ 
fi aliter calculuf inflituatur . Sed fuia id fj^ 
rum intirefl adfinem hic intentum Jifanc viamf 
€0ttris breviorem jfecutusfim ^ 

T HE OR E M A XXIL 

PErinde admiranda/untprogrejfionum geo^ 
metricarum decrementa^ atqueincrementa^ 

Quemadmodum enim ab unitate per VT 
terminos proporttonis decuplas afcendendo 
pervenimr ad numerum 9 qui multo major fit 
numero arenarum totam telluris raolem com- 
ponentium ; ita viciffim ab iUo prope immen- 
fo numero ^ per 77 term^nos proportionis de« 
cupbc defcendendo 9 devenitur ad unitatem. 
Et quemadmddum ab arenuli^ miniml afcen- 
dendo per proportionis decuplas terminos 77 
venmm fint ad magniradinem toto terramm 
orbe majorem ; iu viciffim ab ingenti ilU 
mole orbis terrarum defcendendo per deca- 
plas propixrtionis 37 terminos venietm: ad 
arenulam • 

CAP. 
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C A P. V. 

• 

Progreffldms g^tmmtrice finits ^ m 
infinita Frotlemata. 

PROBLEMA I. 

DAtam fregrrffionem gemetricam tan^ 
furfum y quam deorfum cwtinuare in m* 
finitum. 

Conftraftio habenir ex Theor. I., 8& IL 
Qfiapdam: iblumniodd^ hic adnotaada funt . 

, I. Progreffibnis , ab uniute incipientis ^ de* 
nommatorem efle terminum ab unitate pri- 
mum . Pate ex defiaitione deBominatoris . 

. II. Cum termini progreflionis conftant uni- 
tate , Sccifris , folS ci£rarum primi poft uoita- 
tem termini additione casteros terminos pro* 
creari , iK iaTheor. XXI. ouia A primus Jhabet 
cnfras 1 1 ; fecundus B habd>it %^ cifras; tertius 
C cifras ^ ^ , 8c fic deinceps . Patet ex TheocL 
& ex ipfb mifltiplicationis opere . 

m. Termifium quemlibet progreffionis de* 
cuplas I r xoy roo &c: tot Ibcis diiUre ab i , 
quot cifras habet . Patet ex II. hic • 

PROBLEMA IL 

PRogrej^onir geometric^ ^ oB unitate inci^ 
piemiSyterminmnfuemc0umte^ licitco^ 
gniiinonfintomnesmeaiiy^ eoehtkere . 

Res tou peodet ex XI , 8c XII. Tlieor. Da- 

Bb ft u 
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ta ttc exempli ^. progrtflio dupla ab i , aqns 
<^neat lerminiiin quadiragefimum tertium ia« 
venire . 

Continuecur pro- 011945 
greffio per aliquot i. 1. 4. 8. 16. jz. 
cermmos, qnoulque 

nimirum poteil aofque nHI mo!e{til , ( hicfa- 
cile concmuabis ufque ad qu^nvum , ) 86 fupra 
fingulos fcribantur eTponenies . Chic qirncuni 
?t in fe : pfoveniet accimus 1014 perxheor.. 
XI. Hoc rurfum in fe duiflo ^prodibit 104357^ 
vigefirans per idcm Theor. Qjuo etiam duAo 
in fe, fit quadragefimus 1(099^511(6x7,776; 
cujus exponens eil 40: quasntur autem tCD» 
roinus exponentis 4;. Dlfereniia exponen* 
tinm inventi 40 , & qua^ti 47 cil t. Ternri-. 
num igitur exponentis ) , nempe 8 , duc in ter^ 
minum jam inventum exponentis 40: prodnce* 
tur terminus e3q>onentis 4f qua^tus 9 ut patet 
ex Theor. XIL , nimirnm j { 796 9 09} ( oxx ^ 
%68. 

Simili modo per XI « & XII. Theor. facile 
erit, quemvis terminum cujufcttmqueprogref^ 
fionis reperire . 

PROBLEMA IIL 

PRogreffi&nis geametric^ ^ cujus principiwn 
nm efl unitas^ quemcwnque terminum^ 
licet cogmti nonfint omnes medii , imemre ^ 

Praxis tota pendet ex Theor. XHI » 8c XIV. , 
Data fit progreflio ^ ad ^ , cuius oporteat ter« 
minum vigefimum nonum reperire • 

Coa- 
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Continuetur progrdfio 
per aliquoi termiiios , pa- o i ^ t 
ta tres , Ss fingulis iuos a b c a 
exponentes fuprafcribe. i. d i8w 54« 
Dttcatur deinde tenius in 
fe 9 & produ£h> divifo per a^ proveniet fextus. 
Hoc rurfum in fe du£k> , &QiTifopera, ha« 
betur duodecimus . Qjio etiam in fe dudlo 9 ac 
divifo per a , prodibit Tigefimus quanus 9 co- 
]us difhntia , ieu exponens i^deficit ab 19 ex« 
ponentc qieefiti» defedhi 5. Affumo er^o duot 
cxponentes , ut 3 ^ & i , qui ]un6li faciunt 5 ; 
& termino quidem exponentis 3 du6lo in ter« 
minum jam mv entum exponeniis 14 , & divifo 
produ(5h> per a , habetur vigefimusleptimus : 
quo rurfum dudlo in terminum exponentisft, 
ac divifo per 4 9 habetur vigefimusnonus ^ qui 
petebatur. 

DeiBonftratio patet ex Theon XIII.98CXIVI 
SimiU mcthodo ^ quilibet alii lermini repe- 
rientiir. 

PRO BLEM A IV. 

PRogrtJknu dupl^ finita fummam €xbu> 
iere • 

A maximo a b c d c f g 

tcimino^au* 3 tf ii ^4 48 96 19S 
fer minimum g 192 

a , Refiduus a ) 

onmibus an^ — — - 

teccdentibus 189 

a araualis eft ^ pcr Thcor. XV. 

Bb ] FROB- 
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PROBLEMA V. 



C 



XJjufcnmqui p^ogrejUhmi gimutricafiA' 
$sjummam exkiiiri . 



MaxfiQos mminus fi non damr , invenia« 
tur per PrdbLil , ^vtX III. A roaxinio aufer mi* 
simofli . Refidaara divide per denominato- 
rem progreflbnis., nnitate mul^tom : quo- 
tiens a^ualis eric totifumms , dempto nu- 
odmo. 

Demmfiratio . 

I^Er Theor. XVI. nt .denorainator unTtare 
' mul^tus.eft ad I , iumaximi^ '& minimi 
difFerentiaeft^dfummam reliquorum • Ergo 
per XIX. Lib. IX. quartus proportionalis , re- 
uqttorum nempe fumma in venitnr , fecundnm 
( qui eftunitas^ ducendo in tertium (maximi 
nerape, ac minimidifFerentiam), & produ- 
^m, hoceft dif&rentiam ipfam (ea«quippe 
dwSfca in I non immutamr)aividendoperpri- 
mum 9 nempe per denorainatocerannitacemal* 
4£katum« 



Exem^ 
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Exmpla • 

A m n o p q t 
1. j. 9. *7. 81. ^43. 719. 

3. deo. 
a b c d c f g 
^. 3. 9 47 81 143 7*9 

^^^^■IM ^^^^^^M ^^^^M^V ^MMBiM - 

2 4 8 16 3x 

13 ^ ^5 / V 

q S dcnom. 1. • J 133^ 

% % 3» V 

J* 

DEtm' progrdfio tripla k^m^ n , &c. Dc- 
Dominator unitatc mul^tus cft a . A iiia« 
sdmo r aufcr minunum ^ . Rcfiduum 7x8 divi- 
dc pcr t. Qjioticns 31(4 ^ squatur dmnibiis an« 
tcccdcntibus ^ , f^ » a 9 n , m ^^ . 

Dctur dcindc progrcffio fcfqui-altcrs pro- 
portionis a^b^c &c. Aufer m nimum a cx^ 
maximo g : rcfiduum cft /. Ex dcnominatorc S 
aufcr unitatcm : rcftat q. Pcr ^ dividc icfiduum 
/ 9 maximi ncmpc , & minimi di£fercntiam ^ 
Qpoticns V asquatur omnibus maxuuum anic^ 
ccdcntibus/y ejd ^c^b^a* 

P R O B LE M A VL 

CUm progrejpo datur finita proPortionis 
multipltciSj eJHsJumm^ adbuc aliterre^ 
ferituT per CoroU. Theorematis . 

Si datur progrefCo duplorum , exccfltii pri» 

Bb 4 mi 
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tni termioi fupra minimum adde gqualcm m» 
merum . 

Si datur pro^reffio triplonim , eidem exceC* 
fui adde dimidiam ejus panem . 

Si datur progreflip quadraploium» exceOui 
adde tertiam ejus panem . 

£t fic deinceps : hac additioDe habdntnr 
tota fumma terminomm omnium dempto mn 
nimo, ut patet ex citato fupra CoroUario « 

PROB L EM A VIL 

PRogreffianis geometrica cujufcumque per 
infinmsterminoi defcendentis Jummamex» 
bibert. 

Primus terminus dividatur per denominato^ 
rem progpei&onis unitate muliSUram: quo- 
tiens primo lermino ac^uiKSkis exhibet totam 
fummam terminorum infioitorumprogreflionis 
dai«. 

Demmfiratio « 

PEr XVIIL Thear. ut denominator tmitate 
muldbttts eli ad unttaiem ^ iu primusier- 
minus eil ad reliquam infinitorum lermmorum 
fummam. Cum hsci^ituriUistribusfitquar^ 
ta proportionalis , exhibebitur ipfaperProp. 
XIX iX. (f feconda quantitas «ducaror in ter« 
tiam y unitas nempe m primum pro^eflionis 
termintun , 8c produAum , hoc eft primus ipfe 
tCjmiHus (is enim dudhis in i non immutatttr) 
dividatur per denominatorcm unitate mnl« 
^tum 9 qtti ex quatuor proportionalibus erat 
pdmus. 

lExemm 
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Exemplum . 

DAta (ic pro- a b c d c f g 
greffiapro- 511^481 i i j 

portionis ocbi-> .«^ 8cc. 

plx 9 per mflni- 8 64 5 ii 

tos [erminos de- 8. Denojn. 

fcendens • Pri- i i 

mus a fi divida- P 73 ^Q. 585_ 

turper denomi- 7 7 

natorem unicate 

mubSlaium , hoc eft per 7 , quc^ieiis erit P^ 
Iguur P a^uacur toti fummas iniinitorum , 
dempto primo a . Qpare fi P addatur ad a^ fiet 
Qaequalis infinitis termmis, in proporcione 
oSci^U decrefoefltibus ^ ^» r» ^; &c« 

AliUd. 

k m n o rx Ata fit progrefiio A^ 

25 xo 16 ^4 tL/ my n^ &c. Hujus 

_8cc. denominator unitate^ 

5 mul<%ams eft f . Per 

^ I hanc diTifo primo ter- 

. den. «^p mino yky %^y quotiens 

~ 4 4 proveniet 100 , quibus 

additis ad primum ter- 
minum 9 fit nomems 125 aBqualis proportiooa^- 
libus infinitis A y in » n 9 &6C. 
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PROBLEMnA VI IL 

PUogreffiims jseemetrica eupffiumque ftr 
infinitos profortionaJes termimos defce^ 
dentis Jummam aliter exbibere , 

4 

Per cxccflum primi tcrraini fupra fecnq- 
«durn divide quadramm primi tcrmini^ qoouco^ 
itoti lummas mfinicorum propc^oaalium asqojk 

ilis efl . 

DcmonftratiopatctcxThcor.XX., & cx 

XVIII. Lib. IX. 

REpctamr progceffio antectdcns, A, m, «, • 
8ec. Excdrus primi tcrmini fupra fecon- 
dumdl 5 . Q}iadratusprimi ij ctt tfxj : quo 
divifo pcr exce(fum 5, iit-quoticns i*j» aaqua* 
Jis proporiionalihus infinitis kyfnpnyO 6cc. 

PROBLEMA IX. 

PRogrejffSonismulthUeisper ir^fimtot tenrn^ 
not defcetuientisjummam aliter pivemre . 

Si datur progreflTio dupla , ut itytf, 3 6cc. 
primo termino adde arqualem . 

Si tripla , ut 9 , } , i ^ && primo termino 
.adde partcm ejus dimidiam . 

Si quadrupla 9 ut itf, 4, i &c. primo termino 
adjice partcm cjus teniam . 

Si quintupla , ut 15 , 5 , i &c. primo termi- 
iK>.adac pancm.cjtts quartam : atquc iu dcin- 

ccps • 
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ceps • Hac additione fumina procteabiuir 

ascjualisxQtipro^teflioiiiproponiQnalium infi- 
nicorum . 

Demonftratiopatct XX Coroll..Tkcoccmatis 
XVIIL 

PROBLEMA X 

PRogre^omsfuper^fanticularh per infinii' 
tostermittos difundmtis fummam aliter 
invmire « 

Cumproportiofupcr- a b c d .e 

particularis fit, quando J6 ii ^ ^7 S^r 

major tcrmiuus w^ mino* _ _ 

xem b continet fcmel.^ 4 jtf 

&uname]usaliquotam, tn 

numerus aliquocam de- dcn. i 64 Z 

nominans fit w. . ^ 3 m 

Primus terminus per ^^48 

Iiunc m multiplicatus « ^ 
squatur toti funma iafinitonun rcliquorum 

Denumflratio^ 

DEnominator proportionis fuper-pacticula- 
ris cft unitasxnimfraifto , cujus numera«- 
tor eft unicas , •nQmmator ver6 ipfe numcrus 
m aliquotam denominans • Ergodenominator 
progreffionis fupcr-particularis ;unitaie .mul- 
^tusjcdibb iUalcadlie 11, m per quam divifo 
primo a^ proveniet fumma reliqubrum infiai-* 
torum b^ c^d^e^ &c. ut patet ex ProbL VIL 
Atqui primus terminus a di viditur pcr iuSkxm 

n^m^ 
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^y m, cum per eumdem inverfum mukipticai 
^ur ; multiplicaiur vero per iUnm inverfnii 
primus a , fi folus nominator m multiplicet 
primom a, cum aumeraror n ik unuas , qus 
omnia paieni ex Cap. VII. Lib. U. Ergo fi * 
Quroerus aliquotam denommans multiplicct 
primum^ habetur fumma t^bquo^um infini* 
4orum ^, Cj d^ €j Uc ^. £. D. 

PRO BLE M A XI. 

« 

PRogreJJSmis geometrica\ cujusprinu dm 
termini d^erunt uriitate ptr ^^finkos 
terminos dtfcementis , fwmnam alker ^bu 
htre . 

Ducatur primus termitms in fe ipTam^ ut 
habeatur ejus quadratus . Is toti infinitcmmi 
l^rraortionaliHm fummas asqnalis eft • 

Demonflrario patet ex i 

CorolL Theor. XXX. 9 8 j^JSxc 

9 
Exemflum-* 

DAta fit pro^effio oroportionis 9 ad 9. 
Primi termini qaaarams 81 infinitis iiu« 
]U5 progreflionis terminis Mualis eft • 

rracedentia quinque Problemata , fua ar^ 
tificioiongi facilli$no frogreffioms^ per h^ 
nitos terminos dffcendentis . exbibent fum^ 

mam^dedu^afintt^vetexTheoremateXyilL 
tjufque Corcfilario^ vel ex XX. illa vero nul^ 
lo negotio ex progreffionefinitd deduxi . Lp- 
fuet igitur , quod initio /poponderam » pro^ 
^effioms infinixm myfierium jomne in finitd 
datere^ 

Qrte^ 
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Caterum affcrtiones Theor. xvi 1 1. xix. xx^ 
Capitis pracidentis , ^ confiruSiiones Proble^ 
mattm VII. viii. x. xi. capitis hujus qua-- 
dam runi P. Oregorii m Lib. IL fuadratura ; 
quadam ex tllo derivari pojpmt : quamvis ego^ 
utjim dixiy tam bas^ qudm illas^ ex pro^ 
gre/pone finitd , qus fimiles ptane ^ ac infimta ^ 
ajfhSiionesh^etf novd quadam ratione dedu^ 
xerim p ac demonftraverim . Interim P. Gre^ 
goriofualausmanet^ ^ ea quidem eximla^ 
prorfus , ^fingularis , qui progreffionum na^ 
turam tibro integro ampH/fime , fubtiti^me^ 
que proficutus efl^ ut cateris nonnififpicas ex^ 
Jud mejfe cjolligendas retiquerit . 

PROB LEM A XII. 

PftogreJHionisfinita dato denaminatore ^ fum^ 
md^ ^ maximo termino , invenire mhu^ ' 
1/num. 

Denominator unitate mul<$atus ducatur m 
fhmmam omoium , dempto maximo. Produ- 
tShim s aufer k maximo . Reftabit minimus . 

Demonfiratio . 

DEnomtnator unitate miil^tus dividena 
maximum , dempto minimo , quotienteni 
prodiixit fuihmam onmium pneter maximum ^ 
ut patet ex Probl. V. Ergo ex definitione di vi- 
fionis fi quotiens , nempe fumma omnium pra^- 
ter maximum ducatur in deQominatorem uni- 
tate muldb^um ^producetur maximus , dempto 
Qunimo^ Ergo u hoc prodii^m aiiferatur ex' 

maxi- 
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nuximo , relinqaetur minimus ^ qiii qusre* 
batur.. 



« 

p 



PROBLEMA XIIL 

Rogrefjlonisfi/nta datajummi , denomhuh 
tare ^ (y ynmmx^ jtermino inveflirt maxi' 



Denominator unitate' mul5btus^ ducamr ia 
iummam omnium , & produ6h) addatur mini- 
mus. Hoc aggregatum^divideperdenomina- 
torem'. Qjiiotiens erit maximus quaefiius . 

Diemooilratio' huju^ operationis patet ei 
ProbL V. 9 8c ex analyfi 9 per quam invenu dt. 

PROB LEM A XIV. 

PRogre/Jtbnisfintsdatis extremis^ ^ ow- 
nlwnfmmiinvenire denominatorem ^ ^ 
Jingtdos intermedios « 

Maxirai » ac mmimi differentiam divide per 
{ummam omnium dempto ntaximo . Qpo- 
ties unirate autShis cd denominator , quo in- 
vento per ProbL L habemur (tnguli termini • 

Demonfiratio . 

Slmaximi, ac minimi diiferentia dividatur 
per denominatorem unitate muIcSbitttnx.* » 
per Probl. V. provenit fiimma ommum , deni- 
pto maximo . Ergo per Coroll II. Prop. X\^ 



«ib. VII. t a eadem maximi % ac minimi 
leniia dividatur per iimunani ommum / dem<' 

- pto 
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. pto imximo , provenict denomiiiator unitate 
mul^tus . Q. E. D. 

PROBLEMA XV- 



) 



Ptogrefpanif infinita dejcendentis dat$ de-^ 
nominatore^ ^ mmium JummS invenirc^ 
mopcimwn terminum , ^ relifttos ^ 

Denomlnator unitate moldbtras ducatur iit 
iummam omnium : produdhim dividatur per 
denominatorem : quotiens erit maximuster- 
minus • 

Demonflratio hujus operationis patet ex 
Probl VIL ^ & ex analyfi » per quam in ven-^ 
ta t&. 

PROBLEMA XVI. 

PRogrejfffonis mfimta dejcendentis dato m^ 
ximo termino ; ^ omnivmfwnmdy inveni'^ 
rt dewnmnatorem , ({k reliqms terminos . 

Primum terminum divideperfummamom* 
nium dempto maximo. Qjiotiens unitateaudhis: 
erit denominator , quo invento ^ per ProbL L 
jiabentur fiagBU^ermisi . 

Demonfiratio . 

I denominator nnitate mul^tns^dividat pri«» 
mom terminum , quotiens per Prob. VIL 
it fumoia onmium , den^xo maximo . Ergp & 
fumma onmium. ^ dempto maximo 9 <fividat 
cumdemprimnm^ quotiens erit deBominator 

iiftiu^ 
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tmitaf e mal6btus , per II coroU. p. XVI. Lih. 
VU. Quotiens igitur uoiute au6bis erk deno 
miaator quasfitus .. Q. E. D. 

C A P. VL 

geometricam • 
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Eliquum eft , ut ex problematb jam aHatis 
ad matcriam noonuUa applicemus . 

Qtuefiio L 

Qmraotempqre pqtuerit hwnanum 
genus propagari . 

STatuamus , Adamum to annxs genuifle i# 
liberos, lomares, & lo foeniinas. His 
Terb , 8t deinceps aliis ^ qui ab his defcendent, 
m (inguU proles 20 gignant , paria fciUcet 10 
maris , ac foeminds « demus annbs 40 ; annis 
nempe 10 , quibus apti ad generandum eva- 
dant, aiUgnatis. 

Adam igitur to annis genuit maris , ac fis« 
rainas paria 10. Ab iUis 40 annis fequencibns 
gignencur paria 100. Ab Ivs ver& proximis 40 
annis producunrur paria 1000 : atque ita dein- 
ceps per fin^ulos quairagenos annos inilitue* 
tur progrelhc^ proponionis decuplas; cujoster* 
minus nonus f» qm el 100(000000 inddit in an- 
Dun> miHidi ^40. Q}iadragen& igimr anDum 
340 complehte nafcentur 1000 milliones pa^ 
rium : 8c qnadragenl compIen:e annum muodi 
|8o p decies aulle miUioncs parium : ca vcrb , 

quas 
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qi» complec annum 4x0 » parittm leo millia 
miUionum : 8s fic deiiicq>s . Tandem in qua« 
dra^end complenie annum 620 nafcentur» 

Earia hbminum 10 , 100 (000000 (000000 9 
oc cll decies mille milliones millionum ; is 
enim elt progreffionis decuplaB terminus deci* 
mus fepcimus incidens in annum mundi 6xo , 
per additionem contiunam 40 ad 20 primos 
Adami annos, Quid fi his addamus omnes 
pnecedentium quadragenanim homines ple« 
rofqueadhuc fuperAites quanta muliiiudo ex 
Tobs 20 iiberis Aoami pnmo mundi vicenario 
prQcrearis exurgei ? 

Atqui in hac hypothefi habita folum fuit ra« 
cio umus vicenarii annorum Adam . Qjiot igi- 
tur tales ex Adam: astate accipiemus annorum 
vicenanos , tot habebimus progreffiones gene-* 
rationum 6miles« quarum qiislibet annos mun* 
di w plures connnebit^ quam progreffio ipfam 
antecedens . Similiter ex asiatibus defcendbn- 
rium iingulorum habita folum fuit ratie anno- 
rum a to ufque ad 40, ac fi per reliquamvitam 
liberos nuUos producerent . Qy» onmia , fi in 
ealculum deducantur ^ hommum multitudo 
adhuc multo ampUor evadet : vel cene abun<« 
de compenfabunt ea , quas in Jiypotbefi fupe- 
riori aUcui videri poffint Uberabik affiimpu. 

QuaflioII. 

m 

Quanium frumenti ex uno grmo iaberi 
fojjit intra annos 8. 



R 



Efpondeo ^ granorum plus 9 qukm decies 
miUe miUiones miUionom • 

C e Nam 
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Nam graaum unum plura ordinarie profert, ! 

?ulim 100« Siaiuamut tamei proferre 100. | 
laK; feaueiiti aniio producem centtes ceomiB \ 
graua ^ &oc eft 10 y<xx>, Arque ita progreiBo i 
proportionis ceniupke inlUtueiur per annos & 
Anno igitur o£la?o granomm numerus prove- 
jiiei f o ^ 000 ( 000000 ( 000000 9 hoc dk de- 
•cies roille miUiones ufttUionum ; is enim , ut pa- 
tet ex ProbL L ^ eil o^vus terminus progref- 
fionis centiiplar . Qiiod fi haK: progreffio per 
paucos adhnc annos continuetur^ ne omnia 
quidem totius mundi horrea capient frumenti 
copiam ultimo anno provenientcm . 

Hinc apparet^ qnam facile peregrini fhi- 
^his , dora , flores 8ec. in aliquam Provinciain 
advofti f intra annos non multos multif^ca* 
lur. 

Qnajho HL 

STatuamus Beatiffimar Virgini Deipars haac 
k Deo praerogativam etie datam , ut per 
lingiilos chanutis a<^us gratiam prius habitam 
duplicaret . Stamamus infuper, gratiam intra 
primum aniiam , quo ratione fuent ufa , acqui*- 
ntam , ita encefliiTe gratiam [Mrimo acceptam , 
ut hic numerus 18 (^4^, 774 (073^ 700 (55 1» 
615 unitai;em. Qusritur» per quot a^^us tas» 
tam gratiamobtinuedt? 

Refpondeo per ({4. Progreffionis enim du- 
plas per 64 terminos continuaias fummas conlli- 
luit diiShunnumcrum . 



Qua^ 
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Qjuefiio ty. 

m 

SI mobile quodpiam ita moveremt per totam 
«lerhitaiem , ut primo die conficiat millia- 
ria 9, fecundo die milliaria 8, lertio 7 9 & i oo- 
nam ; & fic deinceps diebus fingulis percurrat 
fpatia , in proponione femper eadem 9 ad 8 
decrefcentia . Quaenmr , omn.a iUa fpatia per- 
curfa asiernitate loid , fi in unam fummam col- 
ligancur , quot milliaria conficient ? 

Inveniendaellfummaprogrefiionis per in« 
finitos terminos proportionis 9 ad 8 aefcen» 
dentis ; Ea vefo eft 81. Conficeiet igiiur mo- 
bile illud motu , ed ratione in asiernum conti- 
nuaro , non nifi 81 milliaria ; hoc tA , confice- 
ret plus omni eo , quod minus ell nulUaribot 
81 9 accederetque ad hunc terminum intervaU 
lo quovis dato minore , iicet numquam pertifl* 
geret . 

Quaflio V. 

DUo P^atpres iter fa^ ab i* a..c..........b 
ciunt; primHsqfio* cb 10 d 18 
tidie akfolvit milliaria ab ..•.•..••.•.••...• 

12 9 fecundus quotidic^ f^ 

mtlliaria cb 10 , fedfri^ 

mum praceffit milliari^ 

busy d 18. Quaritur quodie^ ^poftquot 

milliariafrimusfecundum afjequetur : 

Problema , hac qua^ftione contentum , a P. 
Gregorio a S. Vincentio applicatur Acbilli te- 
fiudinem infequemi 9 fcium abiUo, tnm ab 
aliis ex illo , folvitur per progrelliQnes geome« 

C c % tricas » 
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tricas 9 quas caufa fuic , cur id hoc loco addo' 
xerim . V^c^m iiidepcpdcnier etiam z pco- 
Kreffionibus 8c expeoitiflime quidem folvimr 
Aunc in modum.. 

MiUiariorum, qus ucerque abfdyit quoti* 
^ 9 differcntia ac dividat miliiaria a , quibos 
alter piaBceffit : quotiens /9 erit numerus die- 
irum 9 quo primus fecundum aflequetor . Qjiod 
ii/ducas in iZMprovenient miUiaria loS^ia qiUH 
nm termiao & in vicem aflcquencur . 

Demonfiratio « 

QUoaiam ac dividens d £cdtf: ergo ac inf 
producit d i hoc eA ac 'm f asquamr d. 
' Qpare fi addatnr omque quoQ fit £x <^ 
an f; ^erit ac in f cum c5 in f xquale ipfi d cam 
cb inf. Atqni per I. Lib. IL ac m/cani cb inf 
eftndin/. Ergo ^^inf^ ( hoc eftmiUiaria, 
qux dfcbusf primu^ coufecit ) aequanmr ipfi i, 
cum cd in f{ noc eft milliaribus , quibus fecun* 
duspraeceflerat, una cum his* quasconfecit 
^iebos/). Ergo in terminodierum/primus 
feci}ndum aflecutus eft . Q. E. D. 

C A P. Vli 

De mediis quotcumque propartiofudibuM 
inter dms datos ttumeros^ 

INter duos datos nurocrosdatam mediorum 
proportionalium multimdinem invenircw » 
aihil aliud eil « qukm progreffionem geometri- 
camexhibere conftaniem dato numero termi- 
Aorum, c^jus extremi duo£ntdad« Peninec 
. . igitur 



■ 
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igitur ad progrcfliones 9 qaod hoc capitepro- 
ponitur • 

T HEORE M A L 

INter duos numeros A^B^fui Az 5B 
fe imicem multiplicantes X 

quadratum mmerum rum prodU' Cio Z« 
cunt 9' medius proportionalis nr^ 
que iateger ^ nequefiraSlus reperiri poteji . 

Demonfiratio . 

SI enim poffit , iUe fit X , qui in fc du£hi$ fa- 
. ciat Z. Ergo per XX. Ldk VII. faAus ex A 
in B, nempe Q secuatur Z. Quare cum nume* 
ms X fit radix quaarataZ» per conflr.etiam nu^^ 
XDcrus X erit radix quadrata fa<Sli ex A in B : 

2uod eft abfurdam i cum demonftratum fit 
lap. VIL Lib. III. Bumeri non quadrati radi- 
cem, nequc integro numero ullo 9 nequcfira* 
^ cxplicabilem cfle . 

Aliter * Medius proportionalis inter A, & B 
eflct radix quadrata qudkiti ex A du<5lo in B» 
ut patct ex XX. ix. At radix ifta , cum genitus 
ex A in B ex hypothefi flt non quadrarus ^ nul- 
lo niunero (ive inregro, iive fradlo explicabilis 
eft y ut oHendi L. III. C VII; Ergo inter A , & 
B nullus cadit mcdiu; {H:opQnionalis fivc intc- 
ger , fivc fraiftas . ^. E. D. 

Eflillaigitur arcana indoles numerorum^ 
Ut quamvis quibuslibet duobus datisfemper rx« 
biberi fojffit tertius proporttonatis jaltem fra^ 
^us 9 medius nonfemfrer poffit • 

Cc 3 M 
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Std ^ boc abftrvatiom dignum ^ inter fwdt 
numtros non cadit medius unus ^ tnter oospoffk 
exbibtri mtdios duos y autplurts. Exnonatur 

dupls ; tn bac a , ^ ^ t 

^i6ft mvicem mUtiplicantts gignunt ji, 
qni quadratus non eft^ ac proindt mttr to§ 
utms medius non cadit: (jr niHtominus exbi* 
bentur inter eos medii duo , nempe 4, (^ 8 . Pari 
modo % in 6^gignit 118 9 qiAt quia q%adratus 
non tft 9 inter 2 9 ^ tf 4 nequit rtperiri medius 
unus^ 4t tamen inttr eos exhiientur medii qua* 
tuor f nimirum 4, 8, 16^ 32. 

TH EO RE M A II. 
X a b c Z rV^^ fi''^ ^^ numtri Xp 



d g LJ Z ^ vtt primi ahfilute ^ 

c h vtl primi interfe^ alttrutr§ 

f k exiftenfe primo . Dico mter 

1 bos 9 aut quoslihct bis propor* 

tionales nulhs exbiteri pojfk 

medios proptrtionales fivt im^gros , five fra^ 

ihs. 

Demcnfifath . 

C"^ Adant , fi fieri poteft 9 interlC, ScZpfi» 
y mb medii proportionftles integri qao* 
^mque numero 9 puta tres a^h^c. Qpia ergo 
inter X , Z inter fe primos cadunt tres medu ; 
ietiam per ix. Lib. vii. inter ipfos , & uniu- 
tem totidem medii cadent djt^f^iig^b^k. 
Ergo per xi. Lib. ix. quilibet mediorum d^ t^f 
netitur X^ 6c qoilibet ipforam gf b^k metitur 

. Zyquod 
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Z, quod eil abfurdom , cum alicrnter datorum 
X j% ponatur cffe primus . 

GadamdcindciDerX, Z, fi ficripotcft, 
mcdii proponionalc? fracSki a* , ri , ef. Rcvo^ 
ccntur tam intcgri X, Z ^ quam fradh mcdii ad 
&ai£tioncs ejufdcm nominis 
o^,/^,iwp,wf),y^^Eruntigi- a c c 
tuf ctiaro hst continui pro- Y _ 
ponionales . Quia vcro ha- b d f 
rum fra<Slionum communis 
cft nominator p , crunt pcr o 1 m n s . 

Thcor. VL C. IL L. II. nu- 

nicratores«^/^w^»,f ipfis P P P P P 
f ra^nibus proportionaics ; 
ac proinde ctiam ipfi o, /^ m^ n, s continui pro- 
poftionalcs crunt . Igitur inter cxtrcmos <?, & 
s cadtmt mcdii proponionalcs imcgri / , 1» , ti .- 
Scd quia pcr conftrudHonem X, 6c Z dBquamur 
fra^s cfy Ufp^ erit X, ad Z, ut fradlus (n> eft 
ad (tsi£kvmfp , hoc cil , ut ad ; . Qjiarc cum 
inter Oi S^s cadaat lAtcgri proponionalcs mc- 
dii / , m , » , ctiam imcr X , & Z cadcnt pcr 
VI 1 1. Lib. VIII. totidcm mcdii proportionales 
intcgri , quod ficri non poffe , jam oftcnfum in 
primlpanc. 

Eodcm difcurfe pcr VIII. L. Vm. dcmon- 
ftrabiiur , proponionalcs mdlos rcpcririmedioi 
intcr numcros quofcumquc jam cidtis propofr 
tiooalcs. 

PROBLEMA 1. 

INter duos datos numer&s mummedium fro^ 
fOTtionakm invenire . 

Cc 4 Dati 
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ati nttmeri fe iovicem mulcipliceat . Pro- 
dttdtiradix quadraia elt mediusquaefiius . Qjiod 
fi produdfais non fic quadraius , Prc^lcma c& 
impoffibile » uc pacet ex Theor. I. 

P RO BLEM A II. 

INier dws datos numBr$s ^ quotcumque mi^ 
dips propcrtianales exhibere • 



• 


A 


B 




I c 


d 


e 


f 


I R4)c 


R4)d 


R4)e 


R4)f 


A R4)m 


R4)n 


R4)p 


R4)$ 



Dati fint numeri A , B . Maior B dtvidatar 
per minorem A\ Sequotiens fit c . Inftitoatttr 
progreflio geometrica incipiens ab i , & - per 
terminos uno plures ( unitate non computati ) 
numero mediorum quaBfitorum : ut fi cupisduos 
medios » progreifio continuetur per terminos 
tres ; fi tres medios , per quatuor ; & fic dein* 
ceps . In exemplo appofito progreflio conftat ^ 
prscer unitatem » quatuor termmis c^d ^e ,/, 
quia petuntur tres medii . 

Ex hifce terminis extrahamr radix cubica , 
fi petantur medii duo ; radix biquadrata ^ fi 
tres ; 8e fic deinceps . In exemplo noflro , quia 
petunmr medii tres 9 ex i , c^ d ^ ^y /extfa* 
nanmr radices biquadrats , quae fic exprimun^ 
mr : I R4)c R4) d R4) e R4) f . Ducantur 
deinde hst radices in A minorem datum y ut 
fiant A R4) m R4) n R4) p R4) s . 

Dico y inter duos datos tres medios efle R4) 
|n R4) n R4) p , fi quidem numerii» , n ^ t> fint 

hiqua* - 
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biqaadrati : fin ver6 , Problema efle impofll^ 
bUe : 

Demonfiratia^ 

QUoniam i^Cjd^t ,/fanc per conftr. con^ 
tinue proportionales , etiam radiceseo- 
mm fimUes i , R4)c R4)d R^^e^R^)^ 
continue proporcionales erant . Atqui A has 
moltiplicans produxit A R4)m R4)n R4)p 
R4)s . Ergo , per XVII. VII. etiam hi produ-» 
^ erunt continui proportionales ; ac proinde 
inter A , & R4)s invenci funt tres proponio* 
nales medii R4)m R4)n R4)p. Quare.^ ^ 
fi oftenderimus Kc^ squari B » liquebit pro« 
pofitum. 

Quia per conft. i , r , i , r , /funt continu^ 
proportiouales , erit per VIII. Lib. IX. quartus 
/biquadratus radicis c . Ergo c cft R4)r • Jam 

A B 
I c d c f 

1 R4)c R4)d R4)e R4) f 

A R4)m R4) n R4) p R4) s 

ouia A dividens B fecit ouotieotem c , ergo A 
GUiSlus in c producic B . Qjtiare cum c fic R4)f ^ 
eciam A du(5his in R4)f producec B . Sea A 
du<5^us in R4) f produxit R4) s . Ergo R4) s 
cA B . Incer A igitur , & B medii funt inventi 
trcs R4^m R4)n R4)p. 

Quod fi numeri m^n^f non fintbiquadrati; 
eorum biquadratas radices R4)m R4)n R4)p 
niillis poterunt numeris integris , fra(5lifve ex- 
plicari , ut demondratum eft Lib. III. Cap. 

VII., 
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VIL ; ac proindc impoflibne era 
Prd>leiiiatis . 

C A P. VIIL 
Dc OmAinatkmhis ^ ^ Permurationi^ . 

HOc Capite , qood ad progreffiooes qoafi 
quxviam appeodix eft ^ Arithmcticain^ 
had^nus explicaram 9 ac demonilratam coo- 
cludo* 

Qliiamvi» voces \\ht combinatio « & peram* 
tatio promifco^ poffint acctpi 9 vifum eil luc 
tamen eas diftingoere honc in modum . Dator 
fit certus rerum numenis « exempli gr. i o lit-« 
ters . Si quasratur quot ex his 10 litteris habeci 
pdBnt diverfi binarii litterarum « & qnoc cli- 
verii ternarii , & fic deinceps , dkentur qnam 
omnes combinationes direrfa? litterarum 10 , 
quarum fingula^, & fempcr minori conftant 
rerum numero , quam is , qui datus eft, & nul* 
la rem eamdem bis continet , & nulla habet 
omoes res eafdem cnm ulU alterS. Qjiod fi 
quasratur, quories loilla^datas lineras mifceri 
interfe poilint (ic, ut femper accipianturomnes 
folo ordine mutato, dicentur qua^ri permnta* 
tiones omnes 10 lirterarum . 



E 



PROBLEMA L 

X dato numero rerum combinatumcs cmnet 
reperire • 



Denmr excmpli gr..8. linera^ a^ h^ c^ i^ ^/, 
S^b ^ Prima a combinetur cum fingulis ipfam 

fequen* 
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jfequcntibus , nimirum cum *, Cj i, e^f^ g^ hj & 
proven:enc inde cambinationes binanim di- 
verfaB 7, nempe i\ ^;, ai^ ^j}fj ^g^ ^* . Se- 
cunda i. comliineiur cum iingillis ipfatn fe- 

3ucnribus , ncmpe cum yd^e ^f^g^ hy 8c flc 
einceps (ingute Jaianim cum omnibiis ipfa$ 
fequencibus combinenmr : provenienc diverd 
binarii omnes » qui cx daco licterarum numero 
haberi poiTunc • 

Q,uoa (i iingulos binarin diverfos jam re- 
percos combines cqm (ingulis litceris ipfas eon- 
lequencibus , prodibunt omnes divetii ternicr- 
nes, qui haberi poflrunt ex dato numero litte^ 
rarum • Ex. gr. Dinariorum inventorum pri- 
mus ab combinemr cum iingulis litteris ipfonx 
fequentibus y qus funt Cyd^ejfygjh^ prove- 
nient terniones c^c , abd ^ abe^ atf^ abg^ abh . 
Sumatur jam alius quivis binarius cfi littete 
hunc fcquentcs func gj h; hic ergo dtt ternio^ 
nes cfgycfhy non plures . 

Cambinationes 8 litterarum 

a b c d efg h . 

Bimrii diverit «8. 

ab9ac,ad,ae,af,ag,ak 
bcibdjbe,bf,bg,bh. 
cd,ce,cf,(^c£ 
dc^dfydg^. 

Tcr- 
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Temiooes diyerfi $6. 



acd,aqe,acf,acg^c] 
aef^eg^aeE 



adcadfyadg^i 



atKvM^abe^abf^abj^abh. 

af^afn. 

bod,bce,bcf^b^^bch« 

befjbegjben. 
bfebfST 



s: 




e^cdfycds^cdh. 
cef,ce£,ceh. 
cfg^cfn. 
cgh. 

def^deg^eh. 
dffodfh. 
dgh. 
efg,efh. 
cgh. 
fgh. 



Quaterniones diverfi ja 






abcd,abce,abcf,abcg,abcL 

abde«abdf.abdg^bdh. 

abef«abeg,abeh. 

abfg^abfh. 

abgh. 

acde,acdf^cdg^acdh* 

aceftacegyaceh. 

acfg^acfn. 
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acgL 

adef,adeR,adelL 

adf^dfE. 

aeij2,ae£b. 



bcde^bcdf^bcdgtbcdlu 
bcgn. 



bcef,bcegjbc 
bcfg,bcfn. 



bdffebdfS. 

bdgh. 

beig,befh. 



bdef,bdeg,bdeh. 

begh. 

bfgh. 

cdei,cdes,cdeh. 

cdfg«cdfn. 

cdgn. 

cerg,ccfh. 

cegh. 

cfgh. 

dtfdydcHL 

degh. 

dfgh. 

cfgh. 



Rurfum ^ fi omnes ]am inventi tomiones 
corabiaentor cum iineris ipfos fequencibus , 

{>rodibunt omnes quaternioBes diverfi poflibi- 
es. Et fic deinceps . 
Rado httjus conftnidtoftia per ie iatk eft 

niani* 
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inaniieila . Ad pleniorem pono uuelligentim 
toiii2s meihodi 

Obferva I. Si ex datO rerum mimero c» 
pianmr duo numeri » qui fimul componmit ip- 
fum datum numerum ^ eorum combinauoiio 
func asque mult^ . Dentur 8 licteras , Sc ex nu- 
mero 8 fume i, & 7, quas (imiil efficiunc 8, po- 
terunt ex 8 fumi oAo diverfse unicaces, ac pro- 
inde etiam 8 diverfi litteraruin feptciiarii . 

Rurfum ex 8 cape x » & tf 9. qux junfta effi- 
ciunt 8. Mechodo jam traditi ex 8 Utteris faa- 
bentur combmationes binarum diverls 18, 
tocidem ergo erunt eciam diverls corohinicio- 
nes fenarix . Sumantur ex 8 rurfum ) > & 5 f 
quorum fumma cQ: 8. duoniam combinaciQoes 
ternarias diver£e reperiuncur 56 , eiiam totH 
dem erunt diverfs combinationes quinaris • 
Quse omnia funt manifeila confideranti . 

ObfervalL Qjli6 numeri» &CQodum qpios 
fit combinatio j utrimque magis accodum ver- 
fus medium , eb plures exhibent combinatio- 
nes . Sic ex datis litteris 8 plures habentur bi- 
niones , & fenarii diverfi , quam unitates 9 H 
fepcenarii ; icem plures diverfi terniones ^ & 
quinarii ^ quam biniones ^ & fenarii 4 

ObfervallL Cum numerus rerum datu eft 
par ^tunc illius femifiis maximum dabit nume* 
xum combinationum , ut cum litterarum qh- 
merus datur 8 ^ fi litters combinentur quater- 
iix, habcbitur maximus combinationum nu- 
jnerus , 

, Cum vero numerus rerum datur impari 
xunc duQ numeri contigui 9 quetrum funaoia fa- 
cit <}atum xiumerum reruim , exhibeet maxi- 
imim miBKrqA CQ|fibti»t^^ ITlfiileatur 

9 litte- 
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9 Ikterar , namcri conugui^ quorum rumma fa^ 
ciac 9 9 funt 4 , & 5 . Q^iare £ litterds com- 
bmenturquaiernae , vel quinas ; maximus ha- 
bebitur numerus combinationum . 

Qiioniam vero ex meiiodo jam tradit^ fciri 
nequit combinationum Jiumerus ^ ii:{i fingute 
cxhibeantur , rcgulamadjungocx Pctro Hcri- 
gono , oua facile is mnoiBcfcat • 

-R^^. Datus fit rc- . 

rum numerus ^ ^ & a ^ T 

alius co minor :. , fe* 8.7.6. JJ^^ S^ 

cundum quem res f.z.i. 6 \ £ 

datsB iini combinan- b e 

dm. Inibtuaniur duse 

progrdlioncs Ariihmcticas per fubdu(5lionem 
uniuiis a numeris datis ^ 9 A, tot tcrminorum^ 
quot minor^ habctnnitaTCs . Tumnnmerus c^ 
gcnitus cx multiDlicatione tcrminorum majoris 
pragrcifionis^ oividatur per numerum ^ pro* 
du£^um cx multiplicaLionc tcrminorum j>ro- 
grcflionis minoris . Qjuoticos crit quasuca^ 
combinationum multitudo , qusc haberi po- 
tcft, fi res datas fecundum numerum ^ com- 
bincniur . 

Qjuod (i lubeat fcire in qiiotcombinationibus 
TCs iingulas reperiantur , multitudinem combi-* 
nationum duc in numerum^ fecnndiun qucm 
rcs funt comhinatas ; produdlum divide per da- 
tum numerum rerum : quotiens oilcnaet y in 
quot combinationibus unaquacquc res repe- 
riatur . 

Appofui cxemplum liomm omnium in lit- 
tcriso: 1,*, Cf d.j9yf^g^h. Ex his divcri! 
habcntur binarii 18 , terniones j6 , quaternio«< 
nes 70 j qainarii 56^ ^ fcnarii a8 y fcpicnarii 8 ^ 

<1^ 




PR03LEMA IX. 




*.*.r.^,^ 



/-r, r,r, «. 
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fint 9 feu casdem ; ut fi detur hasc vox IgnatiuB 
8 lineris conllaas , in qua duas litteras occurrunt 
easdem , nempe i » permuutionum nttmerusin« 
venietur hac reguU, cx a Xirchero noftco^if^,^^ 
deprompia • mufurg/ 

Numerus fmmtatiimwn totius Jividatur pag. 5. 
^^ mimmim permutationum , quas fubire fof* 
funt resfimUes ^ quotiens dabit quafitum . 

LittersB 8 hujus vocis Ignatms , fi omnes efl 
fent diverfo , admitterent permutationes 40 , 
}io • LJtteraB easdem funt % . Porro i permu* 
tationes admittunt duas . Igitur 40 , 310 divi- 
dantur per 1. Qfiotiens lo, 160/dabit omnes 
ordines diverfos poflibiles 8 litterarum 9 quibus 
coaftat vox ' 




Corollaria . 

I. T TOmines 10 poflimt men& accumberc 
ri plus f qvMH termiUionefies , iic uc 
numquam fit idem ordo accumbentium . Re* 
rum qnippe 10 ordines diverfi funt | ( <(z8 , 
800. 

IL Mille milliones Scriptorum 9 mille anno- 
rum miUionibus , non fcribent ^mnes 24 licte- ^ 
rarum alphabeti permuutiones , lic^t finguli 
quotidie abfolverent- 40 paginas , auanim una« 
quasque contineret 40 diverfos orqines littera- 
rumi^. 

Id breviter ficoftendo. Quoniamunus Scrip- 
tor uno die fcribit 40 pajginas , quanun finguue 
contineant 40 ordines diverfos litterarum 74 i 
^tt^Slis igitur 40 in 40, fiunt diverfi ordines 
1660 « auos Qno die fcribet Scrtptor uous. 
frgo fi demus anno dies x66y hoc eft plures ^ 

Dd ^juam 
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^ttam €1 debeanmr , fcribet Skrriptor unus aimo 
uno 14 litterarum ordines , five purmutationes 
^85 , ifbo : fit enim hic numerus ex itfoodu^ 
in ^tf^. 

Annis igitur i, 000 ( 000000 ), hoc eft miUe 
millionibus annorum fcribet unus permutade- 

A 585 ( ^ooooo ( 000000 
B, $%^^ foo ( 000000 ( 000000 ( 000000 
Ctfio, 448(401, 75j(aj9,439(j(Jo, 000 

aes diverfas A : hic enim numerus oritur ex 
585 , doo dudtis in i, 000 ( 000000 , Quare {| 
mille annorum millionibus Scriptorunusfcribat 
permutationes , feu ordines diverfos A ; Scrip* 
torum mille milliones eodem tempore , vide* 
licet mille annorum millionibus ^ fcribent lit- 
terarum 14 tot permutationes diverfas , quot 
fiunc ex i , 000 (000000 , hoc ell mille qiil* 
lionibus , du<ftis m A . Nuiiicnis vero pcr- 
mutationum , ex hac multipiicatione geni<« 
tus , etl B , qui adhuc m.nor ell numero 
C , defignante permutationes omnes 24 lit« 
terarum , 

III. Ex problemate eodem reperientur 
omnia Anagrammata poflibilia nommis dari . 
Quod fi ftliqu^ littera? in nomine dato finc 
esdem , adhibenda infupcr erit regula fuperiis 
tradita . 

IV. Ut habeantur omnia vocabula , qu« cx 
litteris alphabeti 14 cgiicinnari poilimt , opar* 
tebit per Probl. L omnes «4 liticrarum com« 
binationes binarias , temarias , quaternarias , 
quinarias , fenarias , &c. exhibere ; & prim&m 
fuidem combinationes omncsftridle acceptag, 

de 
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dc quibus agitar in I. Probl. ^ quaef non foiiini 
«dnoes inier fe diverfa^funt , fed eriam nullam 
litreram bis coniinent : deinde vero etiam eas 
onmes , in quibus litteras una, vel plures fa^iua 
recurrunt , quarum inventio ex prioribus fatis 
eft manifdta « Tum stth combinarionum (in* 

f;ularum litiera;^ per ProhL n. (Uvetlimode in- 
iiper erunt permutands toties, quoties poflimc 
Ex omnibus illis tum combinatioaibttt ^ tum 
permutitionibus numerus voc^ulocum ingens 
quidem flle « & prope immeafus « fed tamen 
ceciw» «itqttcdeicrtniiiatusprocre^biiiir. 



F I N I S 
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Qua Tbeoria , (Sf 'Prax/s Kritbme' 

tica etfom tn Figuris 

demonftratur . 

4 

HIc epilogus eft minhs in Tyrononi 
eruditioDem , qukm in Eruditorum 
gratiam , feu potiiis in hujus Arith- 
meticas. complementam., ac ornft* 
mentum . Cum enim quamor illius partes praB- 
cipuas 9 fcilicer additio , fnbtra<5lio , multiplica^ 
tio, & divifiofuper librisipfispraepofitis» iU 
lorumque Prolegomenis totaliter fundentur, 
&alibris poftpofitis admodum perficianmr: 
nunc reftat , ut pars ejus quaslibet figurS aliaul 
^eometricl. , iifdem principiis demonftrandi , 
m ppftremum adornetur . 

A D D I T I O . 

TK I < T^AtaJinttriangulaJhnidaddenda^titfuni-' 
p]?, I^ ma/it triangulum datis afuale . 

Si triangula data fint ina^qualis altitudinis , iit 
ABC,CDE,EFG;ad aqualem altim- 
dinem funt reducenda , ut patet ex figura^ co|i«> 
ftruAione , quas pendet ex primis Geometrias 
dementis Tyronibus vix ignotis . Hanc tamdn 
praxim, adfaciliorem hujus axiomatis intelfi* 
gentiam, h\c apponemus . 

Sinc igimr triangula A B C , E F G , ad al- 
cimdinem C D E reducenda . Ad altitudinem 

CDdu^ 
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CD ducatur parallela HL cdntra bafim AG/i:^ p. ] 1. 1. 
poftca linca CB producatur in H o , undc du- J ' . 
caiur linca HA : & duaa ipfi parallcla I B dc- J P^""'- 
tcrminabit pun6lum I , cx quo auccnda cft linca *• • * • 
IH , quag triangulum IHu pcrficit , illudquc 
triangulo ABC aequalc c conllituit ad akiiudi-c p. jj.l. 
ncm rcquifitam . «. 

Ad camdcm altitudincm rcducctur triangu- 
lum E F G , fi du<fta linci L G , & ipfi paral- 
lclS FK: , ducamr cx pun^lo K linca KL , quas 
triangulum fC L E pcrficit , illudquc triangulo 
E F G ajqualc conltiiuit ad aJtitudmcm rcquifi- 
tam. Dcmonftratio ut fupra • 

Scd ficut duccndo iincam EH y triangulum 
I H E cft SBoualc triangulo A B C -h CDE ^/; d p. 57. l, 
fic ctiam dueminc^ KH^ triangulum IHK\ . 
cft«qualc A B C H- C D E h- ESF G . e Axiom.z. 

Qjuando autcm triangula funt aliitudinis ^ i^i^^ 
osqualis ^utlHC^CDE^ELK: bafcs co- Tabula 6. 
rum I C , C E9 E K componantur in re6bm li- Fig. i. fic 
ncata , cui parallcla H L ducatur in fummitatc z. 
angulorum ; tunc fi ex cxtrcmitatibus bafis gc- 
ncralis I K ducantur duas lincae ad quodlioct 

i^undhunlincasparalicIaeHL, ctiam adangu- 
um datum ^ ut ia 2da fig. CP, conftitucnt trian« 
gulum , I H IC n , five I M K a^ualc trian- n. Flfc.i. 

gulis datis fimui additis . op.iJib.^ 

Fig. %. 

Dmonfiratio. 

HJEjc praxis a Tyronibus fi attcntc , confi* 
dcrctur,fufficicntcrillispatebitcxprin- . . ^ 
cipiis a m hoc opcrc conrentis : fomnia eaim ^ ? . - 
triangdi IHC -f- CDE -^ ELK femcl con^ j '7 '• 
tinetnr Ui triangulo I H fC , aut I M X . D^nir. 

Dd I Vt 11.14.1 /• 




4n ARITHMETICM 
Ut camen^eritioribiis , oiii rigorem ^taimr 
# DcCu- ^'^ demoiiitratiunis poftidam 9 fiai £&us ; i^ 
guil. quentem ^ hic ad)uiigiBiitt ^ de qoa confuU 
e pag. a. poicft Geomeaia fupra c citau. 
Tabulatf. ^ £ JCH eft TOuate E L K, per Pn> 

Fig.i. / pofit. XXXVIL lib. l 

EHCefta^uale CDE» pereaiD- 
dem» 

Fig.i. ErgoCHKellMtuIeELK^-t-GDEfpcr 

ax. ILLib. I. Sed I H C eft etiam &a aeqttafe^ 

IHC , per idem. Ergo IHKeftKquar 

lelHC -»- ELKf-CDE. Cam auEcm 

per conftradtiooem» iive per traofmHtatiofiem 

figurartim , quam primo faj^fuimas etiam 

lyrooibus vix ignotam , I H C fit moffii^ 

ABC> fic E L K etiam «quale EFG: evi> 

dens eil , quod fi criangulam J H K « « auc 

« |«fi:- ». I M K /» fit aequate IH C -*- E L K -H C DE 

p ^K* ** triangidis cqnalis akitodinis ^ ui demonftra^ 

"*•'• tnmeft; crit etiam «quale A B C h- C D B 

-t- EFG triaogiia maMualis dtitncbw . 

HKD. ^ ^ 

PROBLEMA ALTERUM« i 

TRiangulum fit triaagulo addendmf 9 ^ 
Jummajtt Paraltelogrammum > vel qtMr 
dratum . 

Tabula7. Si ttiangola fint «que alta, ut E D A » 8c 
Fig- 1- A 1 6 , ad dimidiam partcm bafisfiat Fatafle- 

logrammum B C R G ad.eamdem akitudtnem» 
Pig.a. & erit ipfis «qaale . Si verb triaogala aon fiui: 

equi aka ^ ut DEF » Sc F G H y ccroceana ad 

cam- 
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eaiDdem akitudincm , iit fupra , 8c ui bali coin» 
inuDifiat Pai altelogrammum addimidiam al« 
titudiuem . Si autem etiam in quadratum mu<< 
tare deiideres hasc duo trianguia; confecSium 
ex iis Parallclogrammum revocetur adquadra- 
tum . Sit nerape Parallelogrammum H I K O Fig. ». 
«quale trianiiulis D E F ^ Jb G H . Froducatur 
lams ejus HO m M , ut OK fit osquaie O M ; 
defcnba.ur fup?r H M femicirculus » & a pun- 
<Sto O erigatur perpendicularis O Q, cujus qua- 
<if amm O Q. P N erit ^quale Parallelogram- . 
mo, &3 per confequens triangulis datis • 
' Eodmn modo fieri poteft additio omnium 
ipecierum figurarum 9 & iUarum transfor^ 
matio in quaslibet figuras additis diverfas , & 
ad iQagniiudinem requifitam , aut convemen- 
tem . Cum autem hanc maieriam feparatim ^ 
Dco juvante , fimus brevi tra<5hturi ; . aUquod 
illius fpecimen ad rem prefeniem potefl iuffi- 
cere , iive m additipne » five in aiiis Arithme-' 
ticas partibus , 



SUBTRACTIO. 

Aium fit triangulwn a triangulo fuitrom 
hendvm ^ ut maneat triangulum . 



D 

« • 

Triangulum DEI fubtrahendimi fit cxrp^. j^g 
BAD, St fint «que alta a , transferatur bafis ^ p^^ , ' 
D I in D , 8c ducatur A O , tunc OAD crit *** 
asauale D E I a ; 8c manebit pro exceiTu trian* a p i.I.vi. 
gulumBAO,^ * Dcfia! 

. Si vctb triaogula noa fint sequi alta , ut4- 1* vn. 
BAC, CDG; revocetur C D G ad CFH , & p. 4. 

8c fa<5ll fubtradlione , ut fupra^ remanebit^^l^^- 

D d 4 pro ^^^*' 
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pro exceSa triangulum B A S . Demoiiftiatio 
patec excon&r.j & ex praec Prohlciii. 

MU LTI PLIC A TIO. 

T^Emr quadrattm per quemlihet numerum 

dum 9 ita ut duplum 9 triplum , uuadruplum 9 
^/ic f» h^mtummultiplum cofifiituatur . 

Tabula 9. Sit quadratum A B C D duplom conftitDcn- 
dum . Sumaiur diagonalis A C 9 & ducatur 
lineailU iimilis ex A in E , & in G ; exifide 

4IP.-II 1 1 pc^^P^^^^^i^^s^F 9 F G jquadracum AEFG 
'^*^ " ' erit duplttm quadrati dati A oC D . 

Q^od fi idem quadramm A B C D & triplum 
coniliLueadum ; fumatur linea BG , & anca- 
tur ex A in fC 9 & in I ; exmde per paralleUs 
XH9 H Iquadratum AKHI triplum ertt 
quadrati daa A B C D 9 quod eodem modo 
quadruplum, ^um» tfum^ 7um 8cc con« 
Iticuetur • 

Si per 9 fic mukiplicandum ; fumatur linea 
4 9 & 5 fi ve V N 9 & erit latus Quadrati re- 
quifiti AKMT. Siper 13. linea^, & 9. 

Si per 19 ; linea 69 1^9 fcu QS conmmet 

latera Qjiadraci A Z X Y. 

Si per 38 ; Diagoaalis Y Z erit latvs Qpa- 

. drati A B C D per 38 multiplicati ; & fic in 

* Dcfai- infinimm 9 quod admiratione dignum Tyroni- 

47 l ^ ^^ apparebit . 

def tf \\ Mmtiplicatio Quadrati fieri poteft alio modo^ 
7. ax. t %. cujus demonftratio a cadem eu 9 lick conlbu<^ 
s. 7. i. y.iStio^diveria. 

^ Tabula 

»0- DI- 
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DEtur circulus ADCZini% partes divu _ 
dtndus. Tab. lu 

Ducatur linea D C ad quartam parteitu 
ciradi , 8c dividatur in duas part^s a^uales 
per perpcadicttlareaa B £ 9 qus erit femidiaf- 
taciercirculiEOKFR. 

Poftea ducacur linea R O , cujus media pars » 
feu perpendicularis (2? erit femidiamecer 
circuli OyrS. Sicque «x lineisIN, HM, 
G L fianc circuli : tunc in circulo divideudo 
cront quinque circuli , quoruoi 

REOKF eft i CircoU dati ADCZ. 



QPYS I ejufdem 

4 

iMrrT i 

HLuV I 

I 

Gdee ■^circuliintotpartes 

3x dividcndi . 

Demooftratio eadem eft ^ ae praBcedemtft 
FroblematiS) & eil fimili admiratione digni& 

fima. 
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iima^ proptcr mirabilfs cifcuU ad quadratnm 
rationcs , ncc non trianguli ad atrumqac rcU- 
tioQcs • lUas t^tur bcecvolo ^ 8c crudico Lc- 
<Slori fpcculaodas rclioquimus in uUimS figurl 
hic appofiil a , quas tamquam cpiionic hujus 

M Tabula. ADpcodicis , toum hlam AriibmcncafO , um 

juiuma. TJbcoricaiBf quam Pra<%cam fa^ciicr cora> 
jubit 9 ficqac cjus demonllraiio b, m modofii 
CoroUaril , huic opnfado fincm paciiori»- 

Jf Dcfai- pouct . 

JJ^^ihcrs, . Demmfir^, 

1]Ti4Cft. ftd II , €6 Quadmnm AC dt 

Tabula fic ctiam AC cft ad DC ^ . Inde fcquttor AC 
lUltima. cffiiadDC9Utquad.ACadCir01d.ABC-. 
^ Archi- Et ut A C cil ad D C ; fic ctiam Qjiad AC cflc 
?,'J;f6i-.adQuad.BC^. 

i? Euclid ^^6^ Quad. AC eft ad Qjiad. BC , ut Quad. 
lus AC cit ad CirctiL A B C r . SubL Quad. AC 
d 19M.6. j^qual, Quad. A C , 

^ ii- ;. Sicque Quad. BG aBquate cft Circul. A B C 
/ 9'iH'f' ScdQuad BC eft aequale Quad EF ^. 
f * coil grgo Quad. E F ctt aMoalc Circul A B C A . 

iuQli ^^^ «i^°^ PP^ XXXm & XXXVIIL Lib.L 

Euclid. poteft dcmonftrari Triang. MLN cfle 

.squalc Quad. EF , & triang. GIH cflc aqualc 

Triaag. MLN ; ficque Quad EF cflc a^uale 

^p'* A^- Triang. MLN i. Sed Qjiad. EF eft aMualc 

inr (h Circul AB C * . Ergo Triang. MLN aequalc 

pra .cil Circ. A B C /. Q. E. D. 

i Axji. 1. Cqm autem Qpad. EI F fit ctiam aequale pa- 

a . raUelogrammo M N ^ . Inde fequinir , omnes 

^ ^J'^» hujus appendicis figaras in hac ultiml Tabuli 

ctm c^dcm proportione cojiiiocri . Q^od cft 

jtitfjori fpectiUtiooc dignifllmum 9 ideoquc fub* 

Uvmto opcrc plcnihs pjstra^aodum , 
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PERMUTATIONIBUS, 

E T 

COMBINATIONIBUS. 

DOdlrinam de permutationibus , & 
combinationibus utiliffimam dTe, 
tum in rimandis naturae arcaftis^ 
c&m in Civilis vitas ufu 9 neminem 
latere arbitror , nifi quem fugiat , infinitam va- 
rietatem , qvat tam in naturas operibus , quiun 
in MortalJum adlionibus elucet , non aliunde ^ 
quiunex diverfa partium permutatione » aut 
combinatione ori^mem trahere . Notum quip- 
pe eft j qukm difficile fit , modos omnes recen* 
fere , quibus res plures , ad effir<Shun aliquem 
producendum concurrentes « iimul permutari 
poffiint, aut combinari. Qjiin etiamaicipoteft^ 
nuUum elle vitium , in quod Homines , vel 
maxime prudentes , frequentiiis impingunt» 
quamquod vulg6 dicitur imperfedla partium 
enumeratio . Itaque dodbrina iUa 9 quas huic 
oaedeiur defe£lui 9 docetque enumerare modos 
omncs , quibus res plures fimul permurari pof- 
funt , aor combinari , merito fuo ntiliffima ceo" 
fenda eft . Q^ocirca non exiguum opera^ pra>- 
tium fa<^urum me effi: arbitror , fi aoArinam 
iftam de permmationibus , & combinjitia^ 
nibus , leviter a Tacquero traditam , in Tyro* 
num gratiam pauUo tufiiis in hoc opufculo ex« 
pbnam • 

CAP* 
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De Permutatumfbus\ 

|U« , aut plurcs res dicunmr intcr fc pcr- 
routari , quuro ica quidcm pcrroifccntur , 
m cidcm rcruro fbrvatl roultitudinc , ordo 
fiiufvc tanturoroodo intcr iofas pcrmutctur . 
Qfiz ratibnc diccntur qusri ouarum « ;iot pln- 
rium rcrum pcrroutationcs oroncs , quum qus- 
titur quoticsrcs ilke pcrroifccri poffint d ratio- 
BC , ut oronbtts fcmpcr acceptis $ folus ordo 
fitufve mutctur . 

Jafn duarum rcrum (Hverfarum a^ Sc h du 
cfle pofTunt pcrmutatioocs divcrfae . Quippe 
vcl a prseccdit , & fcquitur b ^ critquc permu* 
tatio ttna { vcl vicifliro a fequitur , 8c praccc- 
dit^ eritque perroutatio altera . Qpuroque cx 
tribus rebus aiverfis aybfC inierea ac una pri- 
mum obtinet locuro , reliquse dxm hrs pomint 
permutari ; crunt triuro itlarum rcrum diver* 
laruin ter dus , hoc cft fex diverfs permuta* 
tioncs . Atque ita quoquc fi quatuor cxtitermt 
res divcrfa^ j\b^c ^d ^ quia diiro una primum 
tcnet locuro , trcs rcliqua? fcxies ordincm va- 
riabunt , ficnt illaruin rerum: peirroutationes 
oroncs divcrfas quatcr fbx hoc cft viginti qua- 
tuor . Proindcque generalitcr nuroerus per- 
mutatioauro divcrfarum , quas plurcs res di- 
yerfaET fubire poiliinr , totics contincbit nume* 
furo permutationum 9 quas recipiunt res ona 
pauciores , quot funt unitates in ipfo rerum 
numcro . 

Hinc datis quotcimique rebus diverfis y fad- 

le 
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le crit numenitn omirium permutatioiiiim S^ 
ver farom inventre . NnmQruspamouepermu^ 
ratioDum ^ quas plQres res diverfj^ lubire pof-« 
funf 9 tooM continet numertim permutatiofiam^ 
quas recipitim res una pauciores , quot funt 
Hcitatcs in ipfb r«um nomero . itaque (i datuf 
Tcrum sumeros muttiplicetur per numerunt 
permutationiim ^ quatf fcdfMunt res una paucio- 
res , faabebitur permucationum iumerus quasfi^ 
tus . Jam ver6 duss res diverfae nonnifi aupli- 
citer poflimt permutari < Itaque ad habendum 
mimemm permuiationum, <iuas fufi^ipere pof- 
fuflt tres res divcr& « miritiplicari debet 2 per 
} . Atque ira ^oque multiplicandi erunc inter 
fe niutuo Dumeri 1 , } ^ 4 ^ ut faabeaiur nu* 
merus permutationum , quas fufcipiunt q^atuor 
rcs diveriaf « Q^ocirca generaliter fi omneir 
numeri poft nnitatem naturali ordine fe con^ 
icquentes ad daium ufque teitim numerum in* 
clufiv^ mnltiplicentur per fe mutu6 , produ' 
&um numerum permutatiodum exbibebit « 

Verumtamen (i in dato rerum numero res 
aliquas fint fim^les ^ five eoKlem , . boc eft una 
cademque res bis , aut fajpius recurrat; tunc 
Bumerus permutatiomim multo minor e vadet ^ 
Sed expofiti^ principiis facile quo<me ecit illum 
jfivrnire . Nam quum plures res fum fimiies ^ 
ex inter fe nonnifi femel poflunt permutari . 
. Unde orancs ilbe permutationes , qua^ orircn- 
* tur , fi res ilUe eflent diverfae , jam propter ca- 
rum fimilitudinem evanefcent . Itaque quum in 
dato rerura numero plnres res funt nmilcs, 
fivccaedem, habebitur numerus perrauratio- 
num oranium diverfarnm , fi numcrus permu- 
tationimi , quas fufcipcre poteft daius reruin 

'\ . iitttnc- 
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oamenis, fi omnes cflcnt diver& , divkkcnr 
pcr numenim permutacionum , qnas fubirc^ 
poffiinc res fimiles , fi ucique vefuc diflimiles 
confideffentur . Ita fi dacus rerum aameros fic 
5 ^ 6c in eo res eidem ter rccurrat , eric m 
Bumerus pcrmmationum diverfarum ; qoia fi 
dividatur iw numerus omnhim pcrmuiacio* 
num i>cr tf numerum permutarionum , qnas 
ibrcipinnc aes res tantummodo ; fict quoticns 
%o 

(Xuo fi nonnna ^ fed dus , auc plures res in 
in dato renim numero faspius rccurranc 9 ninc 
habebicur aumerus omnium permutacionuxn^ 
diverfarum, fi numcruspcrmutationum^quas 
fufcipere poteH datus rerum numcrus , fi om- 
nes eflcnt diverfo , dividamr per produ^him 
ex numeris pcrmutationum , quas feorfim re- 
cipere poflimt fin jnds res fimifes 9 quas fspios 
recurrunt , fccundiim propriam cujufcumquc 
multitudinem • Qjua rationc fi fcptem fint rCs 
permucandas , intcr qaas uda rccurrac bis « 
altcra ter ; numcrus pcrmutationum onminm 
diverfarum crit 410 . 

Nam fcptem res permurari Doflunt inter fe 

£040 modis diverus : proinacquc quia dus 
is 9 & cres fcxics inter fc pofliinc pcrmuuri , 
divifo504opcr i2produ6himcx 6 in x, fic 
quocicns 420. 
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« 

\ Df Ombh$atimibus fectmdum omiiis 

;; expimmtes . 

^ y^ombinationum nomine veniont renuiL» 
^ V^ conjun6lione$ , in quibus nulU (xdinis 
! litufvererum fervatiratione , tantiimnumenK 
coQfideratur , quo res daue iimul funt conjun- 
' gendas . Qpa ratione dicentur qucri omnes 
' combinationes dxvctfk plurium rerum data- 
I rum, quum quasrimr quoties ex dato lUo rerum 
I sumero bma? , ternas , aut quaternas ' accipi 
' poifunt fic , ut ipfarum unaai^ue numquam 
liimatur fepius , qUamfemel. 

Jam numerus » fecundiim quem res data^ 
conjungunmr, dicitur expoaens combinatio^ 
nis • Hoc pa<9io , fi res binas fumaniur expo* 
nens erit i ; fi tenw , } ; fi quatecnas 9 ^i 
atque ita deinceps. Scd res, fecundum hos 
exponeates junrae , dicunmr binarii, ternani» 
aut quaternarii ; vel etiam biniones , ternio* 
lies , aut quaterniones : 86 confequenter di-* 
cendac funt uniones ^ quando res fumuntur 
fingute : 8c nulliones , quum nuUa plane fli* 
mimr . 

Sed priuibuam de inveniendis combinatio-* 
iiibus fecundum datum quemvis exponentem 
agamus , tradenda nobis eft meihodus » qua 
inveniri poffintcombinationes fecundiimomnes 
exponentes con)un<Siim. Id itaque commod^ 
fieri poteii in hunc modum . Sunto combinan- 
6x modis omnibus litteras ^^ b ^ c^ d ^ &c. 
Fiant tot feries ^ quot litteras ; fed ita tamen ^ 

E e ut 
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m iii primi (tuc reperiatur fola littera ^ ; ia 
fecuadi b^ «ini f^Ia, tum c<ui]tta<SU, cim 
ipfa j ; in tertil e , prini6 (eorfim, dcindc^ 
\er6.coii)uii&i cumomDibosterminis praKe- 
deutibus ; in qpz^i d « fimiliter primo fbla » 
deiade verb addita terminis omnibus pracce*^ 
4uiuumi£riccim; aiquciudeiaceps. 

t 

b. ab. 

c ac. bc. aba 

d. ad. bd. cd. abd acd. bd abcd. 

Hac fiquidem: ratTORemanifeftnm eft , dats 
littcras omn^fariam , ae fecundJun omnescii* 
poaemes inter fe muttto combinari. Et quo* 
niaa litiera ^ <psd cujnfcjttc fcriei agmen* dodt ^ 
primo poBitur fob 9 demde udifecum affiunit 
terminos omncs prflecedentiiun fericfttm ; ma- 
ntfeilum Cil caam , in unaquamie fcrie uimm 
amplitis tcrminum rcperiri, quaminomnib« 
aliis feriebus amecedcntibus iimul : proindcquc 
termini didbrum fericrum progreflioncm geo» 
raetricam dnplam abunitate conllituent ; quan- 
do(^idem per oAcnfz a Tacqueto in Thcorc« 
mate XV^. progrcffionum geometricarmDy 
progreffionis geometricas dupke ab unttate^ 
eam qaoque natttram efle conftat, ut ftmu&a 
tcrmiirofrum quotltbet naitate au£bi fequentem 
terminum eTinibtat . 

Atqttchinc facile modo erk, omnes tcrmH 
nos illarum ferieruin in unam fummam coUi* 
gere, & confeqttentcr invenire combinatio- 
nes ferum datamm fecundum omnes amoncn* 
les coB}un<5fcim • Qpxim toim termini illi coOa^ 

tuanc 



mantab imitatc progreffioDera geometricaai 
duplam, & qdot Aini uniiaies in datorerum 
numero , tot lint feries eorumdem termino- 
rum 9 fatis erit in progteffione geometrid 
dupU , qux initium habeai abuniiaie , in uiium 
coUigere tot terminos , quot funt unitates in 
iMunero rernm dato« Sra totidem tenuini^ 

Erogreffionis geometricas dupte ab uoiute coU 
gentur in unum , fi capiatur terminus fabfe* 
quens ejufdeni progreffionis , idcmque unitate 
muidlemr : ob eamdem iUam propriecatem 
modo memoratam 9 quod in progreffionc geo« 
metricd dupli ab unitaie , fumma termmorunu 
quotliba unitate au6h fequemem termkiuni 
exhibeat« 

Et quoniam in jprogreffione geometrict 
dupll ab unitate nnufqoilque terminus inveni- 
tur, ii numerus binarius toties per fe fpfum 
mubiplicetur » qaoc cnm in proereffioiM ter«* 
mini prascedunt; habcbitur fuble<}uens iUe^ 
tcrminus, multiplicando binarium toties per 
& ipfum 9 quot funt termini pn&cedentes , 
hoc .cii quot funtnnitates in dato rerum nume« 
ro. Promdeque regula pro inveniendis com- 
binationibus omnibus fecundimi omne^ expo* 
nentes conjnnd^im talis crit : miikiplicetur bi* 
iaaciii3 toties per fc ipfum , quot unira^es con« 
tinct datus rerum numcrus ; adferatur deinde 
miitas a produdbo 9 erit<jne refiduum combi- 
nationum numerus qwefitus . Ita ii numerum 
rcrum datarum vocemus n ^ crit numerus om- 
nium combjnationum fecundimi omnes expo- 
ocnies conjuniStim a _ i , inieUigendo 
pro 2,» cam binarii poteftatcm ^ quam dcfi- 
finat numenis » • 

E c X CAP. 
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C A P. 1 1 L 

Ift OmUnatkmihis feeundim fingulM 

exptmenus^ 

^THaditSinethodo de uiveBiendis combioa- 
1 tionibiis fecnndbin omnes «xponentes 
conymAim , fequitnr , ut videamiis qua ra« 
tione inveniendK fint combmadones fecan-. 
^imiiineulosexponemes. Etquidem ex jpfa 
illa metnodo qua fupehori capite inventas fimt 
conibinationes fecundiim omnes exponemcs 
coniindlim , manifeifaim eft ^ litteram , qum 
cu)uslibet feriei caput eil , ad}un<Slam umcmi- 
Imis ferierum piaBcedentium cfficere ftfiei Caat 
biniones^ ad]un6bm binionibus efficere ter- 
•niones « ternionibus , quateriuones » atiHic^ 
ica deinceps : proindeque iii unaouaque lerie 
Aumerus combinationum fecimaiun datum 
quemvis exponcntem «qualis «rit numcro 
combinationum fecundiim ocponemem uniute 
iini mihorem , qus in prdBcedcatibus feriebus 
inveniuncur. 

Ex quo facile modb erit Tabidam conficere; 
4i\}x aa oculum ^nobis oftendat combinaaones 
lecuadtim (ingulos exponentes , quae in una« 
cuaqae ferie reperiuutur . Nam uniones in 
hngulis feriebus reperiuntur iinguli . Itaque in 
imaquaque ferie locounionHm unitas ipfa fcri- 
bi dcbet . Et quoaiam ia prima ferie » prsier 
unionem un^m , nulls alias occumat combina- 
tioncsy proinde in ed loca alia cifris funt re- 

Elenda • Sed coUcdbis ordine imionibus omni- 
usferierumprascedentium^ reperietur infc- 

cun- 



cnndi ferie xmxtm efle biDionero , doos in ter- 
tia, tres in quirta , atqne ita deinceps . Pari* 
lerque collectis binioninu , inveaittur nidUuni 
dTe temionem io fecufida ferie, fcd unum 
in tenia , ties in quarta , fex in quinta , decem 
in fena , 8cc Atquc ita quoque coUo^ tec- 
nionibos , cogaofcctur nullum ' elle quatemio- 
nem tam in fecunda , quJun in tenia fcrie , fed 
unum in qium , quatoor in quinta , decetD in 
fcxta, vigimi in feptima &c.Eodemqur ani- 
ficiooimies alisc con^inationes cujuKttinqHC 
fend potenmt foccd&v^ invenin . 
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ErCQMRINATIONIBm. 419 
Hac tabul^ oonftrudid , coofelrrcraus vuodb 
trcs cins propr ietatcs . PrinMi propriecat d! 
illa ipfa , pcr quam tabols cosftrodlioocnu. 
obcjnttimns, & cujnsopcnuUoiicgotiocadcm 
tabula io iafitiitiim potdt conciDUtri: oiiDiram^ 
<]nod qujlibct terminiis 10 miacpaqQe coUutaoa 
vcnicaii xcpucat {tmxm ofDnnim Jkpcriorttni 
praBccdcntis oolumnaB venicidb. Ex qtto fit^ 
ut ad invenicndum optatum qiiemaimquc tcr- 
minum in quaciimque coliimna verticah , fati^ 
iit in unum coUigcre omnes tenninos fupcrio-» 
res 9 qii fimt in ptdecedcnti «2>riinMM verti-^ 
cali. 

Scconda pix)prietas«fl: , qnbcT columiiaiiin» 
verticalium prima nullam habeat cifram in 
principio., fed unam fcctifida, duas tertia»^ 
tresquana, arquc ita deinceps . Ex quo fit, 
ut fi io iis columnis fumaotor termini »qv» 
multi, quorum mulcimdincmdefignetlitiiera^ 
a ; multimdo . terminoruin fignmcativorum ^ 
exclufis cifris initialibus , fit a in prima co- 
himna ^— . f in fecunda , a — t m terda , M 
-— t in quarta , atque ita de aliis . 

Tertia proprietas eli 9 quod in unaqua^rae^ 
columna vcrticali fi aliquis fcrminus (i^ninca* 
ti vus moltipiicctor per numerum tcrnuoonm 
iigotficattvomm , qoi eum prsceduRt ^ & 

Kodo^tum dividatur per nomeram tUius co* 
SKue ; hoceftper i io prima ooIuniBa » per 
^ in fecunda , per j in terria » atque ita dein«» 
ccps 9 C|uoticm fit fumisia ex pniecedentibua. 
terminis fignificativis . Undc facilc modo erit 9 
.teminDS qnaccninqiie cniufcumquc coliiian 
nas verticalis in unam iammam coUi- 

E e 4 . »t- 
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Sttmantur enim in unaqaaque coliunna ver« 
ticaii ab initio termini xqvkb multi , & defigoet 
eonira multitudinem littera a . Itaque ob fe« 
cundam proprietatem multitudo terminonuB 
figaificati vcmim erit a in primacduoma, «— t 
10 iecunda, a^% in tertia , a^i in qaarta»ac» 
que ita deinceps . Et quoniam in primaadnm- 
iia quifque terminus eit unitas, dengnahit in el 

a 

cadem linera a^ \d quod idem eft ~ noa 

t 

mod5 muldtudinem , ver&m etiam fiimiBani 
terminorum fignificativortun . 

Hinc porro , quia per primam proprie« 
a 
tatera ^ eft tehninus t qui in .feomda^ 

t 
columna proximi feqoitur , proinde^ 

a , 

SL^ mulriplicetur per a ■ i , 6c prodwftuni 

t 
dividaturper %^ erit per tertiam propriera» 



tem quotiens ■ (umma terminoruni 

i . % 

in (ecunda columna . Quumque fumma ifta fic 

terminus jproxirae iafeqiiens in tertia columnaf 

lieademiumma multipUcetur per a^%f 6c ^ 
j._/>. __ jjyjj^^m. pQ. j , erit quotiens 

-fnmma terminorum in tertia 

colnmaa : Atque ita quoque eadem fiuana 
a. a ^ M^a ^ %. a m^ | 

■■ temunorum erit ip 




i qnarta ■ columna , in 

I I . 2 . j . 4 . 5 

I qQiota colomna ^ 8c (ic in infininim : notando , 
pundb quaniitatflMis interjcdb continuam^ 

I caram quaoritatummultiplicationem deiignare. 

I Patet autem fummam iflam defignari ptt 

I ihpiicem progreflionem arithmeticam , unam 
a multimdme aiTumptl terminorum per unitatis 
decremenmm defceQdentem 9 alteram afceu^ 
dentem A unitate per unitatis incrementum , 
& utramque tot terminoruq» , quot unitates 
contioet numerus columnx . (Jnde aim eadem 
Jununa defignet combinationes omnes, quse 
fiunt ex totidem rebus, quot funt termini afrom- 
pti 9 8( fecund5m eum expQnentem , quem co- 
lumnae aumerus defignat ; perfpicuom eft ^ ad 
inveniendas combinationcs omnes , cpx ex 
pluribus rebus fieri po^nt fecundtim datum 
quemvis exponentem y hanc regulam obfer- 
vandam efle . 

Nimiram fiant da^ progrefliones arithmeti- 
cst ; una defcendens per uniutis decrememuok 
anumtro reram combinandaram, alteraafcen* 
dens ab unitate per unitatis incrememum , & 
Qtraque porro tot terminoram , quot unitates 
habet combinationis exponens . Alultiplicemur 
deinde inter ik mutu6, tam termini ptioris pro- 

I grdfionis, quam termini alterius^; 8e divifo 
produAo ex primis per pcodufhjmexfecundist. 
crit quotiens qua^ta multitudo combinatio^ 
num y quas fecundum damm exponentem io* 

I ftimi poflimt . Qjoas quidem eft ipfifllma r(^u- 

la 9 quam ex Petro Herigono attulit T^c^ 

, ouetus . 

' ^ CAR 
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C A P. IV. 

Dc CombiMtiombns ^ in fmbuseadem 
resfftpius recumre petefi . 



IN combioatioBiSiis rernm invcQieiKfo t 
fccuacKun omiie^ coq juiSHm , quam fecaiH 
dkm fingidos cxponcQtcs 9 illud fappofbiinm t 
Ottllam rcm fccum ipfam jungi^nequc adc6 plos 
fcmcl in eadem combinatioQe acdpi poac. 
Qliod fi autcm haec infapcr conditio adjici ve« 
lit , ut unaqua^quc rcs ctiam fccum ipfa JQngi t 
adcoquc in cadcm combinationc fepias rnli- 
requcat; tum namerus corabinationam mnl- 
to major cvadct . Scd eidcm mcthodo infi« 
ftcndo 9 facile crit has quoquc conabiaattooa 
invcnirc. 

Sunto itaquc combinandas in hunc modum 
littcrae a^b^c ^ 8cc. Fiant tot ferics « quot lit^ 
tcras ; & fingularum capita occupcnt finjguke 
littcrsp , ccu totidcm unioncs • Sed pro binioni- 
bm cujufquc fcrici invcnicndis, littera, quas 
ejus agmcQ ducit , noo taniiim cum prasc^cn- 
tibus unionibus , fed ctiam cum i!c ipfa combi- 
nctur . Et fimilitcr pro formandis tcmionibas , 
non mod6 praBcedcntium fcricrum » fed etiam, 
finemct fcrici binioncs af&mat . Idcmque fiac 
etiam in combinationibus fccundiun omnes 
alios cxpoQcntcs . Sic cnim nuUam cond>indK 
tioncm , quae circa datas rcs inllitni queunt » 
prsetcriri pofie liqaido conftat • 



Hinc 



ET OOMBINAnONJBUS. 445 

a. aa.-aaa, 

b, ab. bb. aab. abb. bbb 

e. ac. bc cc. aac abc. bbc acc bcc coc 

HiDC autem clai^ Itquet, id unaqaaque feric 
.nomenim combiDaiioDum fecuodbm datuia 
'quemvis expoBentem sqoalcm efle munero 
combiaariomup fecundQmexpoocDtem uoitatf 
nni minorem , qi» tum in ipfa , cum \n prz-- 
cedentUnis feiiebas invcqiuutur : proindeaue 
eadcm tabula fupeiu^ coaArud^ deQgnaoit 
combinatioues fecund^m finguloi exponcn- 
ta, qnieoccummtinuaa^aa<|«eferie, fiex ' 
columais verticalibns deletis cifrisinitialibus, 
anoUanturesefurfum. donec omaia cigufquc 
loca leplcantur, & uaaqufBque indpiat ab nni. 
late t quemadmodum fa<Aium liic vides . 
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T A B VI. A 

Cmdfinationum ^ in fttibur eadem res 
pepius recurreref Qtefi . 

. II. iit. vr. V. VI. VII. VIII. 
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Jam io Diimeris hujus utbubc duas licet cer- 
aere proprictates « FtmoLC&^ quodii dicujus 
columoas verticalis termini quotcumque ia 
unum addaatur , fnmmafit terrainus 9 quiiulti- 
nio correfpbndet m feqaenti cokimna veriica- 
li . Altera , quod ia iiDaquaque columna verti- 
cali fi tenniuus aliquis multiplice;ur per nume- 
Jrum terminorum prarcedentium , tot unitati- 
1>us adauiSfcum 9 quot columnse locus oAendit ^ 
Arproduiftum dividatur per numerum ejufdem 
columoar , quotiens fit liumma ipfius cum ter* 
minis prascedentihus . 

His pofitis proprietatibus , Jiaud difficile^ 
Biodo erit 9 terminos quotcumque cujuslibec 
columnsB venicalis in unam fummam collige^ 
t€. Sumantur etenm abinitio lermmi OBque 
multi in unaquaque cohimBa , & referat eo- 
rum multitudinem littera a . Iiaque » quia in . 
prima cotumna quifque terminus eilunuas» de^ 

a 
fignabit eadem litiera a , five — ^ fununam ip- . 

I 
fbrum^ quae etiam per primam proprietatem 
crit nltimus terminus ex afliunptis in fecunda 
columaa . Unde fi eadem mtdtiplicetor per 
3 -^ I , & produdbm dividatos per a; ^rtt per 

a. a^i 
fecundam proprietatem quoticns ■ fum* 

I . 2 
raa terminorum in fecundacolomna . 

Et fimiliter , quia h»c eadem fumma eft ulti* 
mus terminus ex afliimptis in tertia columna » fi 
ea multiplicetur per oH-a ^ 8e produdlum divi- 

ditur 
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a. 



dmur per 3 , erit qiiodenst 

I • « « } 
famma tcrminorum ia tertia eohuima . Aiqiie 
cidem metliodo infiileodo , fmmna teriiuDo- 

ruffl erit in quana 

I. 2. 3* 4. 

colomiia ; * ■ ■■' ■ in 

i. %. ^ . 4. 5 

quinra columna ; atque ita deinceps • 

Patet autem, fummam illam defigyari per 
duplicem progreflionem aritfaneticam » utraow 
que afcendemem per uniiatis incremeiiaua , 
unam a raultituc&^e alfumpta tcrmioorum ^ al« 
terwi abuRitate , & utramque toticmiiiionuit 
quot unitates continet numerus cohimmB. Qna. 
circa , quia eadem fanoma deiignat combuuh* 
tiones omnes 9 quas fiunt ex totidem rebus » 
quot funt termini aflimipti , fecundimi eum ex* 
poneniem , quem colrnnns numerus defignac ^ 
& el lege , ut tinaquat<pe te% non foium cum 
diis f fed etiam cum fe ipiajngi poffit ; ner^ 
ibicuumeft^ ad inveniendas omnes hajaliiio- 
01 combinationes 9 qus fieri poliimt ex ptoxi- 
btts rebus fecundum damm quemvis expooen- 
tem j hanc reeulamobfervandam efle . 

Nimirum , fiant duas progrefliones arithme* 
ixcst , ambos afcendentes per unitads incremeii* 
tum , una quidem a numero rerum combiiuui- 
darum » akera ab unitate , &iitraQtte tot tenm* 
norum ^ quot unicaies hs^t contt>inaiioats ex-^ 
ponens . Multiplicemur deindprimer fc mutuo^ 
tam lermini prioris progrefllonis ^ quam ter- 

mini 
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tnim alterius ; & divifo produdto tx primis per 
produdhiiB ex fecuadis V ccic quocicns quflefita 
iDulciiudo combioationum , ouas fecundum da» 
tum exponeniem inlluui pofliinc ci lege , ut 
qiiaBlibec res non foliun cum aliis « fed eciam 
cum fe ipfa combinaca reperiacur * 

C A P. V. 

De Combinationibus y in quibui crdo fitujvt 
rerum etiam attenditur . 



D 



Jximus capice fecundo , combinaciones vo- 
' cari rerum conjunt^iones, in quibus nulla 
ordinis ficufve rerum habiil racione • dumcaxat 
nudcicudo coniideracur , fecundbm quam res 
daus fimul func cosjungendaB.: qua ractone lir« 
tersB arb^c unum conlticuunc cernarittm , auoi' 
cumque ordine fcrtbancur . Qpod fi porro iwc 
alia hypochefis aflumi velic , uc in combinacio^ . 
nibus eciam variecas, queoritur ex ordiae, five 
ficu rerum combtnandanim , fit atcendenda ; 
tunc nmkitiido CGaBbingctoiium longjb cjuidem 
major evadec : unde qua racionede&iri poffit', 
hoc Captce dftendemus . 

£t quidem fi rerum combinatioiies fubind^ 
fieri debeanc , uc unaqua^ue res numquaiD ^ 
pius ^ quam femel , id fingulis combiriaciofltbus 
recurrac ; perfpicuum ell, !inamattam()ue com- •. 
binacionem rgtione ordmis* five tttus Ucceramm. 
tocies efle reicerandam , quot modss diverfis 
permuuri poiliinc licceras , qvat eitilhiifc in ipfa » 
combmatione : proindeque habebitur muliitii* 
do combinationum ^ qvm fieri pofliw ex pluri- 
bttsrebiisiecusditm<ttciiaiqueflivis exponen* 

rem 
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tem ea te^ , m ordo fitufve rerHm etiam hKia- 
cat variatioaem , fiiuimertts combinaticmiim , 
qoas ex iifdem rebos fecondbm eum e3^>onen- 
tem , hac lege neglef^a , inftittii ^fltmt ^ ciml« 
ttplicemr per numerum permutationum divcr- 
farum , quas iubire poflimi tot res divcHk « 
quot unitates continet daius expotiens . 

Jam cx oftenfis in Capite tertio numenis 
combinationum 9 qus ex pluribus rebus fecun* 
dbm datum quemvis cxponenteqi fimpliciter 
inftitui [>oflunt 9 habemr , fi fadtis duabiis prcv 
greflionibus arithmeticis, unl a dato renim nu« 
iBcro per unitatis decremenium defcendenrc , 
alterd aicendente ab unitate per unitatis incre» 
mentura, &: utraque tot terminorum , quor 
uniutcs continet dams exponens 9 dividatnr 
produfhim ex terminis primae per produftnm 
cx terminis fecuii^ • Quocirca , qnia pa 
oftenfa in Capiic primo produAum cxtermins 
£;cund2 defignat nUmerum permutatioBum 
diverfarum ^ quas fubire poflunt tot res diver- 
fx 9 quot funt unitates in dato cxponentc ; dc« 
iignabit produAam ex tcrminis primas nume» 
rum combinationum 9 quas ex tifdem rcbus fe- 
cundiun eumdem e7qx)ncntem fieri poffimtcl 
legc ut cx ordmc fituquc rcrum variatio ctiam 
orjatur . 

Hinc ad invcnicDdascorabinationesoDmes» 

3me inftitui poflimt ex pluribus rebus fecna^ 
iim datum quemvis exponentem eA Icge , uc 
ordo fitufvc rcru/n etiam variationem inducat^ 
calis regula nobis fubnafcitur : nempc fiat pro^ 
grcflio arithmetica defcendens a dato miin& 
numcro per unitatis decremenmm , & tot 
tcnainisconftansy quot unitates continetda-^ 

tus 
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tasexponens; deinde mukiplicemar inier fk 
taatvb termini omnes hujus pr<^reffionis , «? 
prododom ex hac multipllcatipne. orram dabit 
combinationam multitudinem qua;fiiam . Ex 
quo illud infcrre licct , <mo^ ubi datus expo- 
nens numerum rerum adaBquat, quia in pra- 
grcaflione. ad unitatem ulquc defccndituF , 
taniumdemfit, ac fi fimpliccs permutatione» 
datarum rerum qusrerentur . , 
Quod fi autem rerum combinationes fubiri- 

de inftitui debcant , utunMiWBque res etiam- 
cnm fe ipfa conjungi poffit ; tunc nuincrus 
combinationum omnium habebiiur , fi datus 
lerum numerus elevenir ad eam poicftatem , 

2ilam defignat datus combinaiionis exponens, 
Dceft ad quadratum , fi expoaens datus fit 
» , ad cubum , fi 3 ; ad quadrato-quadraium , 
114; atque ita deinceps. Qjia ratione trium 
rerum diverfarum Ijiniones omnes modis om- 
aibus permuiati -funt 9.; terniones 47 ; qua- 
temions 81, gcc. Paritcrque fi daras recum 
Iiumerusfit4, erunt i<J omnes binionw, 64 
omnes tcmionesi, 45^ omnes quatermones, 
aique ita in infinitum . 

Ncc difficilc eit hujus regute tationem m- 
tcHigere . Dentur enim plures littcr» ^.*, f,f4 
&c , quarum numenis fitm, conrf>inMidaB io 
Jhonc modum , ut unaquaeque littera .poffit fe- 
enm ipfi jun^, & ordo fiiufve Utt.eraru» 
«ciam variationem inducat . Plane fi iis praepo- 
aatyr littera<>, habebuntur binionesomnes, 
qu incipiunt at> a ; fi liner^ A , biniones. om- 
lies« qttiincipiunt ^ ^ ; atqueiude aliis. It*- 
que feriej bioionum , pro diverfitote littcr^^ 
! xm , a quibus iflcipiunt , tot erunt , quot 
\ ^ F f funt 
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fam uoitares ia daio tnuMitt « , & Ti i imrMt 
feries tocidcm ^oi|ii» Mmnics OTodacbi, 
qwxmeodeaia«iB«roitotMitaics: prouid» 
q«e erk mm , hoc eA diiadnuiii» aoocna 
MnioniMn onuiiiun attnerts . 
u JT '^'" b'«K)«iba» fi pnqxutatar tincn •, 
nabebuiiiur ceraiones omncs , q»i inc^»» 4 
«I fi iKicra i f tenmnts «nuie» , am uki- 
piuni k b ; aique ita de dii» . Qw c*rc» fcna 
ternionttm , pro c^crfiute littcnunan , a qu». 
bus incipiant , tot «riNlt 4 quot fimt «ntatcsa 
dato nnmero m j fc4 oaaqmeqae feric» w 
teraiones coatiocbit , quot iuntlHiiioiics , Jrx 
eil quot nnitaccs oontiftet qnadratum daJ a» 
«cnw; promdcquc erit»}, hoc cftcdbM 

ejufdem numeri jm lecaitMMiD «BiiiMn aaa» 
rus • 

Eademxati<^fiifti8 tcraioaibusnwrf»*» 

intera ,»^ Jiabebnniur qiUvCcaiofles ocMC», 

quj napjBBt ab^ : fi liitera *. qoaieniioao 

omnes , qm iadpinm i * ; aiqic iia deoiocp». 

Qpocirca fcnesqoaremionnm , pio div*ifiu« 

iittcranim a quibus iacftlunt^ lot cnmt , dttoc 

Junt unitates in dato tuterantm numcto*»: 

IM onaqaasquc ftries Mt dnatccaioacs coatine. 

lai ♦ qitot fom teraioaa ,W;eft qnot mntMei 

cootmet cobiM dati nuiacri mi proindJCDae ^it 

^ t hoc ert qwdrato-qttadMtimi «ufdcm 

Jmoicri «muiDcrB» omninnHpntermairata, 

♦;Jh!?!? • i? ^ffflutatiaoibus, 4»mbiaa- 
ttombirfqHC m TytsoawiB gaij;» ^dmiflfe ftifi. 
aat . Caeuimia a ilim hic filemio pMMcrircdM- 
merw coluranamm vetticalia» auio&ue c«. 
buiiMupcriwcoaftnidse^ «Jtiwmffocortoi 



( 
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iim vtilgo a Recentioribm dicuntur Qnmeri 
QgHrati : ufide hac arrepta occafione nou abs 
^6 ttk , in eofomdeai Tyronnm gratiam ifto- 
mm qno^uC numerorum brevem aliqnam 
ideam noc loco exliibere . Et quoniam eorum 
confideratio piokc^ til ex contemplatione^ 
niimeForum multangulorum ab ipfis Vetcri« 
bus fa^ ; pFoinde qui fint numeri miiltanguti , 
' fivii pciy^^ ^ antc omiaa ci^licaadumiiobij 

e A T. vt 

Di mtmerii inuttangulii ^ Jhe 

folygmis . 

NUmerimuIrangali, fi^cpolygoni ^icm* 
tta^ quioriuntnr ex continua coHe^o* 
ne afionm aequali intemUo ab unitate pro- 
gredientium; tepfo diverfitatc! faujus inter- 
valfi rtcrm <MiifguuQtur numeromm mul- 
tangidornm fpecies : nam dicunmr trianguli , 
fiidtervallum fit unitas; dicnnturquadran, fi 
lAtervaSInm fit binarius ; pentagoni , fi idem 
itttenrallttn) fit ternarins ; atque ira deinceps . 

Hac rationefi numeri ^ ab unttate asquali in- 
tervallo prqgrcdientes 9 fint ipfinumeriliam-* 

taks 1 ,2,3,4, 5 »^^7f 8, 9» 8»- « q^» 
intervallum , quo numeri progrediuntur ^ teft 
iinitas , Jhabebontur eK €orum cotttinul colle- 
^flc onmcs nttmeri trianguli . Q.aa ratione i 
erit primus trianguhis ; i ^ 2 , five } erit 
ttiang!ilusfecundns;i-^ i-t- j,fivc6trian- 
gdlus tettius ; atque ita in infinirem . 
Qpoi fi numcri ab unitatc itauali imerval- 

F f * lo 
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lo progredienres ilnc numeri iiqpares natocaf 
lcs I » ? t 5 • 7 f 9 f « * » « } » « 5 ♦ &c. ; quia m- 
tervallum , quo numeri progrediuniur , eit niH 
merus binanus , ocieaiur ex coAnnua iUoniiB 
colledlione omnes pumeri quadraci . Qjia ra* 
tione : eric pc imus qujKlracus ; i *^ 3 » fivG^ 
erit quadra.us fecundus ; i -h | h- < » fivc: f 
quadrarus cenius ; acque ica conciauo . 

)am fi feries numerorum , asquali imcrva&o 
ab uniuie progrediencium , fic i , 4 , 7 , 10 ^ 
I ) , itf , 19 9 8cc. ; quia incervallum j quo nu- 
meri pro^rediEdiury.^il numerus cernaritts» 
oriencur ex eorum colled^ione concinua omnes 
numeri peniagoni . Qua racione i eric primos 
pcncagonus ; 1-H-4 , five 5 eric pencagonus fe- 
cundus; i-+-4-^7, five ii erit pearagonui 
tcrcius ; '& fic in iufiniram • 

E4dcm aucem raciooe f\ feries ^iuntfronim » 

2u. osquali interyallo ab unicare progrediuntur^ 
i ^ 9 $ 9 9 9 13 » 17 9 ^i 9 ^5 9 Scc. ; quia incer- 
. vallum , quo numeri progrediuncur» c^ mmc^ 
rus quarernarius , hanebuncur ex coacinua illo- 
arum coUed^ione niuneri onmes hexagoni. Qpa 
ratione i eric primus hexagouus .; i -h 5 , 
fivc 6 eric hexagonus fccuoaus ; i -♦- 5 -**9> 
iive 15 eric huagonus cercius ^ acquc iu dcin- 
ceps . - r 

Et fimili(er fi feric; numeroram 9 progrc* 
^iencium a^uali incervallo ab unicace » ut i , 6 » 
i I ^ itf , 21 9 26 9 3 1 ^ 8cc. ; quia incervattum:, 
quo numeri progrcdiuncur 9 cA numerusqui- 
narius, producentur ex eorum colle(%onecon- 
jinua numeri omnes hepcagoni . Qua rationc ^ 
ent primus hcpts^onus; i-^.tf, fivc 7 ci^jt 
hepcagonw iccundQs; a h- tf «h 11 . fivj^ 18 

hcpca. 
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t heptagonus tcrtiOs ; atqucitade aliis.. 

I ' Hos numeros polygonos , {ive multangulos ^ 

I prottc ex Veterum monumentis coUigere licet ^ 

I confideravit primiim Hypficles, qui genefim 

I ipforum hac definitione complexus eft . Si fue* 

I rint auotcumque numeri .» ab unitate sequali in» 

I tervallo pro^redientes ; fumma omnium ecit 

triangtdds , ii intervaltum fit unitas ; quadratus» 

ii binarius ; penca^onus , fi ternarius ; hexago* 

nus , fi quacernanus , atque ita ddinceps . 

• Et quoniam numerus angulorum in hac 

Hypficus definitione per numerum binario 

majorem incervallo , quo numeri ab unicace 

progredittnnir , defignacur ; proinde Diophan- 

tuseandem illam definicionem fic generalicer 

concepic ; Si fuerinc quotcumquc numeri ab 

unitate squali intervallo progredientes , om- 

nium fumma mulcangulus eric , totque angulos 

continebity ouoc numerus binario iuperans iur 

tervallum , nabcc unicates . 

Hujufmodi porro numeri didb func multan-» 
guli , five polygoni , quia ipfbrum unicates per 
asqua intervalla m polygoni xquilateri fbrmam 
diiponi poflunt : nimirum numeri crianguli in 
formam crianguli scquilatcri ; numeri quadraci 
jn formam quadraci ^ wc eciam rhombi ; atquc 
ita dc aliis . Uodc definiri quoquc pofiunt nu- 
mcri mulcangnli , fivc poly^oni , quommunita- 
tcs aequalibus intervallis mulianguium » five po- 
lygonum asquilaiermn exhibenc . 

Ex quo patci , unumqucmquc numcrorum , 
a ccrnario per unicacis mcrcmenium progrc- 
diencium multangulum efle, to:que anguTos, 
iivc laiera coniincre , quot unitatcs concinct 
ipfe numerus . Hac raticne 3 c& criangulus., 
. F f j fivc 
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five nuinerus trium aognloFrai ; 4qiNKba0i« 
&vt naaierQs quiiaor aagulorua ; 5 peacagiH 
nos , fiye numenis <juiii<|ue an^^rfofum ; a^qw 
ita de aliis . . Et mio eft « qaia witatcs caim' 
bet illoniai nufnerorum fobinie per wqi» 'm- 
tevalla difponi poflanc 9 u£ cepwfenceni %h 
xaa totideni latemm apqoaliuiii « 

Et quoiniam iDfa uaitai vircu^ter eft ^mm 
multanguliis . Eii enim , 8e crian^9t , & ^v»* 
dratus , 8c pentagomis 9 & hexagoQW , qwit 
iiorum oninium makaii^orum propciccates 
noitati ipfi cx>nveiiiant r proinde.qpiilibet mmo^ 
nis a ternario erit nxultangulus in ida (peciepii- 
mos ab unitater nimirum f priaots triai^ 
gulns, 4 primus miadratus 9 5 primus pcaOf 
xonusy 6 prtnMs neicagQaus » atquc ita inin*' 
anitun. 

Jam quilque immenis multan|uhis » five ft 
jMrimus ab unitate , five alius qudibcc , fi ttnita- 
1 ibus fais per asqua intervaUa difpoficis nuiltaor 
gulum ipfiim exnibeat , cim.nttinerum li^bit 
pro ftto lacere , qui tot continet uaitaies 9 .qoot 
fuac termuii, ck qaoram CQlleiftoac oriinr 
datui numerus aaRiltangulus • Sic quu mMBems 
trian^ufus 10 oricur ex coUe%ione qucnoc 
tecmuiorttm t^t^ ; » 4 » hahebit iUcpro fuo 
lacere numemm 4. Pariierquc qaia nuiBeins 
quadratus %$ producitur cx coUefbone qaiaqiie 
tcrminorum 1 1 T> T'7»9 ^ erit laius epis an* 
iDcrus 5 . 

Atque fainc circf huiufmodi numeros mnl^ 
taagttlos, five potygoaos duo potiflimiim prob- 
iemata inftsmi folent; qnorum primum eft, 
dato latere ^ invcnire multangulnin dat^ fp^- 
ciei ; altecum ^ dato midtangalo f cjuf<^ f^^ 

... dc- 
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ck n «jufdem Imus determinarc . Sed ex lis^ 
qur dc iftonun juuneroruin geneii di<5la fuot , 
perfpicuttiii eil iioram prpbleinatutD folutio 
iiein ab his aliis pendere : aato numero termi* 
aonimf qiiiabiiiiicaiedatointervaUopro^re<» 
diHiitari» fiunmam omnittm iqvenire; 8c viqffim 
dttArttmmlpluriam terminomqi» at> unitatc 
dato ifitcrvattp pjrogredicmiuro , numerum 
6Miim inda£if e . Undequi? bstc duo Proble^ 
mata jam fokitioQem acceperunt a Tacquetp 
libro^uiaco Aritluiieitiae PracSlic^ capiue £c^ 
ami^ « ihilbra iis immorabiouir . 

C A P. VII. 

jys Nwmri^ figuratis « 

T^ X numeris mukangaliSf iive polygoniapro* 
r. fedfca cft coiifideratio numerorttm, qui 
dicowur figurati . Qjiemadmodum erenimio* 
ter Veteres Hypfides » & poll eum Diopbao* 
018 confiderarunt oomeiros , qui oriuntur ex 
concinua coUe&ione alionun ^uali intervallo 
ab umute progredicflttium , coique multangu<r 
los , five pdygoQos numcros j^pellaniat, quia 
Qoitttcs ^oruffl j per sraua intervaUa difpofi* 
fft^ moltangulQm, fivc porygoQmasBquilaterum 
reprssfcBtant ; fic Receatiorcs ulteniis pro« 
grclBcoafideraruotnttmerosalios» qui gene- 
raotur ex continua ipfonun multaQgularam , 
indeque onorum Qumerorura additionc^ vcl 
coHe^one , & tam bos ^ qu^ illos oumcros 
£gtnratos appellamst ; quia fcilicet UQitatibiis 
ip&ram per acqua iotervaUa di^wifitis divcrfi- 
•SQodc poifimt c^nfigurari . 

F f 4 Qpo- 
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Qpocirca numeri figurari RecentioribiB £• 
cuntur non mod6 ii ^ qui oriuntur ex coocibdi 
coUeAione alionim aBquali inervalloabiinita- 
te progredientium ; veriun aiam , oui ex coo- 
tinua mde onorum numerorum additionc ge- 
nerantur . Ex quo patet , niimeros iftbs figon* 
tos, non modo in varia genera diftin^ni piofle 
pro diverfitate intervalli , quo numeri genito- 
res 9 hoc ell ab initio aflumpti ab unifare pro- 
grediuntur ; fed & ipfos cuiufque gencris nu- 
mefios in varios oidines dividi poile pro diver* 
fa rarione ^ qua ex iifdem iHis numeris ^cimo* 
ribus ^ five ao inirio aflumptis generari latcUi- 
guntur . 

Hac ratione, fi intervallum, quo numcn 
genitores ab unitatc progrediuntur « fit unitas • 
numen fi^au exinoc geniti dici potemnt pri- 
ihi genens . Sed nihilominus in hoc eodcsige* 
nere quemadmodum dicuntur numcri gcnitq- 
res ipu iUi numeri , qui ab unicate pcr imiutii 
incrementum pro^raiuntur , ita dici potcrdnt 
niimeri figurati pruni ordinis qui oriuntiir ex 
additione numerorum genitorum; numcri fi^ 
rati (ecundi ordinis , qui oriuncur cx coIIe<%o« 
Hecontinua commv qui funt ordinis primi; 
numeri figurati tcnii ordinis , qui gignuntur ex 
continua coUedbionc comm ^ qui funt ordinis 
fecundi; atque ita deinceps . 

Similiter fi intetvallum , quo numeri genito- 

res 9 five ab inirib afibmpti ab unitatc progrc* 

diuntur , fit numems binarius ; numeri figorati» 

ui ex iis procfeanipir , vocari poterunt lecun<» 

i generis . Sed in hoc eodcm generequcmad- 

modum dicuntur numeri genitorcs ipu itli nu* 

meri , qui ab unitatc per Diaarif incrcmentum 

' pro* 
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pro^ediiuinn: ; ita quoque dici poi&tmi nu^ 
mcri figtfrati primi ordinjs ^ oui oriumur ex 
ipfa nuoierorum genitorum adaitione ; nmne- 
ri fi^rati fecunai ordinis y qui oriuncur e» 
additione eoram , qui funt ordmis primi ; nu«^ 
nieri figurati tettii ordinis \ qui ex additione 
eorum » qui funt otdinis fecundiy genecantur ; 
atque ita m infinitum ^ 

^qaibus]amli(]uet i(f» cfQxA filperi&s in 
calceCapitisquiBtidi<9iam^ftiit9^imirum nu*- 
meros colunmarum venrcidium utriufquetabi^ 
ke iuperibs conftru<9as tSetOL numero eorum , 

2ui vulg6 dicuntur a Recemioribus nameri 
gurati • In utraque namque illariBir tabiibffuitt 
numeri unius columnas venicalis ab initia col^- 
ledti dant numeros fequcintis column^ vertica«< 
lis. Itaque quia in fecunda columna vertieali 
habentur omnes numeri naturales ^ hoc eft qui 
^b unitate per unitatis intervallum progrediun* 
tur ; perfpicuum eft , in columnis illis contine- 
ri numeros figuraros primi generisy iuquidem» 
ut quemadmodum in fecunaa columna exiilunc 
numeri genitores -, fic in tenia fint numeri figu- 
rati primi ordinb ^ in quarta numeri figurati or- 
dinis fecundi , in quinta numeri figurati ordinis 
fertii , atque ita dcinceps . Sed in prima cujuf-- 
que tabuke columna venicali exiftit feries uni- 
tatum, ex quarum continua colle<5tionenumcri 
naturales in fecunda colunma exiftentesprodii- 
cuntur . 

Jam numcri ifti figurati miras habem pro- 
pnetates , quas ad Tyrones exercendos non 
parum conducunt . Sed fufficiat in iis , qui pri- 
m\ generis funt ^ iikm adnotare : nimirum , 
quodfiii ita difpbnannir^ quemadmodum ia 

prinia 
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priiDa tahola cernece licet: adeo ^ in prioia<i^ 
iiiiDoa verticali fit feries unitatum , im &cuik 
ieries DumerMAmnatufaliiim , cum in aliis fti . 
ipfi immeri figvati , qui ex cominua ilkiroii ' 
«(Mitione oriuntur ; 6c unaqnap(|ue colufliaa tai i 
cifiras habejt in principio , qoot nunieciis oi^ 
tumnc continet «liutes , vm dempii : oaod 
inauam numeri columoanim ttamVcrfalira 
^aibeant ordine cdefficientes omniiUBpote- 
'ftaium^ a cadice aliqua binomia, ut a^i^ 
'^riitaniffl. 

r Nam ooefficiescef ipHos cadids isH-A fugt 
wmieri 1 9 i^ qai leperiuntur is fecandacop 
Inmna tranfwnfaii ; coefficientes qnadiati 
M -4- ^ai H(^ ^t funt numeri i^ i , i , qn} 10* 
periunturin tenia; coefficiemes cubi 4 }-f-|.^at 
«Hf tbz-^h^tmi nnmeri i , 1 , ) , i , qni oc« 
corrunt in qiMi^a ; coefficiemes qoadrato-qoa- 
drati .^ -f-4 '? - -^ ^ ^*^ -+- 4^4 -f- ^4 fum 
numeri i , ^^i^s 4, 1 9 qui occumint in qaiO- 
ta ^ ar<pe ita denccps . Qjiiocirca (i prior iUa 
tabuU in infinitom continuetor , ope c)os facSe 
quidem erit quamcumque radicecn binomiam 
ad quamlibet datam poteftatem attollere . 

Tota quippe difficultas ^ quas in formatione 
poteilatum occurtic^ coafiftit potiffimiim in 
eo, ut ioveniamuc coefficientes y qutbus affi* 
ciendi fufit termini potetlatum . Nam quan«i 
tbmadipfbsicrminos^ habemur ii nollojie* 
gotio , 6 conilitutis duaHus progreffionibos 
geometricisf , quarum exponenre^ fint ipfae 
partes radicis binomias propoiirs ^ Qt quaram 
tina a qaasiita €\x exponentis potetlate oefcen^ 
dat ufque ad un^tatem , aliera viciffim ab uni«- 
tate afcendai ulque ad poteilatem quasiitatn 

fui 
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f|ii ^iq^ooe^tis ; OHikipliceQtiir termiQi luiios 
progreffionis per corccrpQqdentes termiuoi 
^lreriiis • 

Uc fi vetim exempli gratU idvexiire termir 
909 cubi ex radipe biiiomia a^i , cooAit]]p 
jtnfffl pregreflJQftCs.geQmetricasy (|uaruio un:^ 
^iil^eiK pco iifo expo9e9ce parteqi a defceadM 
kv^iko ipfitts ^ BfqBe ad uaitatem t akera Jui« 
bens pro fuo expoSoeflte parttm ^ alcendat vl^ 
ci^im «b uoitate ufque ad cubum ipflus kf 
nam qwim ilUnini pf ogrfffipaum uaa Gl aj^ 
^ ^ 4, 1 ; ahm I f ^ 9 ^f ♦ ^) • muluplipaii^ 
ordiQC teriBUMs uohos ppogrfffioM» pM: wmj^ 

nos alterius^ fient termini cubi qvnaisGii aj ^ axB^ 

Similiter fi inveniendi (int terminiquadra^ 
to-cubiex radice binomia a^b^ formentur 
dua? progrelliones geometricas , quaru];n una^ 
Jiabeat pro fuo expoixente partem a f &: k 
quadraro cuboipfius a defcendat ufqne ad uni- 
tatem , altera babeat pro fuo esmoneme jpar- 
tem b , & vicifQm ab unttaie afcendat uiauc 
ad quadraco-cubum ipdus ^ « Qpam enimiita-^ 
rum progreiGonum una ftt a$ ^a^^^a^i^at^ a^ 
1 ; altera i ^ ^ , ^2 9 ^; ^ ^4 , b$ : multiplicatis 
terminis unius progrdfionis ordine per termi* 
nos alterius ^ fient terraini cniadrato-cubi quae^ 
fiti jy , ^4^» , a^b% , a%b^ ^ al^ , b^, 

Quum , itaque termini cujufcumque pote* 
Aatis ex radice aliqua binomia faciu negotio 
habeantur , liquet y totam difficultatem in fbr-^ 
matione poreflamm in eo (itam effe, ut inve-* 
niamur coefftcicntes » qniSus ii termini func 
afficiendi . Unde fcmper ac ifti cocfficiemcs 
reperiantur ordine in columnis tranfverfalibii^ 
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pndi<9b6 labular; peTTipanRn dl ^ cf mecBah 
te faciUimi quamcamque radicem* biitomiam 
ad quamtibec dacam poteftatem pofle elcraii. 
Imerim fi recordemur earam proprietatom » 
quas circa numeros illtm ubuise Capite tcrtio 
recenfuimus , p|otcrimus formalam quamdam 
gcneralein nobis cudere^ qua med^ancc vd 
lolius fubititurionis ope qu»libet radix bino« 
roia ad quamcumque ooccttarem elevabitur . 
Qjiodq^taanobispraBriicam^eil m aoilris At 

5^ebrar Eilememit^ cpB propcdicm luccm ad« 
picient, ab. eo hicconfuUonosabilincfnaS| 
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